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Пусть 1 6 r, p, q 6 ∞, u, w и v-весовые т.е. неотрицательные измеримые на I = (0,∞)
функции.

Установливаются необходимые и достаточные условия выполнения неравенства

∥uTf∥q 6 C∥vf∥p, f > 0, (1)

где ∥ · ∥p – обычная норма Lp(I), а оператор T один из операторов
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, x ∈ I, 0 6 µ 6 1.

В случае r = 1 операторы T−r,µ, T+
r,µ становятся линейными и, например, действие

оператора T−1,µ для функции f > 0 имеет вид
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∫ x

0

f(t)
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ds dt, x ∈ I.

Откуда при w(·) ≡ 1, µ = 1 имеем

T−1,1f(x) =
∫ x

0

f(t) ln
x

x− t
dt, x ∈ I,

для которого оценка в вида (1) при vp(t) = tγ , γ > −1 исследована в [1].
В случае µ = 0 неравенство (1) для оператора T±r,0 исследовано в [2].
В случае r = q одновременного выполнения неравенства (1) для операторов T−r,µ и T+

r,µ

эквивалентно выполнению неравенства
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для локально абсолютно непрерывных на I функций g.
Это неравенство в частном случае исследовано в [3, теорема 5.3], а в общем случае, как

открытая задача поставлена в [4, с. 83].
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