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Пусть B ⊂ Rd — открытый шар с центром в нуле радиуса R < 1, g, v : B → (0, ∞),
g(x) = |x|−βg | log |x||−αg , v(x) = |x|−βv | log |x||−αv , 1 < p 6 ∞, 1 6 q < ∞, r ∈ N. Пред-
положим, что δ := r + d

q −
d
p > 0. Ранее автором рассматривался случай βv < d

q . Теперь

предполагаем, что βv ∈
(

d
q , ∞

)
\

{
d
q + 1, . . . , d

q + r − 1
}

.

Пусть W r
p,g(B) =

{
f : B → R|

∥∥∥∇rf
g

∥∥∥
Lp(B)

6 1
}

. Обозначим через W r
p,g(B, Γ0) замыка-

ние в W r
p,g(B) множества бесконечно гладких функций, равных 0 в некоторой окрестности

нуля (относительно полуметрики, порожденной полунормой
∥∥∥∇rf

g

∥∥∥
Lp(B)

). Также положим

Lq,v(B) = {f : ∥f∥Lq,v(B) := ∥vf∥Lq(B) < ∞}.

Теорема. Пусть δ > 0, βg + βv = δ ,

βv ∈
(

d

q
, ∞

)
\

{
d

q
+ 1, . . . ,

d

q
+ r − 1

}
,

α := αg + αv >
(

1
q −

1
p

)
+

.

1. Пусть p > q или p 6 q 6 2. Предположим, что α ̸= δ
d . Тогда

dn(W r
p,g(B, Γ0), Lq,v(B)) ≍ n

−min{ δ
d , α}+( 1

q−
1
p )

+ .

2. Пусть p < q , q > 2. Положим θ1 = δ
d + min

{
1
2 −

1
q , 1

p −
1
q

}
, θ2 = qδ

2d , θ3 = α +

min
{

1
2 −

1
q , 1

p −
1
q

}
, θ4 = qα

2 . Предположим, что существует j∗ ∈ {1, 2, 3, 4} такое,
что θj∗ < minj ̸=j∗ θj . Тогда

dn(W r
p,g(B, Γ0), Lq,v(B)) ≍ n−θj∗ .
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