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Пусть G = Q+
p аддитивная группа поля p-адических чисел, (Gn)n∈Z – основная цепочка

подгрупп, (gn)n∈Z – базисная последовательность, т.е. gn ∈ Gn \ Gn+1. Пусть далее X
группа характеров в G, G⊥n – последовательность аннуляторов, (rn) –последовательность
функций Радемахера, т.е. rn ∈ G⊥n+1 \G⊥n . Обозначим через

H0 = {h = a−1g−1+̇a−2g−2+̇ . . . +̇a−sg−s : s ∈ N, aj = 1, p− 1 }

множество сдвигов.
Нас будут интересовать условия на функцию ϕ ∈ L2(G), как необходимые так и доста-

точные, при которых система сдвигов (ϕ(x−̇h))h∈H0 будет ортонормированной.
Пусть M,N ∈ N. Через DM (G−N ) обозначим совокупность ступенчатых функций, по-

стоянных на смежных классах GM +̇g, носитель которых лежит в G−N . Аналогично опре-
делим класс D−N (G⊥M ). Отметим, что ϕ ∈ DM (G−N ) т.и.т., когда ϕ̂ ∈ D−N (G⊥M ) Опреде-
лим систему N + M -мерных векторов
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α−N
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l = l−N + l−N+1p + · · ·+ l0p
N + · · ·+ lM−1p
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равенствами
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Ясно, что векторы (el)
pN+M−1
l=0 образуют ортонормированную систему. Поэтому для пре-

образования Фурье функции ϕ ∈ DM (G−N ) можно записать равенство

|ϕ̂(G⊥−Nr
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−N . . . rα0
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−N . . . r
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M−1 ).

Теорема 1. Пусть ϕ ∈ DM (G−N ). Система сдвигов (ϕ(x−̇h))h∈H0 будет ортонорми-
рованной системой тогда и только тогда, когда для коэффициентов Фурье cl функции
|ϕ̂|2 справедливы соотношения

c0 = p
N−M

2 , c1 = · · · = cpN−1 = 0; cpN (pM−1)+j = 0 (j = 1, 2, . . . , pN − 1).

Используя эту теорему получаем следующее утверждение

Теорема 2. Пусть p = 2, N ∈ N, ϕ̂ ∈ D−N (G⊥1 ). Если система сдвигов (ϕ(x−̇h))h∈H0

есть ортонормированная система, то ϕ̂(G⊥1 \G⊥0 ) = 0.

В отличие от [1] в этой теореме отсутствует требование ϕ порождает КМА.
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