
Íîâîå äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû Ïîëòîðàöêîãî î

ëàêóíå â ñïåêòðå

Ïëîòíîñòü Áåðëèíãà-Ìàëüÿâåíà áûëà ââåäåíà â íà÷àëå 60-õ ãîäîâ äëÿ ðåøåíèÿ
çíàìåíèòîé çàäà÷è î ïîëíîòå ñèñòåìû ýêñïîíåíò

EΛ := {eiλt}λ∈Λ, Λ ⊂ R

â ïðîñòðàíñòâå L2(−a, a).
Îêàçûâàåòñÿ, ÷òî ïëîòíîñòü Áåðëèíãà-Ìàëüÿâåíà DBM(Λ) ðàâíà ðàäèóñó ïîëíîòû

ñèñòåìû EΛ

R(Λ) = sup{a : EΛ ïîëíà L2(−πa, πa)}.

Òåì íå ìåíåå, åå àíàëîã, íèæíÿÿ ïëîòíîñòü Áåðëèíãà-Ìàëüÿâåíà DBM(Λ), ïî-
ÿâèëàñü â ëèòåðàòóðå òîëüêî íåñêîëüêî ëåò íàçàä. À. Ïîëòîðàöêèé è Ì. Ìèòêîâñêèé
óñòàíîâèëè, ÷òî DBM(Λ) îòâå÷àåò çà ãýï-õàðàêòåðèñòèêó ìíîæåñòâà Λ (ìàêñèìàëü-
íûé ðàçìåð ëàêóíû â ñïåêòðå ìåðû, ñîñðåäîòî÷åííîé íà Λ) â òîì ñëó÷àå, êîãäà Λ
óäîâëåòâîðÿåò óñëîâèþ ðàçäåëåííîñòè infλ′,λ′′∈Λ,λ′ 6=λ′′ |λ′ − λ′′| > 0.

Äîêàçàòåëüñòî Ìèòêîâñêîãî è Ïîëòàðàöêîãî îñíîâàíî íà òåîðèè îïåðàòîðîâ Òåï-
ëèöà. Íåäàâíî áûëî óñòàíîâëåíî, ÷òî ìîæíî íåïîñðåäñòâåííî óñòàíîâèòü ýêâèâàëåíò-
íîñòü òåîðåìû î ëàêóíå â ñïåêòðå è òåîðåìû Áåðëèíãà-Ìàëüÿâåíà äëÿ ðàçäåëåííûõ
ïîñëåäîâàòåëüíîñòåé. Ýòî äàåò íîâîå äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû î ëàêóíå.

Äîêëàä îñíîâàí íà ñîâìåñòíîé ðàáîòå ñ À. Áàðàíîâûì è À. Óëàíîâñêèì.
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