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Пусть M — гладкое связное многообразие с римановой метрикой g,
A — эллиптический оператор

∇∗ (A∇u + au) + b∇u + cu, (1)

Введем оператор, решающий первую краевую задачу для операто-
ра A в области Ω

GΩ : H−1(M) → H̊1(M).

Определение 1. Для пары фиксированных атласов U , V много-
образия M положим, что (κU , U) ∈ U ⇔ (κU , V ) ∈ U , V ⋐ U , введем
расстояние dU между произвольными множествами X и Y следующим
образом

dU (X, Y ) = sup
U

inf
6∃δ⇒∞

{δ |κU (X ∩ U) + δed ⊃ κU (Y ∩ V ),

κU (X ∩ V ) − δed ⊂ κU (Y ∩ U)} .

Определение 2. Для данного атласа U многообразия (M, g) ска-
жем, что область Ω ⊂ M имеет границу класса L∞

U , если для любого
элемента (U, κU ) ∈ U множество κU (U ∩ ∂Ω) представимо в виде графи-
ка некоторой (многозначной) функции h ∈ L∞(Ũ , R). Причем прообраз
h−1(x) любой точки x ∈ Ũ является линейно-связным множеством (то
есть отрезком).

Таким образом, если ∂Ω ∈ L∞
U , то область Ω может иметь трещины.

Необходимо, чтобы все поверхности трещин можно было выпрямить
(то есть подобрать диффеоморфизм) таким образом, чтобы в каждой
пересекаемой карте они (поверхности) стали параллельны некоторому
направлению. Тогда для достаточно регулярных коэффициентов имеет
место следующая
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Теорема 1. Пусть

∂Ω1 ∈ ∂Ω ∈ L∞
U , ∂ (Ω1 ∪ Ω2) ∈ L∞

U

тогда имеют место оценки

‖GΩ1
− GΩ2

‖
L(B−1,s

2
(M),H̊1(M)) ≤ Cs(dU (Ω1, Ω2)),

‖GΩ1
− GΩ2

‖
L(B−1,s

2
(M),L2(M)) ≤ Cs2(dU (Ω1, Ω2)).

При этом приведенная оценка является точной.
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