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Èëüÿ Çëîòíèêîâ

Âíîâü î ìåòðè÷åñêîì àñïåêòå çàäà÷è îá èäåàëàõ àëãåáðû H∞

Çàäà÷ó îá èäåàëàõ ìîæíî ñôîðìóëèðîâàòü ñëåäóþùèì îáðàçîì. Ïóñòü ôóíêöèÿ
h ∈ H∞(D) è âåêòîðíîçíà÷íàÿ ôóíêöèÿ f ∈ H∞(D;E), ïðèíèìàþùàÿ çíà÷åíèÿ â
íåêîòîðîì ïðîñòðàíñòâå E, óäîâëåòâîðÿþò óñëîâèþ âèäà |h(z)| ≤ ‖f(z)‖αE ≤ 1 äëÿ
íåêîòîðîãî ïàðàìåòðà α. Íåîáõîäèìî íàéòè òàêóþ ôóíêöèþ g ∈ H∞(E ′) ñî çíà÷åíè-
ÿìè â ñîïðÿæ¼ííîì ïðîñòðàíñòâå E ′, ÷òî ñïðàâåäëèâî ðàâåíñòâî 〈f(z), g(z)〉 = h(z),
êîíòðîëèðóÿ ïðè ýòîì âåëè÷èíó íîðìû ‖g‖H∞(E′). Ðàçðåøèìîñòü çàäà÷è îá èäåàëàõ â
êëàññè÷åñêîì ñëó÷àå E = l2 áûëà ïîêàçàíà Â.A. Òîëîêîííèêîâûì â ðàáîòå 1981 ãîäà.
Ñ ïîìîùüþ ìåòîäà Ä.Â. Ðóöêîãî, îñíîâàííîãî íà ïðèìåíåíèè òåîðåìû î íåïîäâèæíîé
òî÷êå, óäàëîñü ïîêàçàòü, ÷òî çàäà÷à îá èäåàëàõ ðàçðåøèìà â ñëó÷àå E = l1. Ýòîò ðå-
çóëüòàò áûë èçëîæåí â îäíîì èç äîêëàäîâ ñåìèíàðà â ïðîøëîì ãîäó. Â ýòîò ðàç áóäåò
ïîêàçàíî, ÷òî óòâåðæäåíèå ñïðàâåäëèâî äëÿ âñåõ ïðîñòðàíñòâ E = lp, 1 ≤ p < ∞, à
òàêæå â ñëó÷àÿõ, êîãäà E � q-âîãíóòàÿ áàíàõîâà ðåø¼òêà èçìåðèìûõ ôóíêöèé.
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