
Î òåîðåìå Õåéíñà è îáëàñòÿõ ìàëîñòè öåëûõ
ôóíêöèé êîíå÷íîãî ýêñïîíåíöèàëüíîãî òèïà

Êóëèêîâ Àëåêñåé (ÑÏáÃÓ)
Çíàìåíèòàÿ òåîðåìà Õåéíñà óòâåðæäàåò, ÷òî åñëè äâå öåëûå ôóíêöèè ìèíèìàëüíî-

ãî ýêñïîíåíöèàëüíîãî òèïà f, g òàêîâû, ÷òî

min(|f(z)|, |g(z)|) ≤ 1, z ∈ C,

òî îäíà èç íèõ êîíñòàíòà. Ìû ïîêàæåì, ÷òî â ýòîé òåîðåìå äîñòàòî÷íî ïðåäïîëàãàòü

ìèíèìàëüíîñòü òèïà ëèøü îäíîé èç ôóíêöèé, òîãäà êàê îò äðóãîé òðåáîâàòü ëèøü

êîíå÷íîñòè òèïà. Ïðè ýòîì, õîòÿ òåîðåìà íåâåðíà â ñëó÷àå äâóõ ôóíêöèé êîíå÷íîãî

ýêñïîíåíöèàëüíîãî òèïà, óäà¼òñÿ ïîêàçàòü, ÷òî åñëè ôóíêöèè f, g íåïîñòîÿííû, òî

îáëàñòè, ãäå îíè ïî ìîäóëþ ìåíüøå åäèíèöû â íåêîòîðîì ñìûñëå áëèçêè ê äîïîëíÿ-

þùèì äðóã äðóãà ïîëóïëîñêîñòÿì

Ωs = {reiθ | s(r) < θ < s(r) + π}.
Ìû äàäèì îöåíêè íà âîçìîæíûé ðîñò ôóíêöèè s, äëÿ êîòîðîé ñóùåñòâóåò öåëàÿ

ôóíêöèÿ êîíå÷íîãî ýêñïîíåíöèàëüíîãî òèïà, îãðàíè÷åííàÿ â Ωs. Â ÷àñòíîñòè, ïîêà-

æåì, ÷òî äëÿ äîñòàòî÷íî ðåãóëÿðíîé ôóíêöèè s ñóùåñòâîâàíèå íåïîñòîÿííîé öåëîé

ôóíêöèè êîíå÷íîãî ýêñïîíåíöèàëüíîãî òèïà, îãðàíè÷åííîé â Ωs, ðàâíîñèëüíî ñõîäè-

ìîñòè èíòåãðàëà
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