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NOVA

STEREOMETRIA

DOLIORVM VINARIORVM, INPRI-
mis Auftriaci, igura omnium -

aptifsima;
I

gsus IN EO VIRGZ CUuBI-
cx compendioﬁfﬁmus & pla-

ne ﬁngularis.
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xiflem; tempore tali, quando Auftria,
vindemta copiofa, nec minus generofa
colletd, plurimis onerarijs adverfo
Danubio mifiis, opes {uas Norico no-
ftro dividebat, litusq; omne Lincia-
num vafis vinarijs tolerabili precio ve-
nalibus obftru&um vifebatur: conve-
niens crat officio mariti, bonig; patris
familias, ut domui mezx de neceflario
potu profpicerem. ' Daolijsigitur ali-
quot domum illatis & condius, poft
dics quatuor venit venditor cum vir-
ga menforia, qua vnd & eadem cados
promifcuc omnes exploravit {ine dil-

crimine, fine refpedtu figurz, fincra-

tiOCinatian velcalculo. Demiffacnim
acie virgz acnea in orificium infufo-
rium plem cadi tranfverfim ad calcem

“vtriusque orbis lignei, quos fundos

vernaculo viu dictitamus, poftquam
vtring; qualis apparuig hac longitu.
do.4d ventris fummo ad vtriusgs Circu-
laris Tabule imum : de nota numeri,
qua erat imprefla virgz eo doco, quo
definebathaclongitudo,pronunciavit

AT nume-




nUMErum aniphorarum, quoscaperct
cadus:{ecundum quem numerumratio

tuitinita precij. | 3 i
Mirariego, fi tranfverfa linea per
corpus dimidij cadi dudta argumen:
tum ¢fle ‘pofler capacitatis; dubitare
ctiam de fide hutus dimenfionis; cum
cadus inter binos orbes brevifsimus,
tantammodoorbibus paulo latioribus,
€0Q; perexigux capacitatis, pofsit ha-
bere eandem Jongitudinemab infufo:
r10, ad orbis alterutrius inmm. Subije
memoriam laboriofadimenfioad Rhe-
num viitata: vbiaut cados implcnt, &
per fingulasliquoris amphoras nume-
rando tranfeunt, cum faftidiofa tempo-
rIS OCCUpatione,notasg; capacitatisinus
runt vafis exploratis aut etfi Virgis
menforijs vtuntur; vt plurimun tamen
diametrosorbium & longitudinem ta:
bularum curvatarum metiuntur:easqg
inter fe multiplicant, variasg; cavtio-
nes adhibent, de Orbium inter £€ 1nz-
qualitate, ventris amplitudine, curva-
turatabularum: neq;fibiinvicem fatis-
' A3 fa-

i
|
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faciune; «quin alijalios’errorisarguunt.
- Comagitur didiciffem’; -ufum-hune

virgz tranfverfalis publicahicauthori:
tate ftabilitun; & juratamilli menfora
fidem: vifumefknon inconveniens no-

vo marito, novum Mathematicorum

laborum principium, certitudinemhu-
ius compendiofze, & ad rem famiha-
rem perneccflariedimenfionis adleges
Geometricasexplorarefundamentacp,
fi que eflent, 1n lucem proferres. |
Cu'm autem{peculatio hacc {upes

riori triduo juctinda quadam varietate
fiiceefliflet, adeo ve certiquid pronuns
ciaripoflet:jamgsad per{cribendam &

excolendam hanc demonftrationem: ;
quippe quod jam erat mente Compre-
henfa, calamum ftringerem = non:di
mihi: quarendi crant, quos dedicatio-

ne, quod principium crat libelli, allos
querer; qui,ingenij.‘re&itudine--dcmgnf-f
{trationumdzigen quarent, pulchricu-
dinemg;- earum fingular cupiditate

profequerentur’: | talem entm Te, THu-
ftrifiime Domine de L iechtenitein,mu=
e 2 = h'l




hi praedicavit Medicus tuus D. foannes
V Vodderbornius Scotus, vir Mathe-
maticis artibus exercitatiffimus, €0g;
mihi amicifiimus, qui commodum in-
terveniens, Tui memoriam mihi pra.-
{fentia fua renovavit: Talem etiam TE
Huftris & Generofe L. B. I6RGERE,
longo ufu cognitum habebam : quain
laude ita pares eftis; vtinjuriam alteru-
tri facere videri poflim,quippe vtriuig;
cliens, fialterum{olumnommarem.

Etquid impediat, quo minus colle-
gashic vos delignem!? quippe 1n nego-
cfosubinon jamnobilitatis, nondigni-
tatis, non virtutum politicarum. non
wllius rei, quam Mathematicus cerne-
refoleat; {ed ingenij tantum, & {1 licet
addere, patrocinijmeizmulatio locum
habet.

Nulla igitur hefitatione ufus, ftre-
nam GG. V V.infubeuntes lanuarij Ca-
lendas ex{peculationemea concinnare
ftatui : qua & de gratitudine in Deum,
proacceptis hisalijsq; tranfactianni be-
neficijs,v trings admoneremur, iuxtﬁq;

&vos




&vos Patroni ex dedicatione rei gra-
tx, & cgo author ex leGtoribus & wfti-
matoribus ntelligentibus, mutua vo-
luptate frueremur: utg; hoc Auftrie
noftra decus , Auftriace potdiimum
Nobilitatis Proceres; vinique mentu-
randi ratio, vinearum latiflimarum
pofieflores, quibus vinum ad muni-
ficentiam ufq; fuppeteret, patronos
haberet. D

ValeteGen: Proceres, &fpeculatio-
nepulcherrinia, delicijs veitris confue-
tis,animos veftros oblectate, Annumg;
fubeuntem hilares& maétibonis omni-
genistranfigite : megsutconfuettis, ve-
fira grauﬁ porro quog; profcquimini.
Lincy, x vi. Cal Tan. Anno Chriftia-
norum Occidentalium m. DC. X111

1l & TIf GG. VV.

© DéSoriffimis

Imp.C&E MarTHIZE
Ejufg; fidd. Ordd. Auftriz f. A.
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STEREOMETRIA Doriorvam,
Przambulum
DE RATIONE FIGVR./AE DOLII VINARIL
BB MO LGNS S g - s
gesesxan Mxis aruficiofa & compendiofa dimenfio
nas O &% {pacij, figuram etiam ordinatam requirit; nam Vafa nullius
135{9’5;;? ccrtz,n.ullius ordi:}at:r: figurz, ingenium I:Cfplll:lnt, folamgy
RS ese= . manum-& numerationes luccr:ﬂwasmﬁlﬁllquoriscxpc&ant.
Valavinaria, mareriz, frudturz, ufusq neceflicate figuram circula-
fem fortita funt, conica & cylindricz affinern. Humorenimin vafis meral-
licisdiutius contentus corrumpitut a:ruginé; Vitrea & teftacea, nec fup-
petunc,necturafune Lapidealuntufuinepta ob pondus: fupereltigitur, ve
vinaligneiscxcipiamus condamusqgs. At rurfum ex vnica trabe valanec fa«
cile, necampla, necin neceffaria copia parari poffunt, & fipoflent, rimas
agunt. Ex multis igitur lignisinter fe coaffatisdolia conftrui oporter. At
commiffurzlignorum nullamateria, nullaarte muniri contra cfluxam hu-
moris poffunt, nifi folavinculorum conftri¢ione. Vinculaverd cum fintex
materia flexili,ex Bera, Quercu, aut imilibus, vrgente mole folubili re-
fum, quas cum violentia quadam conftringunt, fefe diduntin ambitum
omnium capaciflimum. Summaigitur ratione Vietores rediguntur ad cit-
culos : ne, fi venter Cadi v diGum, circularem affeétat amplitudi-
nem, ipfi figuram aliam in oris extimis infticuentes, diftortum & imbe-
cille Vas efliciant. Videree(t in Lagenis, quibus Italica vina trans Alpes im-
portantin Germaniam; qua cum , viu exigente,, compreflz figura fint, vt
ad Mulorum 13“‘!‘? “ppe=<i; 2 perangaftias viarum tranfportari inoffenie
pollint: & nelongius procurrentes a lateribus Mulorum , cx ratione ffatera
plus graventjumenta,& quaflationem reddant violentiorem:qua parte funt
complanatiores, illa & imbecilliusimpetum fuftinent, facilcq; dehifcunt,
Accedit & commoditas figurz circularis feu Cylindrace,vt quia vina
plaultris tranfportanda{unt perterram;; plurimum vini> minimum ligni ha-
beant moles.Quo nomine fi Globus ex tabulis ligncis coafari poffet,globa-
fa poriflimii vafa futura fuiflent, Atquia Globus vinculis conftringinequit,
proGlobo Cylinder fucceffi. Neg;tamenis puras pucus Cylinder effe po-
tuit: namvinculalaxata ftatim fierentinutilia, necpoflent adigiviolentiﬁs,
nifidolium figura conici a medio ventris vuing; nonnibil coar@arecur. Eft
& aprahzcfiguraad yolvendum in diretum (vnde Cylindronomen ) adgs
vehendum in plaultris; & geminata bafi, in quandam fui ipfius fimilitudis
nem, librationi commed:flimam, vifu fpeciofam, compofita. 3
Cum igitur dolia vinaria Girculo Cono & Gylindro, figuris regulari-
bus parricipént, aptafunthactenus ad Geometricas dimenfiones: guatum
rincipiaoperz precium eft inyeftibulo huius {peculationis collocare;; ve
illaab Archimede funtinveftigata; quantumquidem huius ad obleatio-
nemanimi Geometriam amanus f{ufhiciet : abfolurz enim & OMnibus nu-
meris perfedtz demonftrationes perendz funt ex ipfis libellis Archime-
deis; fiquisa fpinofaledtionc corum non abhorruerit. .
Liceattamenin quibuldamlocis, qua non attigit Archimedes,non-

pihilimmorari; yrinyenjant & do&tiores,quibus jn;rcn:ur,fcfcq; oblc&%nr.
§i : 2 : I. Pars
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STEREOMETRIA

‘ e

CYRVORVM REGVLARIVM
ftereometria.

Tuegorema L

Principid requirebatur cognitie proportionis Circumferentiz ad
Diametrum. Etdocuit Archimedes,

Rationem circumferentiz ad diametrum, efse pro-
xime eam, qua eft Numerizz, ad 7. '

Sehema L

o Adhoc demonftrandum viuseft

figuris circulo infcriptis & circum{cri-

{ pris; quecum {int infinitz; nosfacili-

£ | tatis caufa vtemur fexangula. Sitenim

/% \ in circulo CBD, regulare fexangulum,

Al O.. B cui®anguliC,D, B, latus DB, & tangant

circulum duzre@&zin D & B, coeant{;
ad communem fe&ionem F: & cene

trum A cum F conneétatur linea AF,

qué fecetreétam DBinGarcum DBin
E. Camigitur DGB it recta,i.e.duétus

4 Sr——— ““aDin B brevifimus, DEBveroarcus,
id et ductus 3 D in B non breviffimus, longiorigicur cft DEB, quam DGB.

" Econtra cum refta BF rangatcirculum, omnesigitur partes arcu: FB
funtintraFB verlus GB: quod (i EB effet refta, omnino brevioreflet, quam
FB, Nam AEB, FEB angulifunt zquipollentes Reéto . cum EFB ficacutus,
Ergo EB {ubtenfa minori angulo EFB, minoreft, quam FB, quippe qua
maiotieft {ubrenfa. Licet autem argumentari de EB urdereéta quiavis de-

‘mon{trationis {ecat circulum in accus minimos,qui zquiparantur redtis.

Quanquam interea qua communi {enfii funt nota , recipi poreft,arcum

DEB;intratriangulum DBF, minorem cfie lineis DF, FB, quippe qui cum
flectatur verfus angulum DEB , nullam tamen particulam habet extra lineas
DF, FB:comprehendensautem, fenfu communi majus eft comprehenfo,

“Secus haberer, fiarcus DEB effet linea flexuofa & inordinatd.

' Cumigitar DB ficlatasin{cripti fexanguli, & DF,FB fincduz medicta-

" tescircumicriptifexanguli;arcus DEB critcirculi pars fexta : majorverd
erat quam DB,minor quam DF,FB. Sexigiturlinez DB,minores funt quim
circumterentiacirculi , & duodecim linez DF, vel FB;; funt maiores quam
circumferentiz. i

, Eftautem DB latus fexanguli regularis, zqualeipi AB {emidiame-
tro. Sex igitut diawnerri AB, hoceft tres diametri CB, vel(diametroin fep-
tem zqualia divifa) Viginti & vnafeptima; func breviores circ umfcrcng a.

um




- ARCHIMEDEA.

- Vicifim cam DG, GB fintzquales, eric GB dimidium iplias AB,
Quadratum verd AB zquale eltjuncis AG , GB quadratis, & elt Quadriz+
plum quadratiGR, ergo AGeft triplam quadrati GB. Proportio igitur
quadratorum AB& AGelt (efquirertia lincarumigitur AB& AG propor-
rio et femi-fefquitertia, {cilicereaqua numerotum jooons & 26603, VL
vcm.c&AGad AB, ficelt GBadBF. Ergoeriaminter GB & BF Cﬁ:PrQe
Eottlo femi-fefquiterciave quia GB eft dimidiumipfius AB,(cilicet §000¢5
F talium particularum habear 57737 proxime. Duodecies igitur fumptus
humcrusifte, maior erit quam circumferentia circuli. Colligitur pumerus
4779745 qualium diameterhaket200000. Et qualium diameterhaber 7,
talium funcin BD duodeciesfumpta 24, minusvoadecima.  Maior igirur
elthicnumerusipfa circumferentia; Minotautem eadem eratnumerus 25,
Ert patet ad oculum, arcum BE propioremefle ipfi BG, quam BF linez.
Circuméerentia igitur pro,piom&numcro\z_;, quam numero 24, minusyna
decima. Poniturigiturab 2y receflifle per 1, ab altero verd per 2, minus vna
decima, vt fit nimirnm 2. Hzc autem longeaccutatius demonftrar Ar-
chimedesin figuris multifateris, vt funt figure y2,24, 48 laternm : vbi eriam
apparet, paulam quid deefle circamferentiz; quo minus fic 22. Adrianus
Romanus eadem Methodo demontftrayit, i diameter circulifecetur in
partes — — — - 20000000000000000 : .
sunctalium partism 628318530797 95 86 2ferceflcin circumferentia.

Epifagma. .
Extribus inets fettionwns Canicarum, quz Parabole, H bole,
Ellipfis dicuntur,Ellipfiseftcirculi zmula, & Je?nfn;fr?ﬁ?ncéo,ﬁpﬁ 1&0-
tibus Martis, longitudinem Ellipticz linez {ele habere ad medium arith-

meticum inter duas ¢jus diamcicos , qua axis rectus & tranfverfus dicus-
gur, ingiliter ve 22, ad 7 fere. '

TueorEmaA I1.
Circuliarcaad aream quadratamdiametri compa-

tata,rationemhabeteam quam 11, ad 14. fere.
Archimedes vtitur demonftratione indirc&a, quazadimpofiibile du:

cir:de quamultimulta; Mihi fenfus hic efle videtur.
Schema I 1L,

e <

Circuli BG circumferentia partes habet totidem, quod pun&a,puta
infinitas; quarum qualibet confideratur ve bafisalicuius triangulizquicru-

ri, eruribus AB: viiita Triangula in area .circétli infing infinita, omnia
' e i 2 iy




STEREOMETRIA

verticibusincentro A coeutitia: Extendaturigitur circumferentid circuli
BGinre@um, & fiv BC xqualisilli , & ABad illam perpendicularis, Erunt
iguurinﬂnitorum illorum Triangulorum, feu Se&orum , bales imagihata
omnesin vnare&a BC,juxeainvicemordinatz : fic vna aalium balium:BF
quaat ulacung;, eig; zqualis CE, coftetanturaurem pun&aF, E 5 C,cumA,
Quiaigicut triangula ABFYAEGtotidem funtfuperredta BC,quot fectos
res in area circuli, & bales BE y EC zqualesillis, & omnium communis al-
ticudo B A, quectiam elt{eCtorum; Triangulaigitur EAC, BAF eruncz-
qualia, & quedlibet zquabitvaum fetorem circuli;& omnia imulinlinea
BC bafes habentia ; id eft Triangulum BAG, ex omnibusillis con(tans, -
quabit {eftores circuli omnes,id eftareamcirculi ex omnibus conftatitemi
Hoc fibi'valeilla Archimedeaad impofhbile deduétio. > :
Divifaigicur BC bifariamin H, fiat AB HD parallclogrammum, vt
DEléecet ACin I Erit hoo parallelogrammum Rectangulum zquale arez
circuli. Nawi vi CB totaad CH dimiidiam, ita& AB, ideft DH tota, ad
TH dimidiam, Igicar Hlzquat ID, & HC zquat DA, ideft HB: & anguli
ad [zquales; Dvero& Hre@i.” Triangulumigitur IGH, quod eltextrapa«
rallelogrammum;, 2qualeelt triangulo1AD, quo parallelogrammusm ¢x-
cedivtrapezium AIHB. © TS0 G
Cum igitur diamerter GB ponatur-cﬂ'c partium 7,quadratum diamec-
wierit4g. Etcum harompattiumz22 fintincircumferentia, {c;in BG,di-
midia BH habebit earum 11, paulo minus, ve{upra. Duc 11 infemidiames
trum 3 {emis, fc:in AB : fietReftangulum AH 38 femis.

Qualiumrergo Quadratum Talium-Area citculiine
.diametri . feript
o htm—=="] Dt | 38femis.
bis. s98us sl £ S
Divifiper7. faciunt 14. — | — 1. Quodecratdemon-
ftrandum.

Corollarium. 1.

‘Seoris in circulo ( conftituitur rectisex centro , & ex arcu interce-
.pro))arca cftaqualis reGangulo fub femidiametro & dimidioarcu.

Corollarium. 11.

Segmenti circuli mineris ( portio eftper vnam retam recifa) area
‘minor cft {eGtorisared triangulo fub fedoris & fegmenti eétiscomprehen-
fo : Segmentimaiorisareatanto maioreft fctore fuo- :
Demonftraturautem in Geometricis, reétangulum 1" ub perpendicu-
lo trianguli.& dimidia fe@ionis linea zquale effe arcZ ttianguli. Ablato
igitut plano hyijus trianguliabarea fetoris, reftar arca fegmentiminoris,
-fed addito; maigrjs fegmenti aréa conflituitur,
‘Taschematet, DABE clt feftor minor, DABCD maior; DGBEfeg:
‘menitun minds ; DGBG mains; DBA uiangulum, qu0 fﬁ&?l’ifegg?%“"’
< - ifferr.




ARCHIMEDEA.

differt. Id habetduas partes zquales & congruas, AGB, AGD. Appofiro
igiturangulo DAGadGBA, ic ADGad GAB, fitredtangulum alttudipe
AG, latitudine GB: Ert dicitur inTriangulorumdotrina, GB finusarcus
EB dimidy , GA finus eius complementi.

foiche Eplfagma ik

Circulo commutie hoé éft cum Parabola squodin virag; , portiones
quomodocung; per vnam rectam ablcifiz, {1 2quales habuerint diametros,
«iplz inter fe1n qualibet figura fint xzquales. Arch. de Conoid. IV,

Ep1fag1na FH

Paraboles area elt felquitertia arez Trianguli, habentis eandem
cum Parabola bafin re@am , & eandem altitudinem, Arch.de Quadr.
Parabolz Prop. X VIL & XX1V. ity

Epifagma 111

. Ellipfisarea,adaream circulieft, ve minot Eiiipﬁg Dfén_’tctct ad maio-
rem:: Ec vecitculus ad quadratum diametri, fic Ellipfisad Rectangulum
- diametrorum, {cilicetetiamye j).ad )4, feré. . Arch:Spharod.

'THHGRRMAiII[f

Cylindl‘i Vero ad Pal‘autlcpip_cdum columnarere-
&angulum xgaltum, quod Cylindri corpus ftrin gt
quadratis {uis bafibus & parallelis lateribus, ratio eft ea-
dem, qua circuli ad quadratum circumferiptum, hoc
cltcadem quz 11, ad 14, ' |

' Schesww P I L

Vtenim CD Cylindrica bafis cir-
<culatis ad AB quadratum circumferi-
ptum , ita CF corpus Gylindri,ad AE
corpus parallelepipedi reétanguli, fen
columne,

Arch: de Sphzera & Cylindra,
Cylinder enim & ¢olumna zque-
altafunthic veluti'quzdam plana cos-
porara:acciduncigiturillis eadem quz
planis,
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STEREOMETRIA

Turorema IV.

Si Columnarea parallelarum Bafium cum Pyra-
mide, {i Cylinder cum Cono eandembafin habuerit ean-
demg; alutudinem, Triplum eritillius,

Schema T X, ; HOR

Nam omnis Columna, vthic quinquangularis BI, bafes ABCDE &
FGHIK parallelashabens, & BAF, AEK czterosq; angulos reéos, folvitur
infua Pentacdrafeu Prifmarta, vthic quinquangalarisin tria GHF , FHK
KHI, Trinis parallelogrammis & binis triang ulis oppofitis claufa. G

 Primi | Secundi | Tertij.

Triangula GHF| FHK KHI

BOA |  AQRSSrEIET

" ‘Piraneio-"GHCB | HCAF | KECH
gramma, HCAF EAEK HCDI

FABG | KECH | IDEK

Pentaedron veroin.tria Tetracdrafolyitur,quorum binafemper, quz

vnum Planum‘Parallelogrammum ex zquodividunt, zquealta funt
Sit verbigratia Prifima primum {ub GHF, BCA triangulis. Ducantus

in Parallologrammis BGFA & AFHC diagonijBF, CF,ex trianguliBCA,
angulis B, C. Tisrefecatur Tetraedron, cuius hec quatuor triangula BCA,
BEC, BFA, AFC. ReftatPyramis quadrangula,bafiBG HC, vertice F,
Dudaigiturdiagonios GCfecateamin duo Tetraedra:vniustriangula qua-
guot {untiftaBGC, GFB, GEC, CEB: reliquifuntifta, GHC, GFH,HFC
CFG . ' :

Cumigitur Pagallclogrammum GHC B linea GCfit fe@tum bifaria;,
& triangula GCH, GCB zqualia, & GF altitudo cadem- (namBGF pr s
clt)zqualia erunt Tetraecdra GCBF, GCHF. Similiter Paraliclugr--
mum GFABlinea BF feGum eft bifariam &in tquﬂliﬂFBG ,FBA, Ecpla-
numBCA regum eltad planum GA igitur pcrpcndicu!a:is exCinBA cit
altitudo Tetraedorum GBFC, & ABFC :funtigitur ®qualia. Eidem verd
GBFG fuit 2quale GCFH. Omniaigitur rria funt zqualia, & Prifma HGA

' “habet triazqualiaTegracdra,
.I ; ' Suma-:




ARCHIMEDEA.

Sumatut jam in bali {upera FGHIK, pun@um L, quod conne@atur
cum angulis balisinfere ABCDE, vecreetur Pyramis quinquangula: Dico
illam eflerertiam pattem columnz GAD. Nam bafis ABCDE, lineis AC,
ECin triangulatia elt divifa veprius, fuper qua Rtant & rria Pentacdra, &
tres parres Pyramidis, {c. ABCL, ACEL, ECDL,& perpendicularis ex L de-
miflainplanum ED, zquatrectalateraKE, FA & cxtera. Eftigitur cadem
alvicudo Tetracdrorum ABCF, ABCL; funtigitur zqualia, Sed ABCFeft
tertia pars Prifmatis ABC FGH : Ergo & ABCL ejufdem tertia parscft. Si-
militer verd fecunda Pyrawidis pars ACEL, fecundi Prifmaris; & rertia
ECDL , tertij prifmatis tertiz funt Parres : Tora igitur Pyramis totins Co-
lomna tertia pars elt; & hzcillius ergd Triplum.,

Eodem vero modo & MNOP Cylinder, cuius bafes MN & OP pa.
rallele, zquat tres conos MNQ, vertice Q ad fuperioris bafis planum per-
tingentes, & eandem balin MN habeates, Demonftratio enim analogice
applicari cadem poreft, {i perpendas, circulam, quibafis eft Cylindri& Co-
ni,ininfinita triangulaex centro dividi,quibus totidem Prifmarta, toridemg;
parces Coni fupcritent, illainaxe Cylindri, hzinaxe Coniconvenientes,

lTurorema V.

Superficiescurva Coni Rc&anguli-inﬁ:ripti Hemi-
fphzrio, eft femidupla Bafcos, feu circuli maximiin {phz-
ra, dimidia Bafeos Coni 'rct:tanguli circa Hemifp harum.

Schema #n

SphataBDC (ecetur plano percenttum A, & fectio BC continuetur
flantq; duo Coni Redangulis alterrotusintra Hemifphztium BDC, cujus

axisre@a AD, ex centro A ; diametro perpendicnlaris: ﬁtcl; BDC , bafin BC
: & ver-




STEREOMEILRIA

& verticem D eundem habens cum Hemifphzrio ; alter totus extra Hemi-
{pharium, f"tringcns illud mediz {ue fuperficicilateribus, qua intEG,FG,
parallela iplisBD, C D, habens verticem G, inaxe prioris AD continuato;
bafin vero EF in plano fphxram fecante. Cum igiter BA & AD fintzqua-
les; erunt etiam EA femidiameterbafis maioris, & AD altitudo Coricxtes
riotiszquales: Erquia EGFredtus, ericigitur EG quadrati circulo circums=
{criptilatus, cog; equalis diametro G, Sed EFquadra:um,xqualc eftduo-
bus quadratis EG & GF,zqualibus diametro BC : Exrgo quadratum EF du-
Plum elt quadrariBC: circulusigicur EF duplus eftcirculs BC. Dicoetiam
{uperficierum conicarum inter ‘e proportionem efle duplam, & minoris
coniczcuryz fuperficici proportionem ad aream bafis BCefle femiduplam,
g]am per ca que dictafunt Theor. I I, re@angulum fub femidiame-
tro AB, & circcumterentiatotaBC duplumeeft arezcirculi BC. Eodem ve-
ré modo, cademq; demonitrationis vi, re¢tangulum fub totaBD & rotacir -
cumferentiaBC, elt duplum conicz curvz fuperficiei BDC. Quarevt
ABadBD ,ficluperficies planacirculi BC, ad curvam Coni BDC, Sed pro-
orrio AB ad BDelt femidupla, quia quadratorum Propnrtio cf‘cdupla; er
go & fuperficicrum diétarum proportio eftfemidupla.  Erquia funt Coni
fimiles; ve igitur bafis BG plana ad Curvam BDC: fic plana EF ad curvam
EGC. & permutatim, ve bafisad bafin,ita conicaad conicam curvam: du-
pla veroelt proportiointer bafes; duplaigitur & inter conicascuryas.

Taeorema VL

Convexum Spharicum eft quadruplum, arcz circuli
il’la.KilTU.- " qui SPh;}gran‘x-fvcr'ce'ﬂtrlllTerCﬂt-

Decmonftrationes Archimedis 8 Pappi funt ingeniofifimz, necad.
modum faciles.captu: veritas vero propofitonis, & prima demonitratio nis
elementa elacentex pram, (s,

Eftenim fﬁpcrﬁcicsCnn'vcxaConi,maioris EGF,maior fuperficic Hemi«
{pherij BDC, minoris BDC minor illa enim tegie Hemifpherium  hee
{ub Hemifphzrio tota latee.  Venfimile eft igitur, Hemifpharij {uperfi-
ciem effe medium Propor:ionalc inter veriufg; Conifuperficies. Sed mi-
nor conica eft femidupla arex plane bafis, maior {efquidupla cjufdem; &
medium femiduplz & fefquiduplz, eftdupla proportio, Ita verifimile fic,
Hemilpharij fuperficiem effe duplam, & Sphzrz totins fuperficiem cfle
quadruplumarez circuli maximi BC, Demonftratverdid Archimedesne.
ceffario ex conlimilibus principijs.

Taeorema VII.

Conyexum cuiuslibet fegment fpharz eft xquale
slano cireuli, cujus femidiameter fubtendit fegmenti la-
ticudinema Polo ad bafin, ' £

Se gmcntd




ARCHIMEDEA:

Segmenta fpherz hic reputantur non qualibet portiones, fedillz
tantam, ciun Sph&raab vno planotora fecatur in partes duas, ficve qui-
libet pats habeatfuum polum; Talisenim fe&io efficit, vt bafis fegmento-
rum ficcirculus planus, -

Centro A fit fuperficies Spharz BDCL , & hicfirefus eirculus ma-
¥imus, & aflumantur extrema diamertri DAL pro polis fegmentorum
tucurorum, fimegs D. L. & per punétum Lperg; A E centrum;tranfeant duz:

- perpendiculares HIK, & BAD, reprzientantes fe-

' Giones, feucirculosad planum DBLre&os. ' Sicut

‘% igiturtota DL fubtenfadimidio circuli LCDB3 polo

y o F DadL imum, (quod punétum jamin comparatione

SN totiusSphzrz cum fuis fegmenus {aftinet vicem bas

! }/- N is) fit femidiameter circuli plani, zqualis toti curve

i >\ Tuperficiei fphzre,per VI: — Sicetiam DC fubtenfa

L J ¢ipli DKC dimidio arcui fegmenti BCD 2 polo Dad

K “ / } ad bafin G, firfemidiamerer circuli plani, zqualis cur

nve fU'chﬁcieifcgincnti'feu hemifpherijBDC, per Vs

Sic etiamin'gencre quocund; fegmeénto fumpto; ve

HKD;linea DK fubtenfa latiradini fegmentiaD po-

loadbafin K, fic femidiameter circuli plani, zquantis

fuperficiem curvam fegmenti KDH ¢ Etfumptofeg-

mento HKL, cuias polis L, bafis circularis 1K, fub-

tenfaKL, fitfemidiameter circuli plani, qui #qualis
fit {uperficiei curva {fegmenti KLH.

. Demonflrationem vide apud Archimedem.
anam vero fidem tibi facier analogia. Nam cum fic

¥ fitcomparatum cum totalaperficie & cum dimidia;
St ;

probabile eft, eandem rationem ob-

tincre etiam in fegmentis cereris.

Corollarium.

Segmenta fegmentorum, quz
quidem vering; circularibus bafibus
terminantur , ij{dem principijs facile in
planum explicantur. Nam fit BHKC
fegmentum fegmentiBDC, cuins ba-
fes circuli HK ,BC. primé fit circulus
-zqualis fegmento fphzrz maiori BCD
Deinde alius circulus fic zqualis com-
plemento cjus quod li»qroponitﬂf leg-
’ mentum fegmenti, Nam €0Mplm
hoe, eft fegmentum fpheerz minus yxp, five polus ¢jusidem frcUm prio-
Tifivealius. Ergocireulorum planorum pK, DG differentia £quabit Zeo-
Ram AHKC. ¢

© Aliavero ﬁ:gmenm fegmentorum, quz non integris :':lrculis p]anis, fed
€OTUM partibus rerminancur; Bifi polus D & axis DI rotius {egmenti HKI
fuerit conflizurus in concurlit feltionum, nondum habent notum 2quas
tionis vel compurationis fuz methodum, '

(@] THEO'




STEREOMETRIA
Turorema VIIL

Sphizricum Convexum & ejusaxis fecantura plano-

ad axem rec¢to1in eadem proportione.

Septimum Theorema fervit Geometrica delineationi,hocotavum.
arithmeticiseft vrilius & compendium jucundifiimum. Illud planum pto-,
.-duzqnqlc.curu:efupcrﬁcici;hoclincas oftendit ®quivalentesfegmentis.

In Sch.przcedenti, fiaxis totus DL valetfuperficiem totam DKLH,
pars axis DI valet partem {uperficici HDK, fiquidem DI fuerit axis fe-
&ionis, id eft, fi fucritrectus ad planum BK fecans, idg; fecer incentro I,
Sicpars axis IL valet parrem {uperficiet HLK, h

" Namquia HDK eftad KLH, vecirculus DK ad circulum KL recta, per
VI id eft quadratum KD ad.quadratum KL : At vero quadratum KD elt
ad quadratumK L, vere@aDIadretamIL: Ergo etiam verecta DI adre-
&amIL, fic HDK {uperhiciesad K L Hfuperficiem,
Analogia. Quemadmodumigiturin'lipeis BA,HI, ineft proportio
circularium circumferentiarum BC, HK), centris A. 1. {eriprarums ficinli
ncis tranfverfis DA ,DL, .ineft proportio arearum BDC, HDK, terminara-

rum adillos circulos: Et ficut DI valet arcam HDK, & DA arcam BDC, fic
1A valetarcam Zonz BHKC. :
| TaeoreEma I X.
Cylindrireéifuperficiescft xzqualis Spheerice, quam
ftringit.
CrcarurcnimCylindricadu&u tmius .Gh‘ﬂﬂ."ﬁfﬂl’ﬁﬂtiz KL (iﬂ !an:r(:hc-
; matc)intoram i ereaes e vel GBiat du@udimidiz circumferentiz [,
el in dimidiam diamerrum A B creatur pars quarta prioris,cum fi-
1, 30— 6 | gurz fimiles,fintindupla proportionclaterum:creatur vero co-
— 2 —— | demduétu areacirculimaximi, perI1. quzeftetiam {phxricz
2.2 0 4, | f'upcrﬁcici_-pars quarta, per VI: Duocrgo cjufdem quadrupla
funtinter fe zqualia,fuperficiesfc. curva Cylindri KML,& {uperficies cut-
.xa_glabi re“ !Phxrg ﬁllz:_GB.’\V,traq; qua.druplum a._l'c:c KL.

TueorREMA X.
'Supcrﬁc—:’ics,-glob.i,& ejus.cylindri ,qui globfi ftringit,:

refe@tzabeodem planoad axem re&o,funtzquales.
Infigurafequenti(it GB globus, LN ejus cylinder,kringens g!oh um in
medio,& in GB. Etfitplanum PST fecans viramg; {upcrﬁcicrp:dlcq Zona
KPBSTL cylindricam,cflc zqualem curvz{u perficici{egmentt globl GR.
Viderur falfuro efle, cum Cylindricafictam laxa, globi verofuperficies
furfuminapguftumcoeat. Scd memineris ,quanto illalaxior, ranto hianc
efle latiorem ,ciim pobliquiiad eandem tendac alcirudinem. Sed facilis eft
demonfiratio, CimenimKp & GR fintzquales & crectur Zona KRSTL
dudtu xP Vel GR in roram circumferentiam KOL, & ficetiam ZonaPSTMN
creetur du@uPNvel R Bincandem circumferentiam totam:ergo ve recte

GR ad RB,& BG,fic fuperficies cylindricaxTad TN&NL Atvirede Gi
' . 1




ARCHIMEDEA

adRB & BG, fic ﬁlperﬁcicsfegmcntj,g,rlabi GR ad RBfegmentum& BG
totam globifuperficiem,per V111, Ergo& vt CylindricaKTad TN & NL,
fic fpharicaGR ad RB, & BGC, Eftautem tota Cylindrica NL 2qualis tori
Sphazricz GB, perIX. Ergo & pars Cylindricz KOL PST parti Sphari.
s infegmento GR erit zqualis, |

TuEOREMA Xli.

Corpus Cylindri eftad corpusSpher, quam firin-
git,1n proportione fefquialtera.

Corpus enim Sphzrzad Analogiam eerum quz dicta funt Theor IT,
poteftate in fe continetinfinitos veluti conos , verricibus in cenrro | pharz
coeuntes, bafibus, quarum vicem fuftinent puncta, infuperficie ftantibus,
Sitigiturin fchemarell, BG Sphzra, A centrum, coni AB , AG & fimiles
infiniti, ijg minimi, id eft, quorum Bafes fint pun&a B, G, vertex omniom
communis A, Fiat novam Schema, in quo extendatur curva fuperficies
{phzrz in planum circulare, cuius diamerer fic BC, duplaad diamerrum
Sphzrz BG,quia Circglorum proportio eft quadrupla per VI, premiffums
& fiat circulus ex BC,,ex cuius medio punéto H,furgat perpendicularis HD
zqualis femidiametro AB. Sit autem Conus BDC, bafiBC, vertice D
Conusilte zquale corpus kabebit corpori Sphzre BG. Omnium enim co-
norum AB,AG, infinitorum in fphzra,bafes B, G. minimz, cum fphzrica
Tuperficic ipfain quainfunt,in planum circulum BC extenfz & juxta in-
Pl ordinate linGecproce quoderant in phara Cenircéti ABB,AGG,
factifunt hicconi {caleniDCC, DBB, cxcepromedio DHH , qui manet
redtus, babentg; omnes eandem altitndinem DH , & bafes zquales,, quip-
pe minimas , omaes igitur & inter fe & conis reétis in Sphzra zquales {unt;
& totus conus BDC ex emnibus compolfitus, xqualis erit tori {phzre BG
exomnibus compofitz.

Duddigitur area circuli BCin femidiametrum HID , crearur Cylin-~
der AICB cuius corpuseft coni BCD triplum, per 1V : Ef verd cylindri

Schema VIIL fphzram ftringentis du-
: l Plum’ qUiabaﬁﬂ Bclhﬂf_
bet, bafis KL quadrupla,
altitudinem verd HD, al-
titudinis BG dimidiam.
Duo enimAICB cylindsi
invicem impofici, efficc-
rent altitudinem #qua-
lemipfi BGaltirudinicy-

— "
———

lindri KLB, effentg; illius quadruplym, propter bafin BG quadruplafn ba.

{fcos KL : vaus igitur AICB eftcylindri KLB duplum: erat vero triplum

¢oni BDC, id eft corporis SpharzBG , zqualis cono BDC. Ergo divifo cy-

lindro AICB in 6: dimidium huius, {cilicet 3, venit C)’Iiﬂd_l'ﬂ KLB; tertia

verdparsde ¢, fcilicetz, venit {phazrz GB. Cylfnd_er igiturKLB, ad

fphztam fuam GB, eft vt 7,ad 2, quz et pro P"E,i" felquialtera,
> &

Potelt
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Poteft idem etiam per I X. probari, fi Angamus Cylindrum feeariin
infinira prifinara, inaxe cylindri cocuntia; pro bafibus ver0, quas habent
prifmara, quadrangulis, habeatialineas rectas @quales axi; qua bafes prif
gnatum omnes juxea invicem ordinentur in curva Cylindrifuperficie, ve
fupra Theor. I I decircumferentia circuli fimilia fumus imaginati. In
illo enim Schemate I L. iccirculus BG vtrags bafis Cylindri : & circutnfe=
rentiaBG, reprzfentetcutvam Cylindri fuperficiem , pun&um vero A re-
przfenteraxem Cylindri, zqualem ipli BG diametro, & extendatur curva
fuperficiecs Cylindri in planum, fitg; BG, quz reprafentet reétan gulum,
cuiuslongitudo BC, latitudo BG; & connectarur axis Cylindri AA , cum
re&a GG, ipfi parallela, reGtangulo AACC: vt fic Prifma AABBCC,zqua-
le corporiCylindri, Erunt enim omnium Cylindri Prifmatum minimo-
rum bafes re@angulz minimz (hoc eftlinez ) juxra invicem ordinatzin
fuperficic rectan gula BC, & Prifmara in Cylindro reéa, fient hic {caleba,
omniumtamen acies pertingent ad communis altitudinis BA terminum
AA cruntigiturzquealra &invicem & cumreisPrifmatibus ipfius cylin-
dri. Duéoigitur retangulo BBCCin altitudinem BA, creabitor Parallel-
epipedum, cujus-corpus et duplum corporis prifmatis AABBCC, du-
plumigitur corporis cylindri. At fupra etiam ducebatur circulus zqualis
rectangulo BBCC fuperficici-curve cylindri (fc, quadruplus circuli ma-
ximi, per V1 )in altitudinemzqualem ipfiBA femidiametro, & creabatut
ariplum coni, zqualis Sphre. Idem ergoeft triplumfphzra & duplum
sylindri: Ergovtfupra, Cylindri:ad fphzram proportioctt felquialtera,

Tarorema XILL
; ‘Cubi cmya_:sfaﬂ‘éﬁfﬁiisﬂ‘sphx‘rsc quam ftringit, eft
duplum paulominus, nimirem vt as, ad 11, proxime.
Nam CubusSTVX, infigurafequenti,cftad Cylindrum fuum KLN

-quem ftringit, ve 14ad ruproxime, per L1L pramiflum, ideftvt 42ad 33,
At Gylindet KLN ¢ft ad {ph2ram PGOB quam communiter cum cubo

firingit, uts,ad 2, per X 1. pramiffum, ideftve 33,ad 22.  Ergocubusad
fphzrameftyc s, ad 22,id eft, vezy.ad )y

e et KRR

CorpusConi,cuj us alti-
tudo eft zqualis diametro
{pharz, bafis; Sphare ma-
ximus circulus , eft dimi-

dium corporis {pharz.
Cyliudcr enim KLN eadem

bafi & altirudine, eft triplum coni

fui NGI, vel v 3,ad),. Idem verd
Cylir-




ARCHIMEDEA.

Cylinder eft ad {phram fuam,yczad 2, per X I premifium : Exge Conys
adSphzrameltver ad 2. -

Summapremiflorum,

QU““‘ Cf"'li“‘%ri SphzraCylindri  Cylinder Cubus STVX Cylindrumftrin-
NGY. KLYN = PGOB KLYN , KLYN ' gensin KN, CM,LY, & DE:

E”:V'.' I, e 22 —— 33 42 S }I = i
P Fram Veroin
Velvye 1 ' 2 3 4minus ‘G.O.B.P.Q R.
Corollarium.

Porrd indidem'etiam pater, Conum priorem in Hemifphzrio (ve
Theor. V,Conum BDC) eflead Cylindrum qui {fphzram firingit, vi Q-
&aedronin fphzraad Cubum circa fphzram, fextam feilicet parrem Cyline-
dri, quartam fphara, & fic dimidium Hemifpharij fui , dimidiumg;s coni
Theor. X111 defcripti, quippe cujus bafin habet integram, altitudinis
verod {altem dimidium.

Ille vero conus major EFG in quoeft Hemifphzrium (Theor. V.)
corpus haberirrationale {euineffabile. Similes enim Coni,ve EFG,&BDC
funcintripla proportionealticudinum AG, & AD, Eftautem proportio
-_AG ad AD femidupia *€rgo proportio conorumeft triplex {emidupla,hoc
elt, felquidupla. At fefquiduplz termino vno pronunciato (quod feilicet
conus BDC dimidium Hemifpharij BGDdicitur ) terminusaleer ficinef:
fabilis , nifi de propinquo.

Epifagma i

Eadem eft etiam proportio corporisab Ellipfi generari,quod Sphz-
roidesdicitur, ad conum zquealtum. Arch. Sphzroid, prop. XXIX, XXX.

Epifagma 11.
Sicut fphzroideseft coni fui duplum: fic Conoides Parabolicumeft
€onifui fefquialterum, Videineodemlibro prop, XXIII, XXIV.
_ Gonoidesverd Hyperbolicam ( qualis eft fere figura hulceris, mon-
tis, aut acervi frugum ordinati) fefquialteram proportionem magis ad
zqualitatem adduacit, Nam ad lineas fefquialteram proportionem con-

tinentes (qua habent duplum & triplum eius quzinter verticem & cen-
trum figurz ) addicvering diamerrum, -

Tueorema " XIV.

Segmento {phzrz 2qualis eft conus fupeteadem ba-
fi,habensaltitudinem tanto majotem; vt ﬁt_-cj us exceflus
‘adfemidiametrum Globi, ficut eft altitudo pfa fegmen-

ttad refiduum diametrl
C 3 Sic
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SielphzraCLB, ejufg; fegmentaduo HKD & HKL , corum§axes
DI, IL,partes diametri per A centrum dudtz, quz continuctur aDverfus
©O.P. Quariturconus zqualis {egmento minori. HKD.cuius axis DI, re-
Gduumd; diametri 11, Facergo velLad LA, ficIDad DO :erit[O altitu-
do', & H Kbalis, coni, cujus corpus cft 2quale corpori fegmenti HED
minoris. Sitdeinde fegmentum HKL,cjus axis LI, refidoumg; diame-
erilD. FaciteramveID ad DA, ficlLad LP:erit 1P alritudo, & HK bafig
¢oni, qui zqualis eft fegmento H KL maiori.

Demonftratio non eft popularis, ided petatillam, qui vult, ex fe.
cunda (ecandilibri Archimedis de fphzra & cylindro : non cftenim mihi
confilium , totum A rchimedem hic tranfcribere.  Veritasautem cjuscir-
ca Hemifphzrium fic patet; fit Hemi{phzriam BCD, cujusaxis AD ,re-
fiduum Diametri AL. Quod fifaciovtrefiduum diametri AL ad femidia-
metrum LA ,fic AD axem,ad DQlfaciuigir.ur DQ zqualem ipiDA, &
altitudo AQ eritdupla adaltitudinem fegmenti AD. Conum igitur qui
habet bafin BL , alticudinem diametri DL, pono cfle 2qualem Hemifphz-
rio. Idautem verum effe,priori Theoremate vidifti, vbi conus ifte erat
dimidium{pharz.

~ Archimedes etiam comparat proportionem fegmentorum {olido-
rum ,cum proporrione fegmentoram fuperficiei , demonftrans folidorum
proportianem effe minorem dupla proportione fupetficierum, maiorem
felquialterd. Conftituitur autem proportio duplainnumetis, duéo vtrogs
proportionis termino in feipfum; €fquialtera verd,ducta ciusdem termini.
radicein terminumipfum. Vifi fuperficies eflentinterfe fegmentorum,
vt 4.ad 9, quadrati numeriscorpora ubillis{upetficicbus tea, eflentinter

{e propiora quam j6, & 8).dufte virogsquadratoin feipfum; remotiora
quam g. 3 27.(dudkis quadsaverum radicibus 2, & 3,iniplos quadraros ) vel

j6.454. Itag fiminus{cgmentum ponderaret )6 Majusclletinter 54 &
sypondo. :

Corollarium:

Propottio binorum globi fegmentorum inter fe, caufa corpulentiz,
in vnaqualibet fe@ione, eft exprefiain altitudinibus conorum, {cilicerin
10, IP; ficut prius proportio fuperficierum fegmentorumcratexpreflain
1D, IL. Seddiferimen magnum efts-quod globitotius corpusin voaqua-
tibet fecione reprefentatur 2 pecularilinea OP : atfuperficiestota globi
{croperab cadem diametro DL repr{catatut, ;

Epifagma 1.
: Multa hic funt communiaglobo & fphzroidiarﬁs conoidibus. Nang
vt Teftio globi faa plano. femper cft circulus; fic fectio {pharoidis non
omnis, fed quz fit plano axi parallelo, eft Ellipfis, {pheroidi fimilis: Ellip.
fes vero diverfaram & diffimilium {pecierum , aut circuli fiunt, quoties vel

fphxroldcs vr Cumq;,vcl anhidcs per virumg; OPPO ﬁto;gm ;atcrﬁ ﬁ’:catur_-
Arch. Sphze. X[ XIILXIIIL XV,

Epifagma
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Epifagma 11

Segmentorum fpha:midis ratiocademeft, quz fegmentorum glo- -

bi,firecta fitfectioad axem: fin obliquastunc vfurpatur noa dimidium a xis,

fed dimid?um ciusqua verticesportionum fadtaram (id eft punéta earum.
{uper [etionem altiflima )conjungit. Namin Bllipfi quz gigaitipharoi-

des, axis quidem eft inter diametros, diametrorum verd mult® fune, diver-
fzlongitudinis, quiliber binesoppofitos yerticesconjungens:

Ta. X V.  Problema.

Quemadmodum fuperficicbus curvis fegmentorum , theorema’

VIL fecit zquales circulos planos, Theoremavero VI, zquevalentes
lincas reétas oftendic, comparabiles inter fediverfarum fe&ionum : fic

ctiam {olidirati fegmentorum affignare poffumas non antum
Conos zquales vt Th. XIV, fed etiam Plaﬁa .;gqu'iualcnria, {eu

proportionis ejufdem, & comparabilia inter fe diveria-

rum {ectionum : quam demonfrationem, licet difficilioris captus,

addo, quiaa Geometris prioribus tentatanon eft.

duor?‘gamnmr tria plana qua habeant inter fe proportionem eam quam
gmenta Clobiinter e & ad rotum.
Sint fegmenta HKD, HLD. Ergo centro H
vel K, termine fegmenti in plano. circuli HDK , di-
1 % ftantia H' vel KI, {cribatut arcus circuli IS, fecans
. HDKinS, &ab S, per A, ducaturdiameter, cumq; ad
< redtos fecetre@acx K, quafit KT , fe@tio R, Hocfacto
o) k fiantre@tangulatria, primumiub AD femidiametro
& DL altitudine feu diametro globitotius, quod re-
cprzfentet foliditatem totius globi : fecundum fub
AD femidiametro & DI altitudine fegmenti, quod

tertium ex Al (altitudine coni HKA ) in RS ,quod di.
coreprafenrare in eadem proportione conum HIKA
folidum : itag; ficut conus HIKA ablatus a fectore
HAXD, relinquit fegmentum HIKD; fic etiam ter-
tium reétangulumablatum i fecundo, relinguet pla-

num aquevalens in eadem proportione f{egmento
fpharzuixp, '

%) C% Quod fi fegmentum fit maius pemifphariofc.
' v HKL; pro DI, fumenda eft IL , in fecundi rff.tanguli
J formatione, &adid eftaddendum reftangulumifub
AL RS , conflitucturg; planum xquevalens fegmento HIKL. maiori,
Demonftratio. Primaminter lineas DI, 1, & b, eft proportio feg-

mengorum fuperficici & totias, per VIEI, Ergo ctiam inter retangula,
dudtis

L

A reprafentabic {oliditatem f{ectoris Ipharez HAKD:
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An&is his lineisineandem femidiametrum AD, eriteadem proportio.fed
fectorum HAKD, HAKL, & globi totius eft eadem inter fe muruo proportio,
quz fuperficierum HDX, KLH, & totius.  Ergo&inter faGarettangulach

proportio {e€torum nAxD, & HAKL.  Deinde AD altitudo du&ta in bafin.

circularem 2qualem fuperficieifegment HDK, cuius femidiameter KD per
VL, )ereat Cylindrum , triplum coni equalis fectorispke; & Alaltitudo
duétainbafin HK circularem . cuius femidiameter KI, crear itidem triplum
coniuika. Ag vecirculus radiokD; ad circulum radio KI vel XS5 fic etiam
quadratumkp ad quadratumKS ; veverd quadratum KD ad quadratumks,
ficDlre@aad SR ,per VIL Ergo proportio bafium circulatium, perkb &
RS defcriptarum, eft etiam proportio linearum DI, SR, © Sed proportio
conorum cft compofita ex proportione altitudinum & proportione ba-
fium ; vt habet Archimedes, X I. Sphzroideon. Ergoproportio HDXa, fe-
&oris & HIKA, coniin o, eft compofita ex propertione ADad Al, & Dlad
SR. Eftautem etiamre&angulerum proportio com.poﬁta-cx proportio-

nelaterum correfpondentium. Quare proportio npka fedoris, & HIKA Co-
niineo,elteadem, quzreGangulorumfub AD, DI, & fub AI, SR. Ac’

_,Pfoindeip{h funtad muruam eorum differentiam, vt feor HDKA & conus
ineo HIKA,ad mutuam corum differentiam, fcilicerad nika fegmentum.
Hzc methedus concernit potiﬁimﬁm.conum HIKA, qui ¢ft communis dif-
ferentia, quafegmenta differunt a fuisfe@oribus, quem conum interdum
operzprecinm eft notum-babere.

Eplfagma comparativun.

Sic fegmenta Conoidis parabolicifunt inter fcin proportionc , qua
~&ftinter quadrata axium. Arch, -Ithl'Dld. XXVIL ;

Corollarium 1.

Segmentafcgmentorum Spharz cafdem habentleges quod corpo-
saattinet, quz {upra fuerunt cjufdem generis {egmentorum {uperficiei, in
corolarioad V'11,

Corollarium 11.

Zona {phzrz & fpharoidis, feu corpus annulare , contentum parte
4y pcrﬁcici Iphzrzvel{phzroidis media, qua Zona dicitur, & lupcf‘ﬁcic cy-
lindricaintus , hzcinquam ficinveftigatur. A {phazravel {pbzroideaufe-
runtur binafegmentazqualia,& Gylinder Zonz zquealtus, bafibusijfderm
cum fegmenus ablatis; remanetg; corpus Zonz. Quod fi Zona non fic
mediaglobi vel {phzroidis,fed inclinata ad pelum feu verticem ;au ferun-
turfegmenta jnzqualia, & truncus coni, veremaneat talis Zona.

In ttilligitu[* qutem Zona ,Cuicircumcirca fit zquabilis latitudo. &
fub quaficteétus Truncus conicus parallelarum bafium,cujus _dimcnﬁon es
jam in proximotheeremate fequentur,

Thcp.

-
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TaEorEMA X VI

Conus fecaturvari¢ :aut enim pet verticem & baflin, & id vel plano,
vel{upetficiealia coni minoris,habentis cundem verricem.
Invtrog; cafufegmenta Conizquealta,funt vt corum
Balesinter {e. _
- Naw Conus eft hicveluti circulus corporatus; idemigiturd fcio-
fe patitur, quod circulus fuz bafeos. :
Aautfecatur Conusplano parallelo lateris, cuius circumductu Conus.
eft creatus; aut ueqs parallelo, fed fupra verricem extrafiguram concur-
furo cum latere: virog; calu fiuntporciones indefinitz, de quarum folidita-
te nulla dum difquifitio facta fuit 2 Geometris, viu quippe nonexigente.
Autfecatar Conus plano per latus virumg;; fiuntg; partesdug, Ver-
ticalis {uperior,& Truncusiafetior. Verticalem, planoad axem obliquo,
Archimedes portienem Coni maluit appellare; agnofcens Conos nona-
lios quam zquicruros: Apollonius vero Conosfaciensalios-@quicruros,
aliosfcalenos ( cujusexemplumin Schemate 1 V. ) talem portionem,quan=
cumvisaxe perobliquum feéto; dummodd fe&io fitcirculus; pro Cono &
iplam agnolcit.
 Quodattinet fegmentum verticale, ejus feétio fic Ellipfis, quz ha-
betcentrum fuum extraaxem, verfuslatus Conilongius. InSchc‘matc
IX. Coni GY N axis eft GAB, cujus fegmentum verticale GNA , bafinha-
bet Ellipfin; que repratontasusper lineam NZ , cujus centrum feu me-
dinm, vbilatilima, ¢ltinfra A, {ctionem cjus cum axe, verfusN.
Atg; hoceft femper majus fegmento recto illo in quo planumad
bafin NY paralielum perterminum axis;ab Ellipfi feti tranfir, {c. per A.
Nam planum fecans, 1n A ixum , & ad axem GA inclinatum , plus de cor-
pore Coniacquiritparte AN , quam amictit parte A Z. 7 Pl
-+ Anautemhuic fegmento.GN A zqualis fit Conusille ; cujus bafis,
baliNY paralicla; percentrum Ellipfis infra A tranfit; id confideratione
dignum eft: mihinondum liquet , necjam vacat. - Vide dehoc infra Th,
fequearialiqua. : .
Interimin genere de omni {fegmento verticali verum et Th, X1,

Sphzroid, Archimedis; fecundum quod Coni, iégmen.tirvc Ver-
ticalis,ad Conum pro portio ,_componitur eX proportio-

mibus Bafiuminter fe, & Alticudinum intet fe.

Ergo atea ElliplisNA ;adarcam circuli NY eft proportionis fohdt}'-
rum GNA . ad GNY pats vha: Ineft autem harum arearum propOrto
(per Epif. 11,ad Th. I L.) inre@angulo diamctrorum Ellipfis & quadrato
NY jtanquamnotiotibus. ' ‘Parsaltera proportionis corporém eltinter
GZaltitudinem fegmenti GN A foper plano NAZ, & GB altitudinem co-
BINGY fuper plano NY. Multiplicatisigiturin femutto terminis pro-
Portionum 7G in GB, & rectangulo diamertrorum Ellipfis NA in quadra-

twumNY, vt pofterior fattusad priorem fic eft corpus conyNGY ad corpus
: fegmen-
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fegmenti GNA. Potelt ctiam quodgsfeorfim computari; veGNA, du&a
altitudine GZin planum Ellipfis NA , prodic triplum corporis GNA.

In {pecie fi planum fecans parallelum fuerit bafi
Ny : proportio corporum; fegmenti & totius , erit tri-
licata altitudinum vel radiorum in bafibus circulari-

bus, velfefcuplicata planorum.

Nimirum quia hoc pado fegmentumyerticale, & conus totus fiunt
folidafimilia. Multiplicatisigitur cubicefingulis{corfim velaltcudinibus
vel radijs bafium, erit vt numerus cubicus majerad minorem, fic Conus to-
tusad fegmentum. Autfifolaplanabafeon notaeflent; quarunturillorum

radices, multiplicanturgs inilla.

uod T runcosattiner, faciliscft exditis, illosinquirendi Metho-
dus. Exvnoenim modorum pr;fmiﬂor.urn computatur & conus velut to-
tus, & fegmentumverticale deficiens, ex dara velaltitudine vel bafis radio.
Quod finefcitur cjus, vedeficientis, altitudo, fi quidem ed fuerit opus,qua-
ritur ex comparationebafium Trunci cumaltitudine ; veenim differenta
Radioruminbafibus,ad altitudinem (i Truncusfub planis perpendicula-
ribus fuerit) fic radius bafis minoris ad alitudinem fegmenti deficie ntis;
ablato igitur corpore fegmentideficicntis aConotoro, relin quitui: corpus
Trunci quafitam, _
Inhisverd Truncis, quifub parallelisbafibus continentur, rurfum
¢ft breviormerhodusvt prius. Nam quia bafes ralium Trancorum ignora.
ri non poflunt,earum diametri(quelibetinfeipfam  multiplicantur cubice,
& ablaro cubominoria majori;ert v maximusad differentiam,ita Conus

totus ad Truncum. .. : o =
CLAVIVSaliumdocertmodum, ingeniofiorem quidem , fed &diffici-

liorem , vemihividetur, Nonminus enim quam {upra, com: putanda efta.

rea bafisvtriuf;; & jam hocin{uper accedi, quod quzrendaclt areame-
dioloco proportionalisinter planum veriufep bafis. Idautem fitvel muiti-
plica:ibne & divifione numerorum prolixorum; velduabusextrattioni-

busradicum earomg; multiplicatione : tuncaddendaomniatria plana,&

fammainaltitudinem Truncimuldplicanda. - Atquiexradijs circulorum

«qui requiruntur ad inveltigationem arcarum, mulotaciliorinegocio po-
el haberi quicquid quaritur. _ :

b

Ciim aurem Truncerum Conicorum , quifiunt planoadaxem re&to,
multiplex it viiis,& prafenti materiz cum primis neceffarius,ob doliorum
figuram; {ubjungam hic pulcherrimum Theorema, & compen dium exop-
vatiffimums ‘etlt demonftrationem cognationis caula differodeorfumin
Supplcmcnmmﬁrchimcdez Stercométriz, & Th.};XIf. Dividiturau-
tem Trancusin medivm Cylindrum & circumjeftam €l conicam veluel
Tunicam, quifegmentumeett Cn:_ni diffimile fuperiorum, fc, _fu perficic Cy-
lindricAfagum: ErgofitresDiamerri, duz balls minoris, una
majoris; excendanturin vnam reétams: etit ut_re@fangulﬁ
{ub rota & fub differensia bafium, ad tnplum quadratt
bafismajoris uel minoris, itacorpus Tunicz ad corpus

Cylindrl vel majoris uel minorts. Ergo

I'\L

.
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Ergo duplum minotis adde maiori, fuimmam duc in differentiam
maioris & minoris,pro Tunica: deinde minorem quadra,quadrati triplum
fume pro Cylindronferipto; fummam & huius & illius pro toro Trunco.

Vefifine balium diamecsi 3, §.differentiaz.ad bisz, adde § funtiz, quedue
inz, fiant 22 pratunica, Et quadracum de 3, eft o, cujustriplum 27, eft pro Cylin-
dro:Ergo 49 pro Trunco, in quaceng; proportione aleirudinis. Sed hazc per {z-
quens Theorema, ¢jusq; Corollarium fient adhuc compendiofiora,

Turorema XVIL

Segmenta Cylindri reéa, parallelis axi fuperficie-
busrefcifla, funtinterfe, vt {egmenta bafis.

Nam Cylindereft hic veluti circulus aut Ellipfis corporata; quare
hicidemilliaccidic, quod figuris hifcein bafi, in fetionc cadem. InSche-
mate V ILL planum EFQXeft parallelumaxiDH, Ergove portio circuli
Eflvel XQC, 2d portionem EFA vel XQB; fic porrio Cylindri EFIXV
ad portionem EFABX, VideCorell. Th 11, 1330 ;

chmenta vero, plano per axem tranfeunte, dum-
modo non fecet alteram bafium, funt vt fegmenta axis

inter fe. -

Nam Cylinder re&tus, le&us planoad axem re&o, eft velutilineacor-
porata, &quidem cylindrice corpore przdita : quare accidit illi idem
quodlincz  Aliavefo fegmentaper axem , zqualia funt Cylindris eddem
axislongitudine.  Nam quantem ex vno latere Cylindn deficit fegmen-
to, quo minusfit rebum ; tantum eiacceditabaltera parte; quodin {ectio-
ne coni non fit, ob inzqualem eiuscraffiitiem, In SchemareV III, plana
PS I re@Gum, LSV-obliquum ad axem GB, lecantillum communirerin R:
veigicur GR ad RB, fic non tantum portiones re¢z KT ad TN, fed etiam
obliquz LVK ad VNL, Quantum enimipfi LVK deficita partibus L,
fcilicet LRT, rantum ¢i fupereft ex partibus V,, feilicet VRP; fimileipit
LRT,

Segmentum {egmenti Cylindracei, quale cernitur in
Schemate X IV.{ecuturo, literis GST , contentum fcilicettribus fuperfi-
ciebus, femicirculo GT, femiellipi GS planis, & curva Cylindricd VIS;
fic, v fectionis planorum linea perpendiculariter incidat in G punétuma-
xis HF; hocinguam fegmentam habet {&ad totum Cylindrum TY ®guc-
altum:ve7, ad 32. vel 14.ad 66, fere, ad fegmentum verd HGS refiduumad
{emicylindrum HGTS, (plano fcilicet per axem HG duéo refcifum. vt
14.2d 19, - Nam infra in fupplemento Archimedzo dcmon_&-rabltur
hoc de vna {pecie Cylindri, quando {cil, eius altitudo @quat Circumfe-
tentiam bafis, Theor, X1 X. XX, XXL At cum non rantum
totus: globus fit zqualis toti femi.cylindro, & torum ftriCtum totifeg-
mento Cylindri , vbi vertices cllipfis fe@ricis tangunt bafes : fed ctiam

Dz partes
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partes globi & ﬁri&i_mqualcs,f'ccundum aliquotamcircumferentiz partem
quibus funtproportionales, fint zquales partibus fegmentorum femicy.
lindri & Cylindri diGtorum, fecundum .candem quotam altitudinis, vi
ejufdem explicationis corporum rotundorumin retum; fequitur ve & fege
mentaifta fegmentorum ' quorum vniusbafis eft circulus, alterius femi-
circalus, fintaltitudinibus fuis proportionalia, & ficinter fe inomnialtitu-
dinc retineant proportionem candem qua el tororum, {c. 7.adz3, Qui-
bus vero bafes nonfuntcirculus & femicirculus , fed alia circuli fegmenta,
illamifcent proportionem bafium huic proportioni 7.ad 33,  Iragsetiam
de his cylindraceorum :fegmentorum fegmentis valet axioma,non minus

quam de conis & pyramidibus, quod qua 1nfiftant eidem bafi,
fintinter {evtaloitudines,

"Denig; Cylindri peraliaméfuperhciem cylindricam eodem axe fedi
Tlimbus exteriar,, .dividitura fuperficie conica, cuiusfuntbafes, infera
circulusamplior, fuperaanguftior, in duo novz fpecieifegmentacircula-
ria, quorum interius Th. priore Tunicam.appellavimus, puta cylindrians
guftioris. : |

Horum igitur Limbifegmentorum proportiointer
feeft, qua duarum medietatum Arithmeticarum, qua
conftituunturinter diametrumminorem & diamerrum
malorem.

‘Divifo :enim :numero, :putadiametri majotis , in;partes duas, in
diametrum minorem & in.exceflum , fadisqsiquadratis, tam & minore;

quam % majore , majus quidess quadratum continebit partes quatuor,
1.quadratum minoris, 1. quadratum differentize, & 111, TV, rectangula

duofub minore & differentia. Triplicatis deinde quadratis, .exiftent pro
majoris triplo ; tria minoris, tria differentiz, & fexteGtangula, Ethactria
quadrata differentiz cum fex re@angulis funt-differentia tora quadrato~
rumcriplicatorum, *Quare vt quadrata ad-fuoscirculos , adg; cylindros
zquealtos; fichzcdifferentiaad limbum cylindricum totum.  Atqui Th,
antecedenti differentiam juffi fumus multiplicare in 'vnam majorem &
duas minores;id cft, in feipfam &in tres minores,pro partelimbi interiore,
quzTunicafuitindigerata.Ablatoigitur quadrato differenti¢ vno & tribus
re&tangulis, a quadratis tribus & fexrectangulis, reftant quadrara differen
tiz duo & triare@angula ; proreliquolimbic Ef autem trium rectangu-
lorum & vniusiquadrati,.ad tria‘re@angiila8.duo ‘quadrata proportio ea-
dem ; quztriumminorum-cumvnadiffetentia ad tres minores cumdua .
busdifferentijs ; eadem§s; quz vanius minoriscam - partetertia differentiz
ad vnam minoremcum duabustertijs differentiz, Acfiad minorem addis
primo partem vnam, poft partes duas diffcrentie, conflituis duo me-
diaarithmerjcainter minorem & majorem. Atg; id eft quod propofue-
.ramus, i

Corolla.
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Corollarium I & Praxis.

Hinc facilehabetur proportio Trunciconiciad Cylindros, Trunco
inferiprum & citcum{criptum, Inter diamétzos conftitue dio media arith-
metica , & multiplica differentiam totam diametrorum in horum minus
pro Tunica, quamindue Cylindro minori, hoceft adde quadraro ¢jusdia-
metriy pro Tranco. Ecceexemplum.

Sintdiamerri 3, 5, Differentia 2. quanoncommunicat cuni ternario
Ergo fubaﬁicuc.tripiosg. 15 Differentia 6, Qaiaeademmanet proportio.

Ergodiameger Duomedia - Diameter ’ < 4 3Cyl mis
‘minor Arithmetica maior Hor 1
9. it. a3) 1y Tunica 66
o I Dif, 6._‘ 6 _ Ty Tringus, 14y
81, L 66, 78, . 225 Refiduum
Pro Cylindro Pro .Pro refi- |PioCylindrocir-| limbi 78
inferipto tunica, duoLimbi| cumfcripro, > -
: : Cyl. maior 22;.
Aliud Exemplum ! - Aliud exemplum
Dia- ; metri _ Dia- metri
§ il 9. 1 19. 2.0, 21, 22
3. 6. ’ 19 2
~ Cyl. 25.Tun.42—Trancus: 67 Cyl.361, Tun.60 — Truncus 421

Velquod eodem recidit,

Mulsiplica diametrosinter fe, multiplica etiam differentiam in fui
partem tertiam, & adde fatos; provenic Truncusincadimenfione,. vt
cujuflibet diametri quadratum yalet fuumGylindrum, En fupcrioratria
Exempla

S B, ' TSt IR R LYY
1§ o 9 ¥p 2 s 22 1 19
13§ 12 81Cyl §3. 1a "2y Cyl, 418" '3 ‘361 Cjl,
12 minor 12 minor i (1 P
147 Truncus | 67. Truncus | 421. Truncus,

Corollarium 11

Segmenta limbi cylindri maioris circa minorem, fuperficie conich
fafta, ftantia fuper eddem bafi, non minus quam cylindri ipfi , adedq; &
Trunci toti fubijldem bafibus circularibus parallelis, funt in proportione
{uarum alditudinum,

Etfi verd (uperior bafis non fuerit inferiori parallela, nec circulus, {cd
Ellipfisad axem obliqua:nibilominys bina limbi fcgmcnta, exterius & in.
terius, funtin proportioncillarum alticudingm , quas habet Elliplcos cen-
trum & diamerer minor, ¢ademq; diamerer cylindricz bafeosredtz, It ag;
fonde nihilo eft, quod Th. precedenti > portionibus conicis Obliquo ad
axem plano refedtis , quafivi methodum dimenfionis 2 diamerrg Ellipfis

ongiore, E¢fj fuperficies talem limbum inzquabilis altitudinildgrpcfccm‘
non eft Coni recti, uj firidem axiscum Cylindris , fed conj (caleni,
e D3 Apo-
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. Apoftrophead Patranos.

CvM LIBELL VS ifte manufcriptus
permenfes{edecim apud librariun au-
guftanum delituiffet,commendatusil -
liab eximio illo Germaniz noftra de-
core, meig; dum viverct ,amantiffimo
Marco V Velfero; neg; tamen typis ex-
cuderetur,vterat mihifadta promifizo:
vix tandem, V Velferojirebus huma-
nis exempto, libellum meii extorfi de-
tentori, poftliminiog; recepi. - '

Exeotemporeconfiliumcepi, libel-
lum, quamvis in magna operarum pe-
riuria,; excudendi domi: quaoccafione
poteftasmihifacta fuit, non correctio-
rem tantum, fed& auctiorem, quam
erat initio confcriptus, extrudendi.
Necdiffiteor , temporis aliquantii {ub-
tra¢tum ftudijs cateris, impenfumg;
huicfpeculationi; necpoenitet jacturs.
Nam fieri nequaquam poteft, vt 1m-
mortalitatis frutum metat labor ,qui
fementem temporisfecitnullam.

Etcenfuiftt Tu quidcm, [ & G
L. B. Ior gERE; quade figurisab Ar-

chiine-
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chimede non tactis, adrationestamen
doliorum propruftime pertinentibus,
affecta tantum audicbas, vti nequaqua
omitterentur, quin, potius operi {ub-
Jungerentur, appendicis loco.

Ego vero & perfeci potiffimam cos
rum partem; vt quod demonftratio-
nes attinet, parum, quod vium , nihil
ad perfectionem fuperfit: & tractacum
in ipfum libellum hic inferui foloco,
cumg; partibuscaterisita connexui, vt
‘honappendix cauda, fed caput autcor
fp@CUlatiOnis totius, vt eft quid_cm,vi-
deripoflit: quod& Te,L. B. Tor G ERE,
& multomaximé Te, [LLvsTRISSIME
DomiNepeE L1EcHTENSTEIN (CUjus
in hac Philofophiz parte excrcitatio-
nes afliduas, facultatemq; comparatam
cgregiamjudicandi,ex quo Te primium
inprafationelibri fum allocutus, mul-
to nung rectits & copiofits habeo co-
gnitam & perfpedam ) vbi cempus ad
thac -c-ognofcenda vacaverit, ifp‘fQS
cenficurosexiftimo. Valete & truimuni.

[d. lalijs Annoréis.
i TR - Sup-
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Supplementumad Archimedem.

DE STEREOMETRIA FIGV-

RARVM CONOIDIBVS ET SpH &-
roidibus proxime {uccedenrium.

Huc ufg; Archimedes & Geometrz vetetes pro-
greffidunt, inquirentes Nataram & Dimenfionesfigurarumordinatarum
reétilinearum & curvilinearum, qug; ab ijs folida proximo gradu gi-
gnuntur,

Caterim quia figura Dolij longius a Regularibus excuirit, opere
precium me facturum putavi, fi gcncﬁn illius & cogaatarum , gradusq; co-
gnationis carum cum Regularibus,eidem quali Tabella comprehenfasob
oculosexhiberem ; ciim vedemon@rationes fecuturz plus lucis haberent:
tum verd ctiam, veinduftriam Geometraram hujus zratis excitarem,, pot-
tiffl} fpacioﬁﬂ'imi agri Geometrici panﬁs, quzadhucin cocxcolcnda,quq
indagandareftcnt, przconio meo promulgarem.

DeE Secrioxisvs Coni,

{olidorum genitricibus.

Sedtiones Conicee curusfipetficici, quz uaria {o-

Hida progignunt; hacvice confideranda, quatuor funccurvilinez; quas hic

Schema X. ! in Schemate exhibeo -inter

{fe comparatas, Nam omnis

hujufmodife&ioautCirculus

eft CFE,aur Farabole PCQ,

aut Hyperbole MCN,autEl-
liphis CHI,

Harum figurarum caufa
Afimplicitatis hic eft ordo, vt
2 primus (it circulus .. fequatur

Ellipfis, inde Parabole, viti-

‘molocofit Hyperbole, Inter
: _ q has duz primaf: infcipﬁs TCa
deunt,Circulus & Ellipfis :'duz verd pofteriores figurs Parabole & Hy-
perbole fic {'unb-co-mpzratae s Voindinfinitum ,_ﬁ cqns[nuﬂS; c:curray; ﬁ::g

et quidem ad rectitudinem magisatq; magisaccedentess fidnqua
famqpcnitus aﬂcqucmcs s&id hf(l: di[grimiic,'qubd brachia_Parabolcs CP,—,
CQ, vnire&tz GI ,adeoq; inter feipfactiam, magisatd MAGls fant p‘aralic\-
la, quamVisinterim infinitointeryallo ab inyicem difcedant .brachia verd
#Hyperboles CM, GN fequanturdutum duarum I{.c&.ar-um RY > RZ,F_U“-
currentivminR ,coq; verfus Y. Z. in infinitum abinvicem difcedentium;
- VE T R R 2 quz
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quz brachijs Hyperboles femper approximant magis magisg; , BUNquam
tamen cum s CODCULTUNE; 2 qua proprictate, Rectz RY, RZ dicuntur
Alfymptroti. !

Rurfumex virags biga eft vna,qua fola fuamimplet {peciem, ex fi-
nitis quidem circulus; ex infinitis Parabole : Ellipfium veraillinc torfunt
formz, quot poflunt efle forma redtangulorum parallelogrammorum
LK: Hyperbolarum hinc formz tot, quotangulorum YRZ, 3 binisre-
&is RY,RZ formarorum. Sané quia, vt circulus CE fe habetad circum-
fcriptum quadratum vniforme DB, & vt Parabole PCQ,ad Axem feu re-
&tam Cl ynicam, fic Ellipfes CI, fe habentad Rectangulorum LK, Hyper.
bolzp MCN ad Concurrentiumreétarum YR, ZR, { pecies infinitas, quz-
libetad fuam.

Er nota propter defcriptionem figurarum , quod ficut in circulo
omniaintervalla AC, AF, AE,inter fe funt zqualia, ficin Ellipfibina fem-
perintervalla AC, OG, nonacentro E, fed a duobus Focis A,G, zftimata,
binis quibuscung; AH ,, HG, vel AC, CG, vel AL IG, funt zqualia.In Pa-
rabola, cujus focus A, duéta quacung; KI in .eadem plano, reétiad axem
CI, rurfum binz linez AC, GL binis quibuscungs alijs ve AO ; OK zquales
funr. In Hyperbola, cuius focus ¥nus A intus ,alter T.exterius, & citca
eum figura (imilis VSX ,intervallabina cuiusq; punéti,ut N, & focorum A,
I, {emper vnam & eandem habent differentiam CS ,Jineaminter vertices
G, &S, &c. Videplura pauldinfra de figurarum folidarum numero.

“Demodig Genefeos.

Porro ex circumduétu circulariquatuor harum pla-
narum figurarum, (de alijs enim formishac vice non loquimur) creantur
Sibiimg:. X infnitz folidorum forme,
.quarum fuperficies non,viCo-
ni & Cylindri, altrinfecus re-
&ilinez, fed quaquaverfum
curvilinez funt, fecundum
magistamen & minas.
Gircuma&lisantem fpe-
cies generaliter funt quine,
fed qug minutius poftea fubdi-
viduntur, cumad figuras ma- -
gis compofitas ventum fuerits
v Inadjecto Schemate expreflze
\\q funt hzfpecies vecung: Nam
1. Axis CB, circagueil ﬁgura
ol 4Tyl eft circumagenda; Vel longius
S~ 7 flara centroF. ﬁ'gurz ED cir-
L cumducendZ; quam vt con-"
curratcum figura, Tuncfigu-

ta DE dire&¢ circumaa in circalum FCG, cum latitudine fia ereéta,
E creat
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creat Annulum,inquo fpacium eftintermedium,cuius centrtum A, 11, Vel
tangitaxisifte gencteos, vt AB, figuram FD circumagendam; Tangaein
A,& manente pundo circumferentiz A, totus circulus circa CB circuma-
gatur: tunc figure gionuntur, quas poflis Angulos fricos apellare. L Vel
fecat axis genefeos figuram circumagendam extra medium vt {1 maiug
circulifegmentum MDN circafe@ionem MN, fircircumagendurm, itauc
centrum F per G rranfeat, gigniturautem figura in duobuglocis oppofitis
cava,icilicet circa®™ & N, que Mali fru&usarborei tormaeft. V. Vel
tranfigaxis geneleos periplum centrum figure, vefi femicirculus € DB cir-
camaneatemn diametrum CAB {ic citcumagendus; & tunc gignitur Sphe-
ra feuglobus perfe€tus, V, Vel denig; fecataxis genefeos figuram circum-
agendamintra medium, vt firefiduum feu minus fegmentum CDE de cir-
culoMDN, fit circumagendum circa fefionem fuam CAD : & tunc gi-
guitur figura, in locis duobus oppolitisacuta, quam a Citrij mali figura pol-
15 denominare.

DE FIGVRARVMNVMERO
&differentijs.

3 :Ql_lod_ﬁ tres figura reliqua;feétione Coniorta;ram ef-
-{ent implices, quam circulus, _dt_:qtm_ h\a&cnus s figurz folidz his Vsm\od_is
. procrearz effentinyniverfum Viginti, a qualibet earum , vt hactenusd cir-
“culo, quing; , pro quings modis Creationis girc_u’.an?. Scd proprerimixtam
reliquarum figurarum Naturam , Vicenarins ifte folidorum numerus ad

Nonaginraextenditur, ‘ =

Cim enim figurz tres proprie dicta Conicz, non fint vndiq; fimi.
les:Grvequz -rcl‘pc'étuc'trc_:uliﬂficﬂ'dt linca, pro e gem:ﬁ:os .alfumpila,re.r
fpeétu harum figurarum fiantdiver(z, punétum in Circulo vnicum, divera
fapunéa fintin czeris, Incirculo Vertex vno &eodem modo dicitur, &
emnecircumferentiz punctum provertice fumi porelt : In cateris Vertex
prumarius clt,non nifiextremitasalicuius ccrmalisicae . f_'ciliccu::ius quza-
xisdicitur, quzcltin iguris daabus fequentibus, CI, cuius vcrtrﬁcs aCre-
prefentantur: contra Vertices, latiore fc'nfu, totidem funt,quot inczin fi-
gura proaxe genefeos,vel i p:!rallchs, eli guntur; quos luber Vertices pqﬁ-
tonisappellate, quia lincd ta}md pcrEcnd1cu1um erecta, punétum totius
fgurzaltiffimum , irverrex cjus. Vi fequenti Schemate X I1L eleftadia-
metro OS proaxegeneleos; A fitvertex pofitionis : conurd electacontin-

ente EF inaxemgeneleos, Vertex vel nullus eft, in Hyperbolis fcilicet
obtufangulis, & certa carum pofitione, vel certe longe alins,quam A, pura
circaO. Incirculo Genttum idem eft cum Foco, failicet Ain Sci?ema[c

X. przmiffo : InParabolaFocusvnus A, centrum verd nullumeftnifi con-

cipias, centrum ciusinfinitointervallo, focumé; alterum > 1ntetvallo dupla

majori,inlinea Cl,a Vertice G, recefliffe : In Ellipfi & Centrum et E,& foci
duo A, G, ompiaintrafigaram : In Hyperbolaitidem C;ntrum & duo fo.
ci;fed centrum extra Eguramin R ; focorumalterintra,in g,ahcr exrrain

T quieltrefpeqn VSX feftionisoppafirz,intra i}lam, .In circulodiametri

owanes pro axefune, incateris fepealiud axis, aliud diameter, yralind ;FE

fpecies, aliud genus, Br
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Erin Parabolaquidem/vtredeamus ad Schema X T11L fequens ) dia-
metri omnes zquidiltant, vrCl, 05, HA. in Hyperbola verdatq; Ellipfi
omucs percentrum figure R traducun tur,quod eftin Hyperbolaextra, in
Ellipfiiatusinimedio.  Incirculo 2quales (untomnes diamerri ;inElhpfi
differuatlongitudine, ur CI, OS; in Parabola & Byperbolanoneft earam
ﬁl_'limlwg:fut‘lo_ In circulo & Ellipfi omnis lineam tangens habet 2qui-
diftantem fibi diamerrum . in Parabola & Eyperbola, qua rangenti cui-
cungequidiftac, vt PK ipAFE, diameter figurzefle non poteft. Secun:
dumhorum igitur punctorum Iinearumq;diﬁlzrcntiam figure plang cit-
Cumacle, variasetiam , & re quidem {emper, pletung; vero ctiam ad ocu -
lum differentes fpecies folidorum procreant : ' quas figillatim recenfere
non pigebit , non tamen repititis quing; (peciebus ex circulari Conife&tio~
ne ortis, qu fingulz familias ingulas ducunt jam fequentium, quafdam
interim communes habent clientelas.

Incipiamus ab i's in quibus defijc Archimedes, & fic in Schemate

adjecto, axis figura G ; circa quem tigura PCQ circumagatur, fic vt ma-

Schewra X IT nente CLpundtum
x N,perpunétum O
tranfear, Q perP.
Creanturigitur fo-
lidaduoConoidea,

.
1
.

s
et A,

+
FEES S omeom .

- perbolich,& Spha-
roideslongum feu
figura Owvi ¢ cuius
verrices €, 15 cir-

culus amphilin us
ERK; dequib* £ 1-
chimedes libro de
Conoidib® &Spha-
roidibus. Modus
genefios eft ¢ Nu.
mero 1V, idem
qui globi. Specics
£ funt 3, numero li-
%) nearum.

Sitjam axis genefeosnon ipfe axis figurz CI. fed eiparallclus, Erit
igitur vel extrafiguram, vein DF, vel contingens eam, vt LH contingens
SnE : queduoin fola Ellipfilocum habent. Nam in czteris, omnislinca
parallelaaxiin eodem plano, fecat figuram continuatam. In Elli phiigitur,

manente DF, &totd figura NOPQ in diftantia centri RG circumlata, gi-
gniturannulifpecies, quem arduum dixeris: fimiliscft ferco pucllarum ry-

fticarum, quippe {pacium habetin medio,Sic manente LH & punéto con- ;

Q&us B, rora itidem figura NOPQ circumlara, fic folidum ¢jufdem no-
minis, {ed fine {pacio in medio; hoc eltannulus ftriétus. Virang; imaginare
tibi in Schemate XT. ad NumerosI, 11, fed pro circulis {e&ionum in-
thligc Ellipfcs erectas, : E» Vel

Parabolicum & Hy- -

Je

-

-
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Veleritintrafiguram axis circumduétionis; fic OK, & confiftatvel
citra Claxem figurz, {ic veaxis CI cum portione figurz majore 0CQecir-
ca OK agatur, & maneate O, vertex C per S tranfear> & Q per V:tunc Pa.

6. rabole & Hyperbole, magis ifta , figuras faciunt QCOSV,montis Lmz fi-
=, miles, proprer cavitatem ejusin vertice,, quam Grzcivocabulo Graterum
8. celebrant : Elpfis verdfigaram hoc pa&fg creat fimilem Mali Coronei,
quam imaginaberis in Sche. X I przced. apud Numerum I II:fed pro con-
{ertis circubis feétionis intellige confertas Ellipfes erectas, vin Schem.XIIL,
Confiftat eriam dicta OK vitraaxem figurz CI fibi parallelum, ficve PO
minor pats ﬁgutaz,qu:z axem non haber,circa manentem OK circumagea-
o, dafirtuncaParabolaarg; Hyperbola fpecies quzdam nafeuntut Cornuum
10, tectorum MNP, quorum alia funt acutaaliaobtufa, vt in pccudibus quan-
)3, doprimiim conifcantcornibus. Ellipfis verd dat OQ figuram Olivz vel
Pruni, imilemilli Numero V. Schematis premiffi X L
Jam omiflo axe CI, fuccedat ejus perpendicularis ineodem plano,
_ & fir primiim exrra figaramyve LX. Ergociccum TXact® figurz, folida
‘ creantannularia ordinata, Parabole qL‘lidcm.&.HyPerbo]c excrorfum in-
finica, brachijsCP, (Q extrerfum verfis & hiantibus, in cicculum circum-
1. lasis. Ellipfis verocirca ralem axis CR .perpendicularem TX exteriorem,
intervallo centri RY ,manente Y, circumdu&a, creatannulum fupinum
feuleflilem, Gmilem fulmento preflo bajulantium firulas, capitibus (uppo-
Giris, R urfam banc figuramimaginare in Schemate XI,preced. Nume-
ro I, fed pro circulis fectionum fint Ellipfesjacentes, verticibus invicem
obverfz. Contingat exinde figuram in C vertice, perpendicularis ifta
- axis,fitg; CS; & figuris circa eam circumackis, tres gignentur fpecies Anbu-
>* Jorum friGorum mdmnom‘m__ﬂ.duoinﬁniti extrorium, v prius, vinus fi-
iy nitusab Ellipfi GI, manente punctoC, eftq fupinusvel feffilis velprefius,
17- yeprius; imaginandusin Schemare X 1 preced. apud numerum [ [, fipro
Cil;CuhS fetionum client n_'ill!pi"r:s verticibus fefe conringenres.  Secerde-
ni; fignramifta perpendicularis axi, fitg; ON: fecabie figure planitiem
in Parabola & Hyperbola fem perinzquales, cum altera pars
PONQ snfinita fic, ONC finica,ira velinex conica flant wia fegmenta, duo
infinita,vium finitums in Ellipfi verolicet verag; finita fit, altera tamen ple-
rund; major cft, N1O, altera minor, OCN. Igitur fex hifce figurarum
{cgmentis circa ON circuoma&is,.toudcm exiftentnova {pecies, duzcirca
18. medium vuring; | {c. in O, & N ‘excavatz, exterius circumcircainfinicz,
19. quippeapartibus infinitis PONQ circa ON circumaétis, vna qu& cltab
Ellipfeos fegmento maiori,lenticularis, fupra & infra ymbilici forma. Pro-
20. venjrtaliforma genusquoddam Melonis feffilis minuci, qui rotus editap:
proveniuntrali formaiuperiusetiam boletialiqui. Hanc 11! Schemate X1
precedenti . Numerol L], apud figuram Maliimaginares fed pro confertis
circulis fe@ionis.intellige confcrtasEIiipfcs codemaxcsvtinSchematapre-
{Cn[i.mI.Dc Bl fl; minoribus\ﬂgurarum,Pambus ONCGC; tres rﬁl—iquz Eg'l.-l'ra‘:
5y {Q[idziﬁl}nt, afpedtu fimiles interfe reipfadiver(®s Ellipticam quidem
2>, OCNL aPranocraflo, Parabolicamverd & Hyperbolicam OCNIA Fufis
»7. diftinctionis CAufd nonincpte denominayéris.

)2
)3

in parcesduas,

Arg; hzduz, prefertien
illa,
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illa, quzeftab Hyperbola multim obtufangula, pracipue [unt notabiles:
Fiuncenim figurz verticofe, cum ventre circulari, rotuadiratis conlpi.
cuz, reliquo corpors vcl;Iils vcrciccwtrim’p magisad Conorum reftirudi-

nemaccedente, [nhis ericnobis querendagenuinafigura dolij, pralectis

verticibus O, N, ;
_ Dicumft,in hac forma fe&ionis , fegmenta Ellipfeos non femper
eflcinzqualia, Cum ergd hazcaxi perpendicularis per centrum figura R
_ffﬂﬂﬁt squamaxemvel diamerram reétam & brevioremappellant, tunc
ﬁgur.'r dimidium, circa hanc ERK circum atum, fic vt manente E | ver-
tex C per I traducarur, creatalteram fpeciem Spheroidislati,cuias vertices
in £, circulus ampliffimus CRI,de quoitidem Archimedes.

Hucvi{; recenfere & diftinguere figuras folidas fuffeciffet ad Dolia
vinatia, Atcum predixerim, mein hac fpeculatione paulolongius vitra
libelli hujus metas profpicere; adjungam cognarionis caufactiamreliquas
folidorum {pecies. G e :

Succedatigitur in prefenti Schemate XIII.proaxe CI alia quacung;
diameter OS, &in eaftarnaturaxisgencfeos. HicEllipfis quidem fecatur

Schema XIIT. percentrumR; in duas medierates imi-
les, quaram veralibet circumdudéta circa
OR manentem, creat formam Pyei, que
iure cognationis poftulatadiungi Malis &
Cotoneis & Prunis, veconftet his bellariis
{ua integriias. At relique duz figurafe-
canturin partes diffimilesinter fe, vtrasg
infinitas,fed in Hyperbola obrufangula ca-
{usduo funt:Namaurfecatur angulus ab=
{fusabele&a diametro 1n duas partesacus
tas,aut vnafolaparseft acura,altera obtu-
favelre@ta. Partesigitur figurarum. ex-
cepto cafuvltimo, circumduétzcrean: fi-

aras, quz ad oculumnihil differunta
. Crateribus & Ceratoidibus, Numecris 6,
A\ 7.9. jo.infignitis; etfi reipladiver(z funt,
“| € obaxis CI citcumvolutionem; hic coni-
cam illic cylindricam, totiusd; hic partis
| generantisobliquitatem, :

A

In obtufa verd fetione anguli obrufr

pats maior figurz circa talem diametrum circumdudaad-
B T o £

iem,veriusnon {peciem. Nam & deorfum & extorfuminfi-

mnibus ralibus, fupetficic conicavel cylindrica,qu
eftinme.

Hyperboles,
ditvnam fpec

nitacft(nifi, veino _ 1
oritur ducturectz, finem ei ftatuas (caret§; Vertice, fed eiusloco,

dioin vmbilicum depreffa; circaafcendit furfum leniter, idgs finetermino.
Prodiametro OS fumatur ei paralle]aBD, quzin E_!lipﬁ non habet
feparatam confiderationem 4 parallela linez contingentis> qUippe omni

Reftat vt illam pa-

diametro ref ponderfua pata“cla. contingens figuram.- 1
amve

allelam applicemus reliquis duabus figuris; fic igitur vel eXtra figar,
Ez intra,

24#

25‘&

26,27,
28 20.

e ey
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intra. ExtraefleinParabola & Hyperbolanon potelt, cum omnes diame-
tri parallei® figuram continyatam intrent. Ducaturigitur aliquadiamerro
Q5 paraliela,inera figuras hasduas. Rur(umautem in Parabola linea qua
eft diametro parallela, ipfa quog;clt diameter, nihil kinc gignitur novi,
In Hyperbolafola cafusifte locom & confiderationem feparatam haber 3
wam cum diameter OS induas diflimiles{ecucric partes ,jam hzc Paralle-
Jaiph OS velin minorieius parte ducitur, velinmaiori, Ducaturin mino-
1i & fit BD, fecatigitur & ipfafiguram in partes magisadhuc diffimiles,
quarum maior creat aliquid Craterum Numero 7. fimile, aut infiniti Nus
mero 7o, minor fimile Ceratoidum , Numeto jo. Ducatur jam in maiori
parte OQ, aliqua ipfiOS diametro parallela; quodin Hyperbolisacutan-
gubs habetcalusquings Namautinter diametrum dividentem & verti-
cem primarium ducitur, vt inter C, O. autperipfum verticem primarium,
C,aut inter vertices duos, primarium C, & pofitionis A , aut vlira vertis
cem pofitionis A Scdin obtufangulis Hyperbolis vertex pofitionis non da-
. __ sur.dnvooqualiber cafu fecatur igurain duas dullimiles partes.Speciesigi-
54+ 3% curnalcunturtredecim, quarum quatuor funt fimiles Craterum, Nume-
30. 37, ro7. tres fimiles figure cave Numero 3o, quaruor fimiles Ceratoidum
38. 39, Numero jo. qUippeacur : duz refiduz funtrorundar® in vertice, (imiles
. 4% conoidi Hypetbolico,aumero 2. vnaquidem, quz eftd parte maiore Hy-
4)e 420 L arboles velacutangulz, velfi obtufangula, convenienti diamerro divifz,
43 44 e didtum (debetenim illa fecare angulum Hyperboles obtufumin duas
45. pa_rtcsacu:asj.ﬁmilis‘cl;!; gbtufangulo’, quz vero a parte minore, fimilis a-
46, carangulo Conoidi.

Vitimalinea fic, Contingens fe&tionem, extratamen verticem pri.
marium C,vtEF. circa quam fi circumagantur figurz Parabole & Fyper-
47. 48, bolesduas gig_ﬁ_llln_l:fpfz.ci.-,g::i;nﬁnit_}ﬂ!,ﬁlnllcs 13?:;ua:iunt NUMEro <, j&, Mi-
aus tamen ordinatas, infinitas enim fc extenditin tran{ver{um, EII.E-ﬁs Ve
rocircahanc EF circumduéagignit annulum {triGtum conniventem, co-
gnatum illi Numero )7, quem imaginaberis 1n Schemate XI. quing;
modorum circumaétus, apud numerum 11 fed pro cireulis feGtionum
concipe Ellipfes ad mutuum contadtum .aequzlitcrmcllinatas. Colmingcn..
tibusaccenieri poffet A[‘Ymptot:-hs,c{t enim quafi contingens fettionem in
50, punétoinfinitim diftanti: & hic confideratur nova {pecies, quafi media

jnterannulareslaxas & {trictas.

Sit pro contingenti , cius parallela, & ficprimum extra Aiguram, &
circahanc velutaxem circumagantur figurz; quatuor fiunt folidoruman-
nulorum fpecies, ex Parabola & Hyperbolainfiaiti in tranfverfum. quo-

5), rum dorfum in Parabolico femper circulariter eminet, in Hyperbolico

52, quidam ;mmcns_dor{gm’habcnr , aliiextror{um fiuncaltiores, quam quo
: 3. loco {unt anguﬁlfﬁn‘fl,nun multum abfimiles figure numero )z,  ExEl-
lipli verd circa GH circumaéti fit annulus finicus connivens, ex alecra
parteamplior, i formaferc Tiarz fcu Globi Turcicis _ﬁ dempferiseiapi-
cem, Haug eriam imaginare apud primam formam Cil'CUma‘&uS, VL Ia-
men Pro cigcylis fectionum concipias Ellipfes 2d fe mutud zqualiter
inclinatas. i
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ParallelaContingenti fi fueritintra ignram,vt LK, {ecans eam in par. -

res duas, mult® funt pecies, quiaetiam caflus multi, . Vel enim LKnon

{ecataxem intra figuram, vel eum fecar, Etfi fecar, tum vel tranfitverti-
cem primarium C, vel cum intercipit, excludens verticem pefitionts cir--

ca O, quiad erettionem figure fecundum EF (equiturs itamen aliquisda-
rurs naminHyperbola obtufangula, fi LK vel FE cum Afymptoto contra-
riaR B, feceri obrulum angulum verfus figuram, Vertex nulluseft : Vel
perhunc poficienis verticem tranfit: vel etiam hune in parte refectiincla-
dit. Cafus recenfui quing; &omnes inomunibus triimsﬁggris locum ha-
bents fe&iones crgoquindecim, & binain fingalis figure fegmenta, Sed
in Hyperbola tria majora trium primorum cafuum duplicia,, refpectu cffe-
&us; autenim deorfum excurric infinitas ibi , vein Parabola, aut furfum,
Soliderum ergo fpecieshinc fuat tinginta ires , quarum ttedeceminfinitze
intran{verfum, & ex his povem verindg; invmbilicum excavatz,(quarum g,
cum eminentilabro circulari, ve Crateres Numero 7, fed in hoc diverf,
quod zquiparantur monri etiam fubtus excavato; 7, vero finc eminentila-
bro, quarum non eft finita alcitudo, fimiles igurz Numero jo,) duzacu-
minatz,Ceratoides ut Numero jo. & duz bene rotundato vertice;Conoi-
des, ut Numero 2 5 quando {cilicetlinea, circa quam eft circumagendafi-
gura, pervetticem rfanﬁrpeﬁtionis , ubiis datur. Harum trcdecim,quinip
funt Parabolicz, o&to Hyperbolicz, Reliqua viginti funtfinitz, & altera
parte craffiores,reliquatenuiores. Exijsenim quindecim | quinzex figu-
ris {ingulis) fpecies funt in acumen definentes, novem quidem vering, ter-
hxex figuris ingulis,quos Nucleos appellemus:tres vero,fingulg ex figurtis
11ngul151n patte crafliori bene rotundarz, affines ided Spharoidilato; quas
Fragis aut Nuci Pinez comparare poffumus: tres denigs, ingule ruxfium ex
figuris fingulis , 4 parte craffiori cave, a tenuiori acut, in modum folliculi
Veficariz, quam Germani Cerafa Iudaica dictitant, occulte fignantes
glandem peniscum preputio.  Quing;verd vitima funtPyrorum fpecies,
a parte majori Ellipteos,quing; dictis calibus fectionis hujus, generara,
cavz omnes, tres vt[a(}; patte, dvzaltera folum, parte veroreliqua tenui
unarotundara, & Spharoidi (milis; vnaacuta, feré concidens cum Vefi-
~caria, ex Ellipfeos parte minorinara. |

addica figurz quing; ex circulo, veluti capita familiaruin; efficiuntformas
nonaginta & duas, ;

Tot 1gitur funt genera figurarum Solidarum a fe-
Gionibus conicisin citculum actis refultantinms vijam fegmenta fingula-
rum,aut compﬂﬁfaﬁ (egmentis, feorim non numerentut. Verbi caufa,pas
tina ftannea conftat plerung; tribus fuperficiebus, in fundo, fegmento
Spharz . circim,cratere Parabolico, limbus verd eft ex fuperficic coml val-
deobtufi,autetiam Zona Globiobliqua. Etfi verd complurium dimen-
fiones artificiolz in idemrecidunt; non {ufit tamen ignomnda Geomerrz:
difcrimina generationis tam multiplicia, neincaatus,circaRonnullarum.
fpecialium generalem conﬁdcratioucm,pentahamrin infidias inexplica-
biles. - Gitca hasigicar fingulas exerceantfe Geometr, cxemplo Archi-
mediss quiex hifce,quatuor folas,& quintam, Globum ipfum,confidera-

yit:
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STEREOM. ARCHIMES

vit : ion quod viiliffimz aut communifimzeffent, quid enim hichabet
Conoide: parabolicum prz Aanulo,Male, Pyro,Pruno, Nucleo fed quod
implicilimz, & proximz globo, & ingenio fe przberent. Nosinprafens
illas tantum contemplabimur, per quasaccellus patetad Fufa Hyperboli-
«ca,quorum Truncifunt noftratia dolia: fubijciamigiturde ijs theorcmata

fequenta. ; \ |
Taeorema X VIIL

‘Omnis Annulus feGionis circularis vel elliptica,elt
zqualis Cylindro, -cuius altrudo 2quat longitudinem
circumferenti®, quam centrum figura circumductz de-
fcripfit, bafis vero eadem eftcum feGione Annulj.

Intelligo fe@ionem,qua fit,plano traduéto percentrum fpacij annus

larisyad fuperficiemannularemre&to. :Huijus Theorematis demonftratio

patetpartim ex Th-X VI, & ij{dem elementis inftitui pozelt , quibus Ar-
chimedes Stereometriz principia tradidic,

Aonuloenim{(in Schemate X I. )GCD fedintegro, ex centro fpacij

A, fectoin orbicalos infinitos ED , e0g; minimos, quilibet corum ranto e-

ric tenuior ver(us centrum A , quanto parseius, ut k, tueritpropior centro

A,quamelt B, & rectaperFipn ED perpendicularisin plano {ecante: tan-

o etiamcraflior verfus exteriora D : extremis vero dichis, {cilicetD, S, fi-

mulfumptis,;duplum fumitur eiuscraflitiei,qua eft in orbiculorum medio,

:Hzc ratio:locum non haberet, fi otbiculorum E, D, partes cis &

‘vlrracircumferentiam FG lineasé per %> G, perpendiculares,non zquales

. zqualiterg iz efent,

Corollarium 1.

Hzc ratio dimenfionis valettam in circulari forma annuli, quam
inellipticaardua, feflili, connivente,tamin laxis gnnuliia quam in fEriChis:
quinimoin omnibus annulis,quEcund; e1us, pro circulo ED, exiftatfigura
exfeftione eiusredta: dummodoin plano per AD ad anpulum reéto, fe-
&uonis partes cis & yltra Fyfuering zquales zqualiterd; ficz hinc & inde:
Quod explorabimusin figurafetionis quadrata, Sit annulus corpore qua-
drato, & intelligatur fub ED quadratum. Hicannulus haber racionem di-
menfionisctiam aliam, Nameft parsexcerior Cylindri, cuinsbafiseft cir.
culus femidiametro AD, altitudo DE : huicCylindroex Th.X VI adi-
ivenda et medulla, feu Cylinder, cuius bafis eftcirculus femidiamerro
AE,alticudo ED. Quarcquodfitduéta ED in circalum AD; minuscircu-
lo AE,zquat corpus anauli plano quadrato creari. Et fi d_UCﬂrctur ED in
quadratam AD, minus quadrato AE, proportio ¢OrpOLis fadti, eflet ad
corpus quarce partis anfiuli, veelt quadratum ad circulum, feilicet )4. ad
11.Sit AE 1-Ergo AD 4. cuius quadratum 6. fed quadratum AE eft 4 Ergo
differentia qQuadragorum eft 1z, quod ducin altitudinem 2, exiftic corpus

24.cuius

2 l‘t_.
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24 cuins quadruplum scvtverdq.ad yy ic o6 ad 75.cum tribus feptimis,
Annuliquadrad corpus.  Hazéfecundumrationem Th. XV 1 Atflecun-
dum modum prefentem, clim it AF 3, FG 5. veverd 7. ad 22. ficé ad jo,
.aminusyna (eptimak eritergo hzc longitudo circumferentiz FG, proalti-
cadine Cylindri: Etcum EDficz, & quadmmmcius 4 » pro bafi Cylindri,
ducigitut 1,in }0 minus vna {eptima, prodeunt 76 minus quatuor fepti-
mis, Ecce verumeetiam fic theorema,

Tueor. XIX. & Analogia.

Annulus ftrictus eft zqualis Cylindro, qui habet
bafin;circulum {ectionis Annuli,alcitudinem 2qualem
citts circuli longicudin. B

Valetenim modus iftein omni emnind proportione ipfius AE ad
AF, valetq;adhucin Annule ftricto, ubicircuii EC citcuma&i centrum F,
deferibircirculum FG, zqualem ipfi D A citcumadto. Nam fecatur rale
{ftrictumex A, in orbiculos, qui in A habent craflitiem nullam, inD du-
plan ipfius craflitici in F, ficut circulus per D.duplus et ad circulum
per K, :

Corollarium.

Corpus Cylnaraceumnyquod e (in Schemare X 1 )circumadto qua-~
’dfilﬂt‘:l‘i] H'li}s'.tlhn co MI KN 3 vi cjufdcm ‘demionfirationis zqua]c elt co-
lamnz, qua hoc/quadrilaterum habet probafi, & longitudinem circuld
per FG proaltitudine, - Limbusverd exterior IKD , cylindraceum exte-
ziusambiens, utcirculus ligneus dolium, plane nihilattinet adhocthea~
rema, (ed alijs principijseftindagandus,

Analogia-
‘Rurlus aurem valerifte modus peromnia carporafcu fegmentaMa-
li( ve & Coronei) cylindracea, magis magisq; tenuia, donectandem IK &
MN coincidant, quod fit ingenefi globi, numero 1V. ubi pro duabus MN
eltIK,cltvnicaBC, quare inillo corpore primum ceflatin folidum, huius
theorematis demonfratio & ufus. : ' -+ B2

. Qorollarigm.

, Globus eftad circulum frictam , codem circulo crearuns; 9t7. ad
2. Nam tertia pars femidiamerti, duain quadraplum cifeuli maximi,
velduz tertiz diametri in ar€am circuli'maximi, creant cylindrum zqua-
lemcubo. AtCylinder zqualisricto, habet bafin quidem €andem; altitu-
dinem yero, circumferentiam. Ergout circumferensiaad beflemn diametri,
35:2d 7 ira fbritumad Globum.

E Theos
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L HEOREMA: %X

Z011:31 Mdliﬂomponiturex Zona globi, & fcgmen—
to recto cylindri, c:tiius.fcgmenti bafis eft fegmentum,
quod deficitin figura, qua gignit Malum, alticudo vero,
xqualis circulo, quem centrum fegmenti maioris de-

{cribit.
Demonltratio. -ExPIicetur.corpusMaliIijfdcm legibusin Cylindri.

cam fegmentum, quibus Archimedes Theor,11. explicauit circuliarcam
-intriangulum reétangulum; & fic AD femidiameter cit-
-culi maximi in corpore Mali, ex cuius puuntto D, eriga-
vy bl Ll . tur DS ejus.circuli-maximi longitudoin re¢tum exten-
R&==5/ /| fayquae concipiatur in fuperficie cylindrica. Nam linea
=" AVAMN eft veluti.communis acies,ad quam terminantur
‘omniafegmenta folida circularia, Extenfdvero maximi
circuli circumferentiain re@um DS , fegmenta illa folida

circularia‘fimul extenduntur, & fiunc Elliptica MSN,
7| przterquam primum MDN. Sed clarius clucefcer vis
Z| huius transformationis in fequenubus. Sccerur arca

Schema XITF.

% b

/= 2| MDN lineis parallelis ipiMN in aliquot fegmentazque-

/| lara minima, -quafi linearia , & conneétantur A, § punda,
&-in lincam AS ,-ex AD .diametri punéis , per fectiones
arez faltis, ducantur perpendiculares FG, OL. fitautem

F centrum s8zqu=-<=¥ perpendicularis, fecetA Sin G,

7 perGducaturipli FD parallelaGT.  Sitdeniq; O pun-

i éum medium feétionis 1K, & ex illo perpendicularis

=" OL, fccans AS in L, &per L ducatur ipfi OD parallela

LR. Cum igitur figura citca MN circumagitur, nihil

“feré creat areola MN , quia minimum moveuur; at cius

parallela per F, jam movetur.n circulum, longitudine FG, lineaper O,
in-circulum longitudine OL, & ficomnes : & partes corporis cylindra-
cei;per FG, OL fignatz, funtequales cylindraceisillis veluti cunicis in
G!pbq_, quas gignunt linez in circumactu figurz MDN circaMN : per
X VI Theor. Toraigitar figura, feilicer Cylindri prifma MNDS,, ‘con-
ftans eX omnium tunicarum corporibus,in reétum extenfis, zqualis eft to-
ti corpori Mali; ex runicis conftanti. '

Amphus, cylindraceum-corpus fuper bafi IMNK ufgsinL, cylin-
idro felto pet planitiem,inquafunt OL &Ki linez, erit 2quale cylindra-
_SeoMali; cuidempta cltzonaexterior. Erigitur Partienlacylindri, refe-
L per.hgg'Planum yicilicet LSDO, erit zqualis Zonz Mali.
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Cumautem G T ficxqualis ipiFD, & fic femidiameterillius globis
cuins maximus circulas e MIKN, & TS fitlongitudoillius circuli maxi*
mi (quiaut ADad DS, (ic GTad TS PrifmacylindrifupraGT vig; in Sy
ric zquale Globo : Brpars GVL fimiliter it 2qualis cylindraceo corport
globi FD, per circum a@um linez IKad FO recte, defcripti. Etigirur pat-
neula cylindri LSTYV reliqua, eritzqualis zonz globihujus, cuiusfedio
¢t fegmentum KDI.

Sed ODSL compouniturex VISL,&ex ODTV , fegmento cylin-
draceo, cuiusbafis [KD fegmentum, & FGalticndo, zqualis circulo, quem
F centrum {fegmenti maioris MK N defcribit, {ifiguracirca MN circuma-
gatur. Ergoetiam horum zqualia fic funts feilicet, ve zona Mali compo-
naturex Zona Globiab codem fegmento defcripta, & exdicto fegmento
cylindraceox '

. : $ & 3
Corollarium & Praxisftereometrica.
Malum menfuri, ficagemus. Datam efle oportet longitudinem
MN deficientis fegmenti apud A, in proportionc ad diametrum circuli fea
femidiametrum FD. ex qua datur fetor MFN ad 1FK,per Coroll,adTh Ti-
Nam fi dimidiaMN, hoceft1O, explicetur numero,qualiumFD eft
100000, MN erit fin? re@us arcus DI; quo dato, datur & OF finuscomple-
menti, & ODalritudo fegmenti deficientis, feu fagittaaut finus verfus in
t?bula{iuuu[n_ Multiplicatoigitur FO iﬁID,prodit areatrianguli 1"K, qua
ablata & fecore s relingnitnr (rgmentim 1K, quod duc in circum-
ferentiam (cmidiametri AF, per Th. prafens, & creabis fegmentum cylin-
dri, fuper bafi, fegmentocirculi, & altitidine XG5 quarett pars vaa Mali,
pats (cilicet Zonz Mali: auferaurem duplom fegmenti circuli abareacir-
culi, reftabit fegmentum circnliinter 1K & MN quod ducin eandem cir-
cumferentiam circali per AB dcﬁ:ripti : & creabis cylindraceum ‘Malis
quaelt parsaltera, e $ i HTD
Etquiafcitur K, {citur igitur & 1M, Quazro ergd fegmentumglobi
KM, cuiusbafeos diameter IM, per Th. X1V eandem vero bafinducin
altitudinem M N, Creabisq; cylindrum fubhoc globi fcgmcntO , per Th,
I11 cuiaddeduofegmentaglobi inch;a{conﬂabiqu cylindraceum gfobi.
jnter IK , MNid aufer a corpore globinoté,per Th. X 111, reftabitg;zona
globi, cuius feGtio kD3 quaclt parstertia Mali, pars {cilicet altera‘zonz
Mali; tnbus yero partibus compolfitis , totum reprafentatur corpus Mali.

Corollarium 11

Sic zona Cotonei » & zonaCucurbitz feflilis , componuntur €X ZOis,
illaSphzroidislongi ,hec fpheroidislati; & ex cylindri preflifeu Elliptici
fegmentis, illaex planiof! ;ﬁxcfcx dorfuali :quorum fegmentolum bafes,
funt Bllipleos fegmenta, deficientiain figuris, qua cotoncim & (effilem
cucurbiram éreaverant ¢ altitadines verd zquales circy rp-fcrcntijs inlon-
gum extenfis, quascentrafigurarumin circumactu defcribunc,

E 2 Theo
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Turorema XX

Corpus Citrijeft differentiainter Zonam Globi &

dictam fegmentum Cylindri.
" Demonftratio. Nameodemmodo,veprius, cum figura(fuperius
inSchemate X, Numero V. CDB circa GAB) hicverdin Schemate X1 V.
1DK circa |OK circumagitur: fegmentumareolein ipfad 10K terminans,
- ferenihil creat, quia pené nihil movetur : at partes remotiores, iam mo-
Vcnturlpcrlongitudincmcir_cumfcrentiarum {unarum ,donecvltima D, vel
cirefpondensR .moveaturin longitudinem RS, quanta cft circumferen-
tiacirculiamplifimi per corpus Gitrij: ex quibus elementis con ficitur, vt
corpusGitsij (CDBE, inSchemare X L) it hicin Schemate X1V, zquale
fegmentocylindri LRS. Atcim ADduplafitipfius FO, id etGV, erit&
OL,duplaipfius CZ. Corpusigitur ODR Lreétum,duplum ipfius VIRI;
argigitur ODTV, zqualisparti VIKL. SedRLS eltdifierentiainter

LSTR ,& LRT V,quorum illud zquale Zonz Globi, hoc zquale fegmen-
o Cylindri VDTYV. Patetigitur propofitum.

Corollarium & Praxis.

Oportet efle datam longitudinem axis:Citrij,& diametri circuli maximi
-pet corpus medium, Multiplicatoigituraxein [cipfum, & factodivifo per
diametrum hujus circuli maximiin corpore Citrij, prodit aliquid adijcien«

-dum diametro Citrijivthoc aggegatum eftad diametrum circuli2o 0000,
ficaxisad finum fegmenti ﬁo,ﬂ,’f";fsat cieriti; Sic & diameter Citrijad inum
¢ yerfum.Ex co_ﬁniiha,’-fbd‘t%ﬁﬁ, revior,eft caleulus vnaoperatione,quam

prius..Nonind_igcn_ius enim cylindraceo Mali : fedinvento primum feg-
mento VIKO, deinde Zona Globi LSTV , auferturillud ab hac, & re-

tat LSR corpus Cicrij.

“Corollarium 1T.
‘Sic corpus Olive vel Exuni Elliptici,eft differentiainter Zonam Sphe-
«oidis;lliclongi, hiclati, & inter dictum (egmentum Gylindri Elliptici.

TueorEma XXIL

ZonaCitrij truncati vering; equalibus circulis, com-
ponitur excorpore minoris Citrii, quod creatur ab eo-
dem circulifegmento, quo & Zona propolitacrearacft,
& exfegmento Cylindri, cuiusbafiseft idem minus {cg-
mentumeirculi; altitudo zqualis circumferentiz circuli
truncantis,

Repe-




DEE SVPPLEMENTVM.

Repetaturenim Schema XIV. Ecficin cofegmentum [ SR Cylia.
draccum, ®quale Citrio maiori. Explicetur autem hoc fegmentum feor-
fim, vt bafis ciusin confpedum veniat, eftautem bafis
ifta, fegmentum plani Circularis, quod creavic Citrium

_vf_L_lJ-.[ s maius,ieu cruncandum. Intelhgarur fegmentum hoccit-
h‘{w =7 f[ Jiculifubre&aYBLH, & fubarca YCRQ. Sit autem Ci-
= ,-if;_'triurn hoc utring; truncatum ' quale, [Chemate fequenti

: " "||’/‘_71' X VIIL cernitur literis EAH FSQCG ficurinzelligamus
/{ creatum effc nonintegro fegmento circuli, fed parte ejus

/= interioriBCQH ,arcu CRQ circaBH axem <ifcuma o,
‘= Reprafentabuntigitur re¢tz BC, HQ, femidiamerros
circulorum Truncantium: & Bafisiftafecabitur in partes
= quatuor

' ), BCY adJatus voum.triangularis mixtilinea.

2. AlteravleraHQ_adlatusalterum, prioti fitnilis.

z, Parallelogtammumre&angulum BHQ C,in medio,
4. Segmentum circuli minus,atergo,re@iCQ &arcu
CRQ contentum,

Y Cum autem ponatur felidum zquale Citrio maiori
~k tori,crit RS altitudo{olidi, zqualis circumferentizcirculi
. | per medium huius Citrij corpus, Et quia planum YSH

idemett, inquodin cidunthypotenafz re€torum angulo-
rum BCZ & LRS:quare vi LR ad RS, ficBCad CZ. Sed LR eftad RS,
viradiuscizeuliad circumferentiam fuams: ergo& BCadCZ ficeft. Itags
cum BC itfemidiamcter cruncantiss eric Oz circumferentia truncantis,

Quatuorergo diétis bafeos partibus, totidem folidz fuperftant

1. Super BLY, {tar pyCz Pyramidalis, mixtis & {uperficicbus & lineis
eontenta, '

2. Similiseiulera HOX. Ecthz duz funt zquales duobus Verticibus
folidis,de Citriorefeétis. (InSchemare X VIiI,{equenti,vertices hi{pectan-
difuntliteris GEI,& FNH.)

z. Super BHQG ftar Prilma feu Pentahedron BCZXHQ, quippe
quod continetur tribus quadrilateris BCQH , CQXZ, XZBH. & duobus
triangulis €28, QXH; eiusaltitudo ¢ CZ, inter QC, XZ, parallelos: Hoc
folidum eft zquale Cylindro medio, in corpore truncati Cizrij, bafes ha-
benti, circulos truncantes, (Hic Cylinderin Schemate XV 111 fequenti
adumbratur litetis EHFG , totusg; latet intrazonam FCG, HAE. )

4. Denig; faper fegmento paryulo CQR , ftatfolidum SRQOZSXs fis
mileilli, in quod zona Malj explicabatur. Cum autem tota figura folida
HYSR,zquet totum Citrjj corpus, & tresrecenfitz partes, toridem parecs
Citrij zquent : refiduaetiam ifta Cylindracei fegmenti, refiduam Citrij
parcem zquent, necefleelts Eftautem zonaambiens Cylindrum jam mo-
do du&tum, in corpore Citrij truncati,

Atqui ve imiliselt ifta pars folida priori, quz Zonam@quabat Mali;
ficetiam duas, veilla jpartes habet, manifeftis fignis ab invicem difcretas:

vnaclt fegmencum cylindri redtum, contenrom fuperficiebus quaruor,
¥z plano

Schema XITV.
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planoparallelogrammo CQXZ, fuperficie cylindrica XZCRQ, & duo-
bus fegmentis patvis circuliy quornm vnum apparet, lireris QUR , alte-
rumad X Z nonapparer, - Et huiusfegmenti altitudo CZ, vrjam cltde.
menftratam, 2quac circumferentiam circuh Trancantis. Alrerahuius
zona pats et Prifma ZXS, fuper codem fegmento parvo ftansad ZX. Cum
autem LR dixerimus fic fehaberead RS, vt femidiamr elt ad circulums
& fitetiam BG ficad CZ; eritetiam fic differentia LR & BC , ad differen-
riamRS & CZ : quzecftaltitudo haius fecundz partis de zona fupraZX.
Sed differentia LR & BC eftlaritudo , vel finus verfus fegmentiCQR (in
Schemate XVIIL AP,que clt femidiameter Gitrij minoris,arcu HAEcirca
axem HE deferipti) Ergoctiam differentia RS & CL, hoceft, aldrudo
haius Prifmatis Cylindracei, elt zqualis circumferentiz circuli, perme-
dium corpus Citrijminoris. Pereaigitur, quz Th. antecedentifuntdicta,
Prifina hvc Cylindraceum zx8, eft zquale Citrio minori, fegmento parvo
CQR deferipti quod eftinSchem. XV LI feq-HAE.) Etccceinzona
Citrij truncati duas parces,qualesin Theoremarte defcripfimus. Veitacon -
frer corpus Gitrij truacati ex tribus omnino Elementis, ¢X corpore Cirrij

sminoris,cx Cylindro, & ex{egmento cylindrireéto.

Corollarium & Praxis.

Menfuaticorpus Citrii vtting; trubcati,ficagemus. Datamoportet
¢lie longitadinem diametrorum tam circuli maximi in corpore mcdio,
quam circalorum truncantium: darum ficetiam intervallom inter circu-
Jos truncances,omniain eadem menfura. Tuncaufer diametrum truncan-

tium a diametro maximi, quod remanets dividacquadeatum in tervalliin-
fer truncantes quotientiaddeyHOICMm, Veergo compofitum hoc ad di-

viforem, fic 200000, menfura diametriufitata in Canone finuum, ad fi-
num verfum fegmenti, quod crear, I Citrium minus, II Zonam Citrii
maioris, 111 Zonam Globi. I'V. Zonam Mali, quod creatur eiufdem
cum Citrio minori circuli fegmento maiori : fic etiam idem numerus
200000 cltaddiametros intervallumg; Truncantiumin cadem menfura,
: Tam igitur per Coroliarium ad X X1, quarccorpus Citrii parvi, per
Zonam'Mali & per Zonam Sphar; hoc corpuseft pars vna Cirrii Trunca-
11, Deinde per numerum diametritruncantis ,iaminyentum, quare longi-
‘tudinem eius circumferentiz in eadem menfura,cam@; mulriplicain fcg-
mentum circuliinventam; pmdibi: Cigrii truncati pars altera, &iundte
‘hz duz pattes ; confticuenceius Zonam, Tertio multiplica-p]anum.CifCll-
4j runcantis in-numeram intervalli truncantium , iam inventum , prodi.
“bit pars tettia- Citrii truncati, Omnibusin unam {ummam conic&is,gomt
‘ponetur (OTUM COTPUS Citrii truncari,

- Corollarium 11

'Zona Ofiyeaut Pruni Elliptici truncati componitur fimiliter ex cor-
jpote'-Qi;V?BautP:uni minoris, quodeodem Ellipleos fegmento creatur
: & CX

(8
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& ex fegmento Cylindti prefi, quod eidem Ellipfeos fegmento (uperftat,
altitudinem habens Zqualem circumferentiz circuli truncantis Olivam
aur Prunum.

Epifagma.

Huc diftuli demonftrationem Theorematis X VIL. de Zona fey
TunicaTrunci conicicirca Cylindrum : propterea quod cognata eft de-
monftrationi Theorematis prafentis, .

SitKL M Trunci Conici refti {edtio peraxem VX, KO diamerer cir.
cularis bafis PM , diameter circuli Truncantis K1, cui parallelz fint Ko,
schema xv. LN,velintequaleskL & ON, & kP figura limilis figur

LNM, & KvX0 quadrilaterz, fimilis LVXN. Explicetur

L 4 autem trunci foliditas in re@um, ijfdem legibus, quibus

“K./| ha&tenus omnis generis figuras, fupetficiebus , in omnes
:r_} plagascurvis, rerminatas explicavimus, Cam igiturlinea
/ vK conicz (uperficiei fitin hasplagas | K, rea, explica-
1| taigitur fuperficies crit plana, {cilicer ABKP, & PA erit
zqualis circumferentiz bafeos PM : ks verd zqualis cir-
cumferentiz circuli KL trancantis, cui zqualis erit OC:
1 hat tantem cidem zqualis& PD ,-& puaéta DCB conne-
Gtantur; qua formabunt triangulum zquale & fimile tri-
angulo pox , & latera vnius, lateribus alterins parallcla, ve

{ & planum plano.
uo igitur Pentacdra feu Prifmata, BGVXOK &
KOPDBC funt zquealta, quippe fub parallelis planisz

N,
A
LY

Sed difcrimen eft interilla, quod patallelepipedum bafi
KOXV altitudine OC, eft duplum prifmatis CBVXOK,
at Prifma bafj pro, altitudine eadem , eftipfum fui toriusmenfiora : eftta.
men & iplum triplum Pyramidis zZquealtz rokp, 'Denifs fuper DCBbafi
ftat Pyramis DCB A, habensalritudinem DA, differentiam ¢jrcumferen-
varumkr , PM, cum bafis DCB (it 2qualis bafi Pyramidis POk D.Cim au-
tem Pyramides fuper zqualibus bafibus , fintinter ﬁ:,wt::arum altitudines;
Pyramisergotertia, bafi POX , altitudine PA,, compofitiex PD, DA, (hzc
aurem xquatcircumferentiam PM ) erit zqualis Pyramidi verig; , pokp &
DCBA., Et Prifma bafi & altitudine ijfdem;, eritillias triplum ; altitudine
verd, tertia parteiplius PA , erit his 2 Pyramidibus zquale: Quod vero de
Prifinace humiliore KOPDBC reliquum eft, puta DOKBC, duas tertias reti-
net Prifmaris. Ergo buiusreliqui corpuscrearury:dudis duabus rertijsalti-
tudinis CO (feu circumferentiz circulikzvel oN )inbafin Pox, Hz funt
igitur partes corporis de Tt'unc:o »quod Zonam feu Tunicamappellamus,
Reliqua pats, Cylinder {c. intermedius, zqua Prifina csvxok, quod eft
veluti triangulum COX corporatum, craffitie ox , XV, CB, ub’_qi 2qualis
ficigicur ve cum triangulis, vebafiskoxv, dnéta in dimidiam altitudinem
CO(femicircumferentiam ipliusxe vel ON) creet corpus huius Cylindri,

®Cdegenefi; reliquaquibuscompendium noftruminititur, brevitatis &

lucis caufa ,P:I'Syngpﬁn tradam. : P
er
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Per demonftrata ha&enus,

Pro Tunica | Pro Cylindro
D uc_imr KOP Ducitur KOXV
Per xquipollentiam dimidia PO vel ipa PO ] vel OX; vel ejus dupla ON
Intrienzem PA, & Beffem OC 1 In ll'miﬁ}.m e Vi
Per zquipollentiam , In trientem PM & Beflem ON In femiffem ON, hoceft,in OX
Per aquipollentiam, Inroram PM,& duas ON InON , NX. rres {eilicer OX.
Ducitur ergo permutatis terminis
PO, yelejus duplum PO, NM . I ON, NX, vel ejus duplum, quod eft
hoc eft differentia diaimetro- triplum ipfius ON diamerri
rum KL ,PM. 1 < 'minoris.
i:mtam PM & duas ON f 1n ON diametrum minotentquod erat
’ sdemonftrandum.

Compendium quod exhac demonftratione refultat opportuniﬂ‘ -
mum, pete ex Th, X VI, XVII, & huic fupplemento imputa, cuius

eft ornamentum fingulare,

Exemplum pracedentium
aliquot Prxceptorum.
“Sit,in Schemate X-VIIL fequenti,corpus Citrij TruncatiHAEGCE,

B diameter circuii maximiineo AC, fic22, Truncantium EG, HF, 19, lengitado
inrerjecta HE vel MK vel FG, fit27. = Ergoetiam dimidia harum linearum LA,
KE ,KL funtinrer {¢ in eadem proportione, {c.ut2z,19.27. Differentia igiturin-
terAL,.lp\quualemipﬁ EK )efks, agrendum eft primo, arcus HAE quora
pars fit fua circuli. Cumigitur AC fit portio de diamerro hujoscirculi, 8¢EP inil-

endicnlaris, ve sgitur APad PE, fic PE ad refiduum dée diametro{upra AD.
lam perpendiciaris, Ve ig divide HocperAP3 , pravenit refiduum Dia-

A 2 A = "__
S,';?;'f{%? ?c%?:;gf;:lgir;}cggi—h?lﬁt diametrum 246 ,Ift_nidiamerrum 123, Vevers
canone fisuumutipoflimus; linex omnes debent nancifci numeros.inilloCancne
nﬁtatos:qundﬁ 123fir1 ooooo,ergoAPpros fier 2439, & hic cit finus verfus 21-
cis AE quafiti.Quare fecondum doétrinam de vfu Canonis finuum, ablarus 2 radio
I ooooo,rr‘.inquirpy;ﬁr.ﬁnum complementi huius are®. (6. G.77.M.19.5.5.Ergoar-
cus AE 1, G. 12. M, 40.5. I,ejusfl'; fin® PEe_xCa-none‘eﬂ: 21951 Idemex naguia,ﬁ_ -
acve 123 2d1 ooooo,ficzy,quanta fuit PEin primadimenfione,ad numerumhuius

dimenfionis, prodit enim 21951 Lraq; f?t““mm‘ﬁ.&H eft G-F-T» M.21.5.42.

-thuia,pe:ThL X X-’I._I:, opus-nobls eft cognitionearexin fﬁgmerlro EHA, in-
quiremusillam per Corollarium II. adTh,IL in huncmodum, Toruius Circuoli
areavalet raliom Parcicularem; r4179 26436, qualiom foncin Quadraro diametri
4. 00060 ootoo:intellige Pafticﬁlas'quadratas,longas8( latas vnam talemvniras
tem, qualivmfiine in diametro 2 bo‘ooolangx. Pars igiturarez circuli, contenra
{ub EH arc &)inkis, qua B-Hy:terminoscum centro connectunt, {ector fcilicer
srcus BH (gui femper cft proportionalis fuo arcui) valer 22132 22936, AD hac
area feétoris euferendum eft trizngulum, cujus vertex in centr0; bafis, recta EH.
Cum autemabAin centmﬂ};ﬁ,nt; 00000, fed ab A'in P, 2439 ET80aPin centrum,
hoceft, Perpcndi_cu!t;m Tnang_gii, t‘-rit,vtprius, 97§61, Duc hoc perpendit::_.:lum
inPE dimidizm bafin, quzinventaeftz 1o¢v: fier 2141¢ 615 11;area Trianguli; qua

" dedubta de (c¥ore; reftabie 716 61425 jareafegmenti EHA. 100

Exhac arcafegmenti nobis innotefcic fegmentum rectum Cylindri, cojus
bafis, clt hecares fegmenti circuli, nimirum pars minor de Zona illius Mali, quod
deferibirtur 3 fegmento circuli; poft ablacem EAH, refiduo, & majore.circa axem HE

¢irgumacto. Namper Th. XX, ducendaelt hxc areain circolum, quem centrum
kg x Sy % huius




DER DVPPLEMENTYVM.
huing fegmencimajoris defcribit. Hujusigitarcircumferentiz Iungitﬁdﬂiﬂquiri-
tur fic. Perpendiculom Trianguli, cft diftantia centri, abaxis EH spuncta P medio,
fc. 975 61: & hic eft quafiti circuli radius : cim autem circulorum ad fu6s radios na
fic cadem s proportio,per Th. I, Veigitur 1 00000 radius,ad 6 28318 femis, circums-
ferentiam circuli EAH, ficoy¢61 radius,ad fui circuli circumferenriam s 12994
qua duQta inarcam fegmenti, efficit 4302 8023¢ §64¢0. : :

Igitur qualiom cubus, in quem globus, excirculo EAH f2étus in(cribirur, ha-
bet8 00600 0000 ©oOOG partes cubicas,vnam centies millefimam femidiamecri
longaslatas & zicas, quarom4 18879 02047 86301 {untincorpore Globi; ralium
cubifcorum fumma expreflaeftin prodeunte iumma,& rot omninoexiftune in par-
teilla Zonz Mali, quam equatfegmentum Cylindrirectum, Th. X X. deferiprum,

Pars altera huius ZonzMaiiy el Zona globi EAH, per idem fegmenrum
EPHA, circareliqguom corpus globisdefcriprum, per Th, XX.  Ergoquerendaeft
Zona globi, cojus maximuscircolos fit EAH. Refpiciaturigitur SchemaV IIF,
ingquo fit KC N arcusidem,de quo haéenus cgimus. Ergo glolbi CDBL Zona,que
per KDN & HBEM rranfic, efl inquirenda. Ergoper Th.X V. Coroll. 11 queratusr
corpus fegmentiglobi KHD, Cimergofit NK.G.2¢. M:21. S. 42.. &CK. G.1z.
M. 40,8, s eritagirur KD, G. 77, M.10.S. 0. cuiusfinus KI eft 97461, At circulus
per KIH,eft Bafis fegmenti HKD, ficur KIfit eius femidiameter, Non poteft igitug
igaorariarea. Namur quadratam CA radij, 1 00000 ©0000,adaream circuli fui,
ficetiam quadratum KT, quod eft 05181 48721, adaream circuli KIH,2 99021+
46098. Hacfiducarurin tertiam parcem iptus 1O ,uralticudinis Coni, creatcor-
pusfegmenti HKD, Invenicndaelt igitur 10, ex prafcripto Theor. XIV. Cum
enim K¢ fir noca, & 1A, cjus finus, fupra fueric 21941 : quare 1D eft 78040, & IL
¥ 21951. VeautemILad LA, ficIDad DO, Divif2ID 78049 (auéta quinJue cy-
phris)perlL, 1 219¢1.prodir DO 64000, TotaigitarIO 1 42049, & pars ¢jus ter-
racz3so:queductainbafinK H,eicat1 41¢86 66177 40300,corpus fegmenti
HKD, caieft :qualle {egmentum inferius MNL : cimrtorivs Glabi corpus per Th,
XILfitg 18879 0204 gsg-px.AblatP vtrog; fd_gmcntt_:l, reftatin Tronco HKNM
I 35704 69693 05791. Pofleshucufuepervenire eriam fine cognitione arexin
bafi,pes X1V. Coroilarinm. Nam IL eit alricodo majoris fegmentide fphara,& 1D
eiusrefidnum ad Diametrum. Ve ergoIDad DA {emidiametrum, {ic 11 alticudo
majorisfegmenti,ad LP : vade haberur tora IP; profegmento majori , & erat 10 pro
{egmentominori, ficurcompofita OP zquiparetur Sphar¢ toti : Proditenimea-
dem fégmenty HKD quantiras, que antea, _ Gty e, g

Por:6 de Trunco HK Nm adhecreiciendus eft cylinder medius, cujus bafis

«adem qug fegmenti, {c. HIK , altitudo veré , KM, velduplumipfiusIA, Eracau-
tem IA 2195 1. toraigiturairitudo cft 43902 . qu¢ ductain aream circuli HIK, creac
1 31276 40179 94396 Cylindrum, Zona quefita amictum, quo ablato de Trunco
HK NMsreftac Zona KON, HBM 4420 20513 11394,
- VrautemredeamusadSchema XV [11. hojas uleimi cylindri aleitudo in il-
lo rn‘.‘pl’ﬂfﬂlﬂtﬂr per EH, & Zonaglobihiberidem fegmeatum EHA ,quod cratin
priozi fegmento cylindri recto. Ex h s crgo duabus parribus ,exillo fegmenco cylin-
drirecto,&exhicZona glohx.compoﬁta eft Zona mali,

Hincvero,per Th. X X1 facyle habetur corpus Citrij,quod eodem fegmento
EHA defcribitur, fobducho illo fegmento cylindri 4392 etc. abhac Zona globi
4429¢etc: Namreltat 36 49277 § 4941, corpus parvi Citrij,per fegmentum EAH,
circa axem EH circum=<‘lu_ﬁl,~deﬁripri : cujus ufus jam fier neceflarius. |

Iam tandem ad Citrium majus TA NC, ¢jusq; Truncam mgdqun'HAEGCF,
Conftatenim & hic Trmwl‘-sﬁylindro FGEH, & Zona cylindrum veftiente, que de-
{eribitur fegmento HAEPH, circaaxem Mix circumacto, fio ut H per F.tranfe;,_r’ A
PerC ,PperO, & Eper G, X . )

. Cylinder igicur FGEH fic inveftigabirar ; qualium AL elt22 ,raliym pL vel
H\I dabacur 1o, & AP ;. Sed pto ufi1 canonis finuum,ex AP 3.facta efta430,quarium
feilicet cotiug circali EAH radiusseft 106000, Veigitur 3 ad 2430, velur 1232d

Sch.'s.

Schos,

1 '2-'3“35"3(ul'prius)ﬁc 19ad 15447 Tantaeﬂjszcmédiamt‘!cr HM ; circuli HE,

cujus




-griam minorem , {i prior dar
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cnjus lfcac'ﬁinquifcnda.'\f't autemquadratumradij 1 o000, quod eft 1 coo00-
ooooo,ad aream circuli 3 14150 26¢36 :Gceriam el radij 15447 quadratum 23.
84 09809 yadaream {uicirculi—496 14823. Haceit area HF vel EG, bafis cylin-
dri. Sed&altitudo eivs ex antecedentibus conftat; eft enim (urprivs .n Cylindro
Globi)43902.  Duétaigiturhec alritudo in areamBafis medd inventam, creat
corpuscylindriFHEG 3290 94899 59346. Reftat Zona Citrij majoris, PerTh.
X X 11, verd, Zona hzc Citrij majoris NAIC; vel Trunci NAEGCF,compeoniturex
corporeinventoCitrij minoris, per HAE defcripei, & cx fegmento cylindri, ftante
fuper EHA, & habentealritudinem #qualem circumferentiz circuli HF truncantis:
Rurfumigiturveradius 1 0ooooad circiiferentiam 628318 {. ficradius HM,ad cir-
cumferentiam HF 97056, quamduc in fegmentum circult EPHA inirio invedtiga-
ti716 etc: & creatur fegmentum cylindri re€tum 6oy §1712 64800, ParsZonz
n Citrio Truncato, Cuiadde corpus Citrijminoris{uprainventum36 etc: prodit
‘Zona tota circa troncatum Citrium 732 ‘0ogoo 19745, Addeultimo & Cylindri
corpus, intra Zonamabditi 3290 etc : conflabisque cotum corpus Citrij truncard
4622 96889 7909I. Cujus parsmajor quintd, minor fex(a,infarcta eftinZonam,
‘Lubetcomparationiscaufa computare etiam corpus, non Cirrij, fed compofi-
tumex-duobus rruncis BonicisACFH & ACGE, ficut AH, AECF; CG finoreéte:
computandum igitur eft corpus:Coni GBE, & ConicBA, ex Th. X VII Sire:go
conus GBE, hujus bafis,arcacirculi GE,jam in {fuperiozibus fuitinventa 7496 ecc,
Altitudoverd KB fichabetur.  NamutAP 3,ad:PE27, hoceftur1.adyg, ficEK
-15447.adKB. Clim autem pro conicorpore tertia {folum pars altitudinis fitmul-
tiplicandain bafim ; per Th,IV. _Ergo tripium EK, 46341 du@um in bafin, creat
4473 7900% 12643, corpus-'cgm.-{;_]az, '._!'.a.m ad:Conum alterum, cujus bafis AC,
arca nondum eft nota fedfacileinveftigatur ex areacirculiEG. NamEX vel
PLeftadLA,ut 19. ad 22, Ergoquadrata funtad invicemut36rad484.  Vive.d
quadrataadinvicem, fic funceriamarez circulorum, Eltigiturareacirculi Ac,quoi
Fafiseft coniABC, 100¢0 23661. Rurfumqueut AP 3 ad PE27, hoc eft 1, ad g, fic
AL,17886 (compofiraex AP, & PLvel HM {uprainventis) ad LB alcicudinem co-
#i. ~‘Quare etiam hujusnoncupli partem tertiam yhoc eft, triplum ipfius AL 53658
‘ducinaream inventam, creabisque corpus ConiABC 5392 77596 01938. Hincau-
fer conum GBE, reftattruncus uaus ACGE, 1918 96590 89295, cui xzqualiseftalier
‘ACTH. Toram igiturcorpus cx truncis conicis compofitum, erit 3837 93187«
=890, Ecceur minus habeamus quam antea, peri4s 03708 oogor fcilicet tane
tum eftinfar&tum in duas Zonas obliquas, arcubus HA, AE,& rectis HA, AE, adum-
‘bratas: puta parcem paulo minus Viceimam o&avam trunciduglicis. Quodfial-
tera breviori methodoufus, urin.Con's fimilibus, feceris, ut 10648 :cubum de 22,

vel 68¢9,cubum de 19,ad eorum differentiam 3789:fic Conum majorem s392 etc:(vel
ceur ) ad quarrum : prodibit truncus idem , ut prius,

Atfecundom Th. X VI I Giﬂ&'{luc demonftrationemin proximo Epifagmatg
Prxmiﬁ'am; Cim ficinventus -CYl‘f'dE'PHCq 3290¢te, quaredimidium ejus 1644
47949 79673 [ciaturvero AC 22 (infua ppria menfura )& PO,vel HF 16,cujusdus

lum 38, &additi AC 22 . [umma fiat 60, & differentia diametrorum fit 3, ductisers
03 1in 60, creatur refkangulum 180,reprefentans Tunicam : quadratum verd 19 mi-
Soris diametriHF, id eft quadratum de o, cft 361, cujus triplum 1083 reprafentae
lindram Truncoinfcriprum. Veergo 1083 ad 180 fic Cylinder 1545 ete:ad Tunjs

’ C ™ .
“L. Velbrevius, fecundum compendium corollarijad X v L1 ficagemus,
Dia- 19. 20: 21. 22, metri, Velfic 19 3 %
I9. 34 22 3
361,160, T48 o
421 3 421

Vtigiturserad 421, fic Cylinder inventusis 4y etc:ad 273 4868071691 fupra
werd, cylindroablato i trunco, erat hoc corpus 273 4864109622: differeanam
sinutulam faciune finus quibus non penitus cxactisu fumus,

De




DEA SVPPLEMENTVM.
De Fufis:

Hadtenus Cylinder & Globus, aut ejusloco Spha-
roides,in fegmentum cylindeifuj transformara,nobis fubfidiovenerunt ad
prodendas menfiras Malorum, Gitriorum, Cotoncorum, Mclonum fef-
filium, Dlivarum, & Prunorum Ellipticorum, Cuim enim ¢orporum toto-
rum leges inipfis figuris non inveniremus, partium corporis menfuras in
Cylindrotum partibus invenimus, At cum partes quadam Cylindri defi-
nitionem quidem habeant certam, {cientiam vero feuleges corpulentiz
in feipfis vel nullas, velnendum inlucem prolatas; Globus & Sphzroides
fucceflerunt, qua cum dimenfionem corpulentiz habeantantea, trans-
formara in ralem Cylindri partem,cafdem leges corpulentizin illum intu-
lerunt. Reftatnunc difficilior de Fufis Parabolicis & Hyperbolicis con-
templatio, in qua nos demonftrationis methodoshactenus adhibitarur-
famdeficit. Nam etfi Fufum codem medo quo Citrium & Olivam &
Prunum,transformesin columnz prifma, quod curvaturam linczconica
(inSchemate X.,) feGionum OCH,PCQ vel MCN, toto dorfo eredto reti-
-neat; Huiustamen figurz cotpus nihilo magis demonftrari poteft, quam:
Fufiipfius. Primim enim hic totum nullum eft,ad qued prifima poffic com-
parari; quippe columna, ut fe@ioipfa,ad latus MN vel PQ infinita erit:de-
inde non congruit globusfuo circulo maximo, non Sphzroides;in talem
‘columnam conicam:aut enim tangit circulus conicamintusin punco uni-
€0, (i fucrit'ex foco figure A »perejusverticem G defcriptus:aut {1 paulb

amplior circulus per Cfueritdeferipens, rangitquidem: figuras exteritisin,

C, fecat verd cafdem fatim binis pundtis ipfi C proximis, dereliquo peni-
tus difideta fetione. :

Reftat igitar, ve ficdt in cotporibus, 2 Circulifegmento creatis,ad
‘globum confugimus, in Ellipricis ad Sphzroides; ficin ijs que a Parabola
& Hyperbola; confugiamus ad Gonoideacongenera : quod nifi {uccedac
exaflle conatus,dereliquo'Geometrasin fublidium vocabimus.

Tugorema XXITL
Coniduo,creati 21 fectan g_ulO {caleno,alter minori,
alter majori latere eorum,quia Circa rectim, pro axe con-
{tirutds , Tuntin proportione laterum, qua bafes ipfis Co-
nisdefcribunt. -. |
SitRectangulum ABC ,cujosfaterum circa reGum angulun, MInUs
BA, fiataxis, & figurd circumada, fubtenfa BC creet fuperficie™ Coni-

Scherma . X ¥ 1. cam CBE, cujus verrexB, bafisCE/Rurfum fiac
maius latus AC, axiss& figura citca ACmanentem

b
| r// l\\ circumada creet Conum BCD, vertice G, bafy
' = ~% BDecirculo. Dico uteft BA ad AC, ficefle corpus,

\l 3 quod circuloCE, & fuperficic conica CEB ,conti-
: nctur,ad corpusConi BDC. | :

G2 Demons
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Demonftratio. Nam per allegata Theor, X VIT. Proportio Coni
EBC,ad ConumBCD;eft compofitaexproportione Circuli ECad circu-
TumBD, & ex proportione alticudinis AB, ad altituding A O, fed circuli EC
ad circulum BD proportio, duplaeft proportionis AC femidiametriad AB
femidiametrum. Frgo Conorum,EBCad BCD , proportioeft compofita
cx proportione ACad AB, & iterumexeadem ACad AB, & rertidex AB
ad AC. Sed proportioACad AB, compofitacum proportionc ABad AC,
conflat proportionem zqualitatis,quz et proportionum minima, heceft
terminus,& zqualitas,quzadditavel ablataa propottionibus reliquis,nihil
murat. Igiturex tribuselementis proportionis Conorum , quorum duo
ultima fe mutuod rollunt, folum primum reftac, 8 Conus EBC,ad Conum
BCD,cltut AC,femidiamr circuli EC,ad AB ,{emidiametrum circuli BD,

Tueor. XXIV.

‘Spharoideslonguminf{criptum{pharoidilato, fic
utecaldem habeantdiametros, fcd axes in iis permutatos,
eft ad Sphzroides latum , ut diameter brevior ad lon-

_giorcm.

‘Sitin ‘Schemate X1I. ‘Sphzroides longum CEI, ad dextram ,
-cuius vertices C,I;lacum KCEad finiftram,verticibus X.E, & {itillius axis CI,
zqualis huiusdiamerro Cl;illius vero diamerer K, zqualis axi huius KE, di-
co Ellipfinlongamifen Ovumad dextram effead latam feu Lentem ad fini-

ftram,ucKEhreviordiameterad €llongiorem.Deferibantur enim Coni,in
dimidio Ovo KCE;cuiugvertex ., bafiskEcirculus; indimidia vero Lente

CKI, cuinsvertex K ;bafis cr-circulus, :per premiflam igitur, VIR femidia-
meter circuli Ex;ad R Cfemidiametrumcirculi CI, fic Conus kcEad Co-
namIKC. Seddimidium Spharoidesfempere(t duplum Coni fibs infcri-
tiad cundem axem, & {upereadem bafi circulari: Ergo ctiam Sphzroi-
dum dimidia, & ficSphzroidea tota,{untinproportione , vekRad RC, hoc
«eft, vteorum duplakpad cL.

e P EEOR. XX V.

Segmentum Globiad Citrium, eodem fegmento
circuli defcriprum , videtur eam habere proportionem,
quam habet femidiameter bafis fegmenti, ad axem feu

alticudinem fegmenti. ;

Demonfrationem legitimam quarantalij: Ego quod non pofflum
apodidice, comprobabo dicticé; quatuor ufusdocumentis. Primum cfk
ab Analegia, Quod enim indimidio globo, velut in maximo fegmento,
quod eftprincipiym fegmentorum,yerum eft;ve & in dimidio Sphroides

quoditeminminimg fegmento, & velutiin vlcimo omnit fegmentorum
: er-
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termino,id videruretiamin fegmentisintermedijslocum habere. At in
dimidio globoresira haber: quemadmodum enim latera circarectum an-
gulum quadrantis, habenrinter fe propottionem zqualitaus, fic etam
quodcreatur, quadrante circa perpendiculum voluco, 2quale cft ei,quod
creatur, codem quadrantecitca bafin volute.  Inminimis verd imihiter
locam habet ilta propottio : quia quo minusglobifegmentum , & Currium
in¢o, hocminusab hifce differunt Coni , figuris iptisinferipti : Conorum
V{:r(‘: iftorum,vt habet Theor. XX11I. eftdicta proportio: quare & circum-
{criprorum foliderum, Etfi fateor, ab eo quod eft abfolure minimum,ad id

quod minimo proximum,non ubig; tutametle colleftionem,

Secundd,Proportio di¢talocum habetin Spharoide dimidio,etiam-
fiibinon regnet zqualiratis proportio inter diamerros, utinglobo, & qui-
demininfinitis Spheroidibus, & infinitis diametrorum per illa proporiio-
nibus¢veeltinTh.antecedenti. Atficut Sphzroides longum infcribitut
Spharoidilato Jicetiam Citrium totum,fegmento duplicatoHcmilphzﬂrii
inicriprum elt , & generatio utrings fimilis incelligitur; Ergo cum dita
proportio obtineatinter Sphzroides longum & latum, obtinebit etiam , ut
videtur , inter Citrium totum & fegmentum duplicatum femiglobi. Ter-
110, vicem demonftrationis plenarig fuftinet hoc,quod,in Seh. XVIII. feq.
fegmentum Circuliobliquum, contentum fub AE re&a®; AEarcu, quod
creat exceffumtam fegmenti,quam dimidij Citrij,fuprafuos Conos,{upra
apud A,&infraapud E zqualiseft lautudinis:itag; quaeft proportio PE ad
PA,cjufdem proportionis morum faciunt partes E circa PA circumadt,
ad motum partinm A circa PE circumaétarum. Corpus igitur obliquarum
Zonarumin eidem proportionecaccumulaturad Conos infcriptos , in qua
{untipfi Coniinter {e, Quarto hisacceditcalculus & tetimonivm nu-
meroram: qui licer operofiflimé traftentur & fubtiliflime, per divifionem
diametri in particulas ) 00000 > tandem tamen inepti fiuntad refutandam
hancproportionem, :

In fuperiori exemploerat PE noacuplumipfius PB, fitergo etiam fegmen-
tum Globi HEA noncuplum dimid j Cirrij,ab AEP circa PE immabilem defcripri.
Qazratur fegmentum HEA, ‘EratA L22,LKvelPE 27.  Quadraca ergofunt484,
& 729, Cum autem arcz circulorum fint ve radiorum quaderaraad fe invicem, &
AC circulus fupra habuericr 1007023641 @ venieat in aream HPE, qug bafis eit ffg-
mecntipropofiti . pastes 17137 64977, i

Et cum Pa feerit 3 & refiduum ad diamerrum 243, femidiamr 123, Vrergdzg3,ad
123-vel hutusloce ad roco00, {ic;ad 1234 femis, augmentum altitudinis {egmentTs

.pro alticudine Conizqualis,idquc indimenfione ufirara Canonis : cum fit altirudo

fegmenti PA.in bac d_imcnﬁone,_z 439 ,Ergo alritudo C oni 2qualis, 3673 femis ,cuius
pars tertia 1224 [2mis, duétain aream bafis {fuprainventam, creat corpus fegmenti
18 28483 31848, cujus parsnonacft20 ¢8720 36872, Arquifupra corpus Citri]
totiuserarys &, dimidiamergd 18 24638 77472 , quodelt quidem minus nona
partede fegmento , minus etiam decima ejus, fedin hacinfida, circa miniMma, nu.
merorum tractatione, Nam agitur de quanritate corporis,quod minus c quam Vi-
cies millefima Globi, Eroritur quidem differentia hujus corpufcu!l(multo major
code quo controvertimus)ex vnicacentiesmillefima parricula ﬁ:{mdlamenir quia
finus arcus AE,hoceft PE E:iuffumptus 219¢1,quipaulo erarmajor sMinortamen
quam 21975, sod fi aflamferis 21972, 8 cum hocrepetierisproceflum, corpus
LArn) prodibic 42 §7320 62¢79:cujus dimidium 21 &¢, jam Eﬁmajus noni parte
fegmentihicinventi, nimirum quiaetiam 21952 eft majorjufto, Per hosigirur

G 3 nume-
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numer~snihil depromiporelt contra expreflam in Theoremate proportionem di-
mnid, j Citrij2d fuumglob: fegmenrum, :

TuegorEma XXVI

Sire&ta quadam {ectionem conicam, 8 genitum abil-
1a fcgmentﬁ Sphzroidis, aut Cenaides, contigeritin cir-
cumferentia baleos, concurrens cumaxe; & circumdu-
&z linee circa diametrum bafeosimmobilem, creauerint
{olida, contingens quidem Conum, {ectiones vero Co-
nicx, Prunum Olivamvel Fufum, qL1a<;]jbct {uum conge-
nere, eadem vero contingens, circumducta circa axem
immobilem,creaverit Conum alium: propoftio dimidyj
Pruni vel Olivead Segmentum Spharoidis, Fufi vero
ad {uum Conoides, proxime erit aqualis proportioni
Prioris Coni, ad Conum'poﬁeriorcm_,,

In Schemate XII. fit fe&io Conica OCN, fuperius Parabole;in medio
Hyperbole;infra Ellipfis,cuius axis CI, & {e&tionis 0CNdimidio CN circa ON
immobilé circumatto,fic ut pun&tum feCtionis N manear, verd perLeranf

.eat,creatum intelligatur, Prani,Olivz vel Fufi ocNI corpus dimidium <IN,

Eodem fe&ionis dimidio CN, circa crimmobilem circumaéto;fic, ut € ma-

mente, N perO tranfeat, creatum intelligatur fegmentum Sph zroidis;,aut
Conoides ocN,yerice €, baficirculo ON.Dicosfiqualineatangat fetionem

‘vel folidamin N vel O terminis, illalined, Conos duos proxime tale screa.
ri , ciccumactibusijfdem,qui jam funt difti,utinijs conis infic proportio di-
midijcorporis Pruni, Olive, vel Fufi ¢V, ad fegmentum Spharoidis, aut
‘Conoides 0cN,Ha&enuos ad declarationem Theorematis opus nobis fuic
.Schemate XII. Nunc rcquuacx'SchcmathV'I L1, petchitur.
Efenim Theorema,de fegmento Sphzroidis, deg; binis Conoidibus,
Tarabolico & Hyperbolicos habetgs poteftate in fe partes tres, prima & fe-
candafuntcerta, quodifta proportio fit minorilla Theorematis pramifli;
& {ecunda,quod aliqua proportio demonftratur major; tertia nondum eft
certiflima,quod pr:cc’:fé (icifta proportio, qua in Theoremate ho¢ expri-
mitur,  Camautem evidentiora fint omnia in Hyperbolico, fit ergo in
'Schemare X VILL fectio Conica qua Hyperbola dicitur, FCG, linea
‘puncétis ignata; e.ﬁautcm & arcus circuli per FCG deferiptuss illum igitur
Hyperbolafecatin E'; v mfic circulus quidemverfus S,HYP“E“{IWWE’ veL-
Aus R pergit,ﬂ’-mPcr mtermr'mrculo,donccinc verticetangatcirculumin-
teriuss vt demonltratum etin 1V, Conicorum Apoll. Pr. XXV, XXV,
Fiat autem ex FcG Copoides, culus vertex ¢, axis vco, bafis FG circulus,
cjufg; femidiamerer FO ¢ &ficV centrum figurz, &.VX’VZ alympror,
quarum [e&tiones cum FG continuaca, fint X. Z. contingatautem figuram

inF,circumferentid bafis,retaEY, qua cum aXxc¢ CONCUrLet inter V cena
) trm

\
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trum & c verticem ,concurratin Y. Infcribatur autem figurz {uper eadem
bafi FG, triangulum cG. Itag; cim antea dimidij Citrij corpus,defcriptum
arcu circuli ¥sC,circaF O immobilem,ad fegmentifpharici Fce corpus, de-
-fcriptum-codcm areu Fsc,fed circa coimmobilem circumacto, proportio-
nem ¢am habuerit, quzeft ipfius coad OF : jam hoc theoremade Fufo di-
midio, quod deferibitur k yperbolesdimidio Fre,citca FO immobitem,
deg; Gonoide,quod eidem R, fed circa coimmobilem, deferibitur,affic -
matpropattionem aliam,{cilicet eam,queelt YO ad OF;hzeenim eftpro-
portio Coni,abFY contingente, circaFO defcripti,ad Conumab cadem
FY {edcirca YO,delcriptum, Manifeftum autem eft YO proportionem
minorem efle ad OF, hoceft, zqualitati viciniorem, quamcoad or,
cumg; concurrant VX & YT verfus pacres X, rurfumigitucé ipfius VOad
OX minoreft proportio, quamipfius YO ad OF.

ucmadmodumigitur YO ad OF cft quantitate mediainter GO ,
ad OF, & nter VO ad CX,ita demonftrari poteft, & Fulidimidij corpus
ad Conoidss corpus,clle quantitate mediam proportionem inter CO ad
OF &inter VO ad OX,

Prebetur primum de CO ad OF, valebitautem demonftratie eriam
deParabolico Conoide Igitur manifeftum eft, Fufum linez FRC, minus
elle Citrio arcus FSC: fic etiam ConoidesFRCG ,minus efle Segmento
Spharico FSCG. Cim autemfiguraplana, contentainterarciicirculiFSC
& Hyperbolam FR C,ad parres F & C,fitinzquahslatitudinis, citca F enim
latioreft, ubilincz {e mutudfecant, circa Ganguftiar , ubife mutud tan-
gunt: tunicaigitur,, quam fegmentum globi circumiecit Conoidi, craflior
eltverfusbalin FG, tenuior _vc_rfus verticem-C. Contra, tunica quam
Citrium circumiecitFufo, tenuius eft verfus bafin ad C, quam verfus verti-
cemE. Nonami;mnr,igiturproporcionalia,ﬂonoidcs& Fufum,fed plus
Conoides, minus Fufum, Etfienim circaverticem viciflim minus amittie
Conoides, quam Fufum circa verticem F:: non fit tamen omnimoda com-
penfatio, quia partium ad verticem:morus brevi{pacio finitur, partium cira
ca bafin motus, in ampliorem diffunditur ambitum, Fufum igitur pro-
jpius eft Conoidi, quam Citrium chanto Spharz ?Vc] (3.'(? (per Th. pra-
«cedens)ipfiOF = quemadmodumctiam YO propior cltipfi OF , quam
GOipfi OF. :

Hicfumus ufi Theoremate antecedenti, quod nondum habetde-
monftrationem legitimam. Sedvaleteadem methodusetiam tunc, fipro
{eomentoFsca & citrio, ConosFce fubftituamus. Conus -enim 2 linea CF
girca FO facus,ad Conum alinca eadem re,circa co factum,proportionem
habet eam,quam CO ad OF. Jamverd figura plana, quz continetur Hypet-
bolarrc & retarC, creansexceflum Conoidis & Fufi, (upraillornm €onos,
fatior eftverfus C, quia ibi Hyperbola eft curvior; anguftior vcrfFS'F-:'llbi
Hyperbola paulatim degeneratin rectum. R urfum igirur Conishifce non
adijciuntur proportionalia ;plus enim accedit Cono Fufi, ut fiat I_:ll_ﬁlm n
fua proportione, quam Cono C?noidis , ut fiat Gcnoidc.s': majusigitur eft
‘€orpys Fufi,refpeétu Coniodis, quam CO refpettu QF>1dC&a minor & -
Qualitati propior eft mineris (Fufi) ad majus (Conoides) proportio, ‘
aam
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Tam etiam de VO ad OX demonftrandum, quod hzc propottio mi-
nor ficpropottione Fufi dimidij ad Conoides, Eft autem demonftratio pro-
ria Hyperboles, cim Parabola careat Afymprotis. Rurfum igitur ut pri-
us, figura contentatribus reétis FX, XV VC, & Hyperbold CRF; latior
eftverfus V,quam verfusX : corpus igitur {eu marrix, in qua Jatet Co-
noides, craflioreltin vertice V, quim ad bafin XZ; viciflim matrix, in qua
latet Fulum;'eft tenuiorad verticem FX, quam ad bafincirca VC :plas igi-
tur acceditCono, eujusaxis XV, in fua proportione, quam Cono cujusaxis
VO, in fua. Maior igiturille Conuseft, refpeétu huius, quam Fufum re-
pe&tu O X, minor igitur proportio VO ad O X, & @qualitari propior,quam
dimidij Fufiad Conoides.

Gumaateminterproportiones, CO ad OF, & VO ad CX, infinitz
aliz fint proporrionesintermediz, nonvnafola quzelt YOad OF: non
igitur necellara, fed verifimilis falcem eft colleétio in tertia figuraargu-
mentationis,affirmatoria ex puris patticularibus.

Analogia.

Cogita num in Globi quidem fegmentis femper valeat proportie
‘Conorum infcriptorum :in Sphzroidis vero ,jam Coniilli, quigenuinam
‘habent proportionem {olidorum (pura hic Pruni ad Spharoidislati, auc
‘Olivz, adlongilegmentum ) alter verticemalter bafeos extremum {upra
verticem Ellip{is proferant,intra contingentem tamen; inParabolico
Conoide, hzcipla contingens creet Gonos proportionis qualitz, fic aralti-
tudo'Coniunius,fit przcife dupla altitudinis fegmenti C onoidis;in Conoi-
dedenigsHyperbolico, Vertex & Bafis Conorum horum, excurrantfupra
contingentem,verfus figurz centrum, Magna quidem & propedemon-
Htrativaviseft huius Analogiz,

Neg;ramen fufficit hoc habere demonftrarum, oportet etiam ipfif-
fima pun&aindicare,inter contingentes & Verticem Ellipfis, autCentrum

,‘Hy.pcrbolcs,

Turorema XXVIIL

Si cuiushiber Trianguli latus alterum circa reGum
aogulum,fecerur & in duo xqualia,& in proportioncla-
cerum r—eﬁqu-ofum s 10 a:ngulo vero o ppoﬁto concurrant
{eétiones Conicz varix,, communiter feipfas, & latus re-
&enﬂgulo oppolitum, tangentes, Vertices primarios in
latere feGo habentes: qua funt i {ummo ad medieratem,

omnescrunt Hypetbolz : quain ipfam bifectionem in-
-cidit;Parabole;qua hinc usg; ad fectionem propottiona-
lem , omnis generis Ellipfes recras quainipfam propor-
tiona-

.
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tionalem incidit, circulus; qua denid; hinc ufq; ad re-
Gum angulum, omnis generis Ellipfcs cranfverfz erung,
n qulbus VEIrtex IIHPI'OPI'IC dl(.'.li'l.lf, PE'O €Xtreino axis
brevioris. '
: Sit Re@angulum BAC, cuius latus AC fe@um {icin zqualiain O’
bifecerureciam angulus CBA,Iincfl_ BN, utficuc et ABad BC.ficfit AN ad
Schema XV LI NC.  Erit propterea AN brevior ipfa AO,
§ Tuncinter CO fit punéam Viinter ON punctum
1 I; inter NA punétum E : tangant autcm fein vi-
cem, & re¢tamBC,in punctoByvarix fe&tiones Co-
nice, quard vertices int hoc ordine, V. O.L N E:
dico BV eflc Hyperbolas, BO Parabolen,BIElli-
plesredas, BN circulum, BE Ellipies traniverfas.

Primo de BO. Cim igitur fetionem Co-
nicam BO, cuius axis feu diameter CA , vertex
O, tangatrrectaBC inB, conveniens cum diame-
tro exta feGtionem in C, fitd; 4 taétu B, ad dia-
metrum ordinatim amplicata BA, quippe per-
pendicularisaxi CA; & cum fit CO , zqualis ipfi
OA.: quareBOerit Parabole, perz7. lmiApoll.
converfam. ;

Secundd de BV, Manentibus czteris, cim
ficVivertex, & cv minor dimidioipfius 04, dupla
J igituripfius Cvauferatura ca; & fiar uc refiduum
Lo hocadcv, ficcvad CF in partes exteriores, Cum
igitur,quod ex CF & refiduo dito, zquet quadratum ipfiuscy : addantus
utridscommunia . quadratuma Ct, & bina reftangula VCF : utexyna parte
confletur reGtangulum CFA;exaltetaparte quadracumab v : quzeumfine
zqualia; quare per37. I. Apollon. converfam, fe@io BV eritHyperbole,
cuinscentrum F, : e e
) Tertio Je B[, BN, & BE. Manentibus fuperieribus,cum fintl, N.
E. vertices, & 1A, NA, EA minores quam dimidium ipﬁus ca : dupleigi-
ruripfarum 1A, &c:auferancura €A faneq; ucrefidud hee ad TA &c:fichzc
"ad AD,in partesinteriores: de reliquo demonftrabitur cadem methodojut

rilis,quadrataab Fl &c. zqualia elfe re@tangulis CDA acproinde per can-
dem Apollonij converfam, fe&tiones Gonicz BI, BN, BE erunt finit,
quarum centra Dsintrafiguras, eoqs Ellipfes,aut circulus.

Quarto de BN , prafuppofitis qua iam tertioloce deca funt demon-
ftrata; caminfuper AN fitad N@,ut AB ad BG , qua eft proportio unica
inyno quolibet [[igngu_la, cum Hyperbole & Ellipfes varias habeant pro.
portiones, Parabole unicam quidem, f{ed propottionem zqualitatis : non
“poteririgitur BNefle allaalid feGionum conicarum,praterquam circulus,
Exfangita firin circulo, Sitcnim BN Ci!:culus,ciuﬂc’i; ccntrumF,quod con-

: H neda-
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nedaturcum pundoB conradtus ; erit ergo CBD redus, fed& CAR re.
¢tus erat; ergo ut CAad DB, ic DB ,hoce DN ad DA, Atqui DN ef
ad DA, utCB, ad BA , & urCN ad NA, Circuli igitur arcusfecatlatus;in
quocon:inuam centrum habert, in proportione laterum AB,BC.

Corollarium & Analogia.

Hyperbolzigitutin hoc triangulo poflunteficinfinita,quarum ob-
tuﬁﬁima,utluquaranalogicé,cl’cBC,cuiusvcrtcxV,&ccnttumf,in.ipﬁ:m
C,angulum Afymptoron coincidunt; ipfag; (eftio planéin duasre@as de-
generat (cono fc. per verticem feéto ) acutiflima verd Hyperbolarum in
hoc triangulo,eft analogice ipfa Parabola, cuius vertex 1n O bifectione,
centram F,in infinitadiftantia.  Quod i CV fic patsterniade CA , zqua-
les fiecntCF, CV54i CV minor, fuperacCV, fin major , fuperac GF.

‘SicElliplesretzBI, inter ON tranfeuntinfinit, quarum acutiffi-
mainvertice, eltanalogicéipfa Parabole BO, cuius O vertex, D centrum .
ininfinitointervallo, obtufiflima verd harum Ellipfeoninvertice, et BN |
circulus. Aquoincipiunt Ellrpfes tranverfz rurfum infinitz, quarum acu-
tiflima circa verticem (impropri¢ diCtum , cum fit venter eft circulus
ipfle ON, ex co obuufiores BE, femper,donec tandem evanefcant in nioe
ram rectam BA ,verticem inproprium E,& centrum D, in ipfo A puncte,
veriicem vero proprie di¢tum in-B habentem, & obrufiffimam circa
A, quippe mere redtam. Quodfi AE fit pats tertiade CA , zquales
‘ﬁcntg.ﬁz AD; fivero EA minor, fuperat ipfam AD, fin major, Luperas
aurabilla,

Corollarium 11.

‘Hine, nimirum ex contingentibus, facilc fit judicium de fpecie
schemas. LTUNCAT.  Nam iduztruncatum contingentes in punétis eircumferen-
tiarum truncantium,in Schemate X VIIL in G F.re@x FY,GY; mutuam
fectionem Y fecerinttalem, ut YC fit zqua ipfi CO dimidiz differentiza
circulorum, medij & truncantis: erit Fufi Parabolicitruncus, {in CY mi.
-nor, Truncuseric Hyperbolico Fufo, fin major, ex Prunorum primo, de- i
Anex Citriorum ( fifyerit YFad FO, ficut YGad CO)denigex Olivarum !
Elpricarum genere : utfificCY dy plaipfiusCQ, : |

Taeor, XXVIIL

St quatuor {pecies feGionum Conicarum, Circu-
lus,Ellipfes,Par abola, Hyperbola, fefe in communi ver-
ticecontin gunt, Praztereac'l; induobusalijs pun ctis,zqua-
literavertice remotis, concurrunt: omnesin iis duobus

punctis
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55 afinil s s e et S
pundtis {fecantur ab omnibus, & circumferentia circuli
mncrafe&iones eflt exterius, contin etq; Ellipticas, ha Pa-
rabolicamiintima funt Hyperbolicz, 8 exiis intetiores,
quz obtufiores, exdemd; fuis Alymptotis propiorer.

Cimenim ponantur fe&iones diverfzfpeciei, & diffimiles etiam u-
nius {peciei,non poreruntigitur habere parteseafdems fed ant contingent
fe muruo in vnico punéo, aut fecabunt fefe mutud, arcus vero incer pun-~
Cainterjetidiftabuncabinvicem totiarotis, per XX | V. quarti Apollo-
nYj. Ercum ponarur, omnes{efe mutud contingere in Conivertice, con-
currere verd etiam ad alia duo punéa : nullaigitur earum cum ullareliqua.
ram in aliis pluribus punéis concurret ,etiamfiParabola & Hyperbolzin
infinitum continuentur, per XXV L. quarti Ap. Cum{; ponaotur con-
currcreintribus punétis: nonigitur fefe contingent in eorum punétorum
duobus; Nam {iin duobus fefe contingerent, in tertio non concurrerent,
perXXVIL quarti Ap.  Sequiturergd, utconcurfus duoreliquicfint fe-
ctiones; omms enim concurfus aut contactus eft, aut fe@io. InfeCtionibus

sitem permutatur ordo, _

Etctim ponantur pun&atriain circumferentia circuli, circulusigi-
tur perilla tranfibitunicus, per demonftratalib, L11. Euclidis. Similiter &
Parabolaerit vnica Pone enim diverfas efie s & cum poficum fir, continge-
refefein Conivertice, fidiverfe (unt , & fefe fecant, diverfas etiam contin-
geures habebuatin communifedione: quare eadem demonftrationis me-
thodo, quautitur XX VIV quarei Ap. probans, duas parabolas fefe non
contingerein plurlbus uno pun&\isav res ad impoflibile recider, & totum
fietzqualeparti, Non{untergo diverfz Rarabolz, fed vnica, que pex
tria punda tranfic. :

Cum{; Hyperbolz, quo obtufiores , hocmagisexterius procurrant
ultra {ectiones, ut eft perie manifeftum;; ergo intra fectiones necelle aft
efle tanto interiores: Et quia ex imilibus Hyperbolis, fc.eodem angulo
Afymptoron fadtis,illa maiorcenfetur,qua maioribuslareribusformatur:
Obrufz igitur hic (unt minoresin {ua fpecic, quamacutioresin {ua: due-
bus igitur neminibus, interior haber Afymptotos viciniores, & quiami-
norin fua (pecic , & quiarefpecufociz obtufior: obtufioresenim, ut pra-
cedenti Theo: dictum, magis magisq; appropinquant {uis Afymptotis, tan-
demg; cumiis coincidunt, : Quin etiam hoc demonftratum eft Theore-
matc pra:ccdcnu, centrumin Db-lr.u fiorum aliqua ferie, propius effe contia-
geati,quam hac f_:[’f vertici,in reiffqua acutiorum,remotius, Etvero contin-
gens,interiori elt lpﬁl ctamincerior.Poteft hoc ctiam abfolure demonftrarl
perz7. L Apoll, Sic cum Hyperbolz extcrius-compl'c&anmrﬁpambﬂ-
lam sintra le@ionesigitursParabola vicifim complecerurillass cftd_cm de
caufa,cum Parabolacxira fe&tiones comP}c&a[ur Ellipfés, il.'jlm 1gitut {e-
éiones, Elliples vicylim includentParabolam, Denid; cim Cil'CLﬂUS Ellip-
ﬁtstangcns inyerice, ponatur eas fecare duobuslocis: Lunula igitur El-
lipticz refecabuntur a circulo, & confiftent exrracirculum: ange fectiones

igitur,arcys } i pleon erunt intra arcum circuli,
512 Theo-
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THEOREMATXXIX:

S1Citriam, Pruna, Fufum Parabolicum, Fufa Hy-
-Pcrboiica y& Conus dupiicatus sommnia truncata,habuc-
rint eosdem circulos, tam truncantes, quam medium
corporum: Citrium eric maximum, reliqua eodem ordi-

ne magnitudiniscorporum, quo hiclunt recenfita.
‘Demonftratut facile ex antecedenti. Nam ‘Citrium creatur fegmen-
rtocirculi, Prunaexfcgmentis verticalibus Ellipfeon, Fufaex fegmentis
verticalibus Paraboles ; & Hyperbolarum ,:Conusdu plicatus ex Triangu-
lo lfofcele. Climautem corpora ftatvantur.habere eosdem circulos trun-
cantes:arcusigitur omnium lincarum: creatricum fefe mutud fecabunt in
puadtis duobus, per quz circulitruncantes tranfeunt, Etcliim idem omni-
bus corporibus tribuatur.circulus maximus corporis medius: ergolinez
creatices omnes fefe mutuo ranguntin-communivertice, quiex circum-
ducty figure: cujusg creat illum circulum totiuscorporis medium. Cim
_autem {eGiones Conicz fefe mutud ample@antur ordine hic atriburo:
{egmentactiam fefe :_nutub cxcedentcodem ordine. Conus igitur duplica- |
_rus & rruncatus(in Schemate XVIII, reétis lincis HAE‘GCFcontentus )c-
ritminim?; Ei primum Hyperbolzfingule ingulas tunicas circumducent, |
ut flant Fufa Hyperbolica truncata; fuperinducet & Paraboleunam, ut fiar
Fu(um Parabolicum : tum Ellipfes fingulz rurfus addent fingulas, ut fiane
Pruna Ellipticatruncara, Tandem Circulus ;arcu FSQ CG ultimam in-
«dueteitunicam facierq; Citrinm truncatum, |

Ta. XXX. Problema Geometris |
;propofitum. -
Proportionemindagare fegmentorum Citrij, Oli-

‘va, Pruni aut fufi , factorumplanoaxiparallelo.

s ‘Vius ejus non poreftefie obfcurus, Tcientiadeeflt, Tnextenfione ve-
10 foliditaris Citrii in rectum, {c.in Prifmatis cylindrici portionem,refpon-
detali fegmento Citrij , fegmentum portionis illius cylindrice,fa&um fu.
pcrﬁc e,quz fimilis eft cylindracez,feu potius partiinvolute chariz quo-
dammodo :naminunam plagam eftre@ta, & re@tzein bafi portionis Cylin.
dracez parallela; furfum vero eltcurva, non tamen curvitate neg; circuli,
quod certumelt, ncqs-fc-§t§cnis conicz, quantum mihiconftat: etfiinter
conicas, Ellipticz fit imilior, quia fuperius magis fle@titur. Etfide huivs
curvicatis Jinea -conftaret; nondum tamen ex ea, perhadtenus quidem
conftitura, daretur {oliditastalis portionis, '

Conclufio huiys Supplementi. :
ALCRHRES W g 11 1, Geometrarnim wo[lis [culi decus, egitimmm buyns Problematisceterornmd, qus bic de.
Clerantsur denion affvationem nobss expedsi :veliiNatur | i fillor , hac paSentio Trbs, m_e.v,g{fx{ Mecan.atrm ali.
gars, GuIIHE [Oriun, [plendoren reputans & Sevecundsi infligatss dignum aligutd bac follevtse, e [Cols-
cti motabiles wlignss e YA fluat i cE[fi0, YEIIBDETELHT 3 prog, Corrio BumieTIco; Malwm agrewm repemdat.

LI, Pars,




StErREOM. DOLITA VSTRIACL
' II. Pars.

STEREOMETRIA Dorir Av-
| {triaciinipecie.

AD QVOD GENVS FIGVRARVM PRAEMISSARVM
pertineat figura Dolij Auftriaci,

Premiffisigitur'generalibus, qua de ftercometriare-
gularium ram ex: Krchimcdc-'quamcx-proprijs inventionibus, ad demon-
ltrationg;;-iﬁtclhgendas vtiliavidebantur  jam propius ad ppofitum venio,
multag; ab Archimede itidem non tatta, de corporibusincadem Sphara
Parallelepipedis, corumd; Cylindris & Conis, fed qua dolij Auftriaci pa-
turam vnice attinere videbantur, fubtitulo Stereometriz Dolij Auftriaci
infero, & przmiffo Archimedis fupplemento adjungo. Dolij namd; figura
clt Cylinderventricofus; feinaccuratiisloquendo, dolium intelligitur di-
remptum in duos veluti Truncos-duorum Conorum, quibus verticesin
contrariavergentes,intelliguntur prefediligneisdolij Orbibus,Bafis verd
icommunis, divifionem ‘Cenorum faciens, eft circulus per dolijventrem
ampliflimus.

In Schemate X VITL hic fubjun&o, Cylinder intelligitur HEGF,
Conus ABC, & alter huic zqualis.ab AC verfusND : vertices prafecti
EBG, & zqualisillialterab HF, verfusND, TrunciAEGC, AHEC,com-
munisbafisAC. i, -

Quezigiter de Cylindris82deConorum trancis vera funt, cadem
etiam ad figuram dolii pofluntapplicari,quippe qua parum aCylindro, mi-
nusg; a trunco conico abit, dum -aflerum conniventia, hic per reCtam
CR Fintelle@a, extrorfum verfus,in buccofitatem nonnullam fieétitur.

Accuratiflime , omnisdolij figura, eft mediustruncus , vel Citrii ex
circulifflegmento, vel Prupi ex verticali parte Ellipfis, vel Fufi Parabolici,
plerumg; vero Hyperbolici ,,prmfc&is-urrin(p :vcrm_:ibus zqualibus. Ratio

~cur Fufum Hyperbolicum dicam, clt heosquia dolia buccgﬁrat_cm plerag;
recipinntin ventrem medium: verfusexerema & arbﬂS"utrlnqi llgncos,maﬂ
gis ad re@itudinem conicam accedunt,ut circulilignei facilius trudi ad-
ftringigsadigendo poflint Hoc verd facit & Hyperbola, & pataabilla,C o-
noides & Fufum,utbrachia eiusamedio flexu fenfim degenerentinredti-
tudinem Afymptoton, Facitidemex parte & Fufum Parabolicum & Pru-
num Ellipticum, fed evidentiffiroe Hyperbolicum Fufum: Prunum verd
Ellipticum minus minusd;; necomaue, fed gracile tantum, & quoda leg-
mento vercicali Ellipfis elt, cuius axis poft truncationem, ad Focum 11ﬁ}_i
non pertingat: quacautio etiamin Parabolico Fulo locum habet. Oliva
verd, ex Ellipfis fcgmento 1nter vertices medio creata, contrarium facic,
nam verfusextrema u}ﬁgis fletitur, quﬁm in medio, qua'd ?thITC[ a dq-
lijfigura. Erfinon ncgavcrim propter infenfibilemdifferentiam iftarum i'l-
gutaram, effe dolio quandog; ctiam ex Olive trunco figuram; arnon ftudio

attificis,fed aberrarione manusconftitutam, HNunquam veroullum do-
3 Jium
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s g 77,
o .'L"f’.f(;’;}f)'f":" \’ﬁ/r

lium conftitutum puto exventre Sphzaroi-
dis Archimedei; quam, ut vere proximam
(nondum notisaliis, quarum genefinfupra

docui) cLavivs fubiecir : paratus ta-
men 1nterim (verba Clavijy fi
quls accuratiorem Invenerit,
eam libenti animo & grato ac-
ceptare. NamSpheroidis longi, quod
in medio jultam & dolijs aptam habear
buccofitaté, flexuraverfus truncatos ver-
tices nimiaeft, neculla vincula in ca pof=
fentdiuhzrere.  Sinautem fumieris me-
dium ventrem {phzroidis valde gracilis;
minues quidem hoc incommodum flexu-
2 nimiz in extremitatibus dolij, at vicil-
{im ventrem.dolio nullum permittis, acfi
-€x puro puto Cylindro illud conftrueres,
_ In hacigitur gura, duoarcus HA F»
FCG, circuli cuius diameter @qualis ipfa
BT, deferibunteruncatum Citrium ,cuius
vertices truncati funt HNF, EIG. Linea .
vero punisnotata, inter redtam FRC &
arcum FSC, Fufum deretar Hyperboli-
-cum, cuius Hyperbolesvertex C, centrum
V, Afymptod VX, VZ. quarum reicudi-
ncm Hyperbola CF, verfus F magis ma-
-gisg; affedtar, &hic a countingente {ua
FQY, fecante atcum FSCin %ﬁifﬁcu]tcr
diftinguitur.

A - L] ] s
Qud ratione quis Vir-
‘gam menforiam falfitaris ar-
gucere poflic;' & quomodo fides
cjusaflecatur,

Igiturut ad exordium disqui-
fitionis huius revertar,BElenchus meus Virs
8% Menloriz primum erathic, quod ea-
dem ciuslongitudo AF diffimilibus figuris
doliorum competeret, quarum ‘ranien
hon eflent zqua {pacia. E :

Vt hanc rem in plano demonfira-

\ Tem:vifumeft, pro Cylindricorpore,afu-
mere Parallclogrammum, quo Cylinder
per
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peraxem fecatur Nam quz de Cylindro verafunt,eactiam Truncoconi.
co AHFQG, ciulg Trapezio, quod illam per axem fecar, {c. de plano
AHFC,inquodetiam AF vitga menforiaincidic, applicar: poflunt. Nam
planum hoc cum cylindri corpore & crefcere & minuividebatur, Sivigi-
tusrhacdere

Tuarorema L

Cylindrorum rectorum {ectiones per Axem, qua dia-
gontos habent zquales, nifi proportio Diametr1 bafis ad
altitudinem fuerit eadem aut permurtata, inzquales ha-
bentareas : eftq; inter hasillius areamaxima, quafecar
Cylindrum xzquealtum diametro{ug bafis.

Efto Bafeos Cylindracez diamererClL altitudo cylindri TA. zqualis
Diametro Balis, reprefentansjam dimidium Dolij Vinarij; {ectio C ylindri
Schema X1X. {it AICO Rectangulum, quod hic
eltquadratum, linea diagonios AC,
teprafentans Virgam menforiam
ab infuforio Orificio A , ad orbis Ji-
A gnei LC, calcem G, tranfver(io del-
cendens. Er quia cylinder prafup-
| ponitur Redtus, enc CIA angulus
| tetus. Bifecetur ACin N, & can-
| troN,fpacio NA {cribatur femicir-
culus AIC, qui per I tranfibic, quia
AIC reCtus, Et quiaAl, IC 2qua-
les, erunt igiturarcus Al, IG, qua-
drantescirculi; & connexispunchs
N,T,anguliINA, INC erunt reéi,
& LN perpendicularisin AC. :
0 Eligantur jam pundta qua-
‘cung; unius quadrantis: & fint verbi
gratia H, B, conne@anturg; cum terminis diametti A. C. hineis HA, HC,
BA, BC: fic, ur maneatc cadem diagonio AC, quadtatum AL1CO, vel
cius pars dimidia;(c. triangulum AIC,muretur in alias figuras AHC, ABC,
angulo I manenteredto,ctiamapud Hg B, quippe omnibusin femicircu-
1o codem conflitutiss utita AHC, ABC, fint iterum rectorum Cylindro-
rum feGiones dimidiat®, fintg; jam diamerri Bafium CH, CB, alutudines
Cylindrorum HA , BA.
Dicoaream AICefle maximam , AHC minorem , ABC (pun&o BB
temotioriab Iquadranns ri:rmino}itcrum.minotem
Demittantur €nim a punétis H. B, perpendiculares in diametruny
AC, qua fint HM, BK. Igiturper demonftrara Euclidis, ares cuiusgs
frianguli zquat Rectangulum {ub dimidia bafi AC, &altitudine rriangu-
lotum, {c. NI, MH ,KB"  Quare ut INad HM & BK, fic AIC area ad
' L " AHG,




CSTEREOMETRIA Do-

AHC,8 ABCareas. Atin quadrante Al, omnesRedtz, parallela femi-
dizmetro IN, vefunt HM BK, funtminoresipfa femidiamerro IN . & mi-
not BK,remotiorabilla,quam HM propinquicrilli. Minorigitur cftarea
AHC, quam AIC, iterum{ minor ABG , quam AHG. Rectangula 1gi-
tur horum triangulorum dupla, funteodem crdine maiora,

Dicoetiam Cylindris, qui proportionem altitudinum ad diametros
‘Bafium habentpermutatam, eflefectiones zquales,

Efto enim ABdiameterBafis, & BC altitudo Cylindri : patet, trian-
galum ~BC, quod eft dimidia {feétio Cyl ndri per axem, manereidem
quodantea,cum BC eflet diamerer Bafis, & AB altitudo, cog; proportio
barum linearum permurata,

Porrd non celandus eft error in quem me conjecit primo diefipina
Theoremans huius confideratio,  Nam hzccommemerario admonebit
leGorem ,ura fimlibusfibicaveatetiamalibi, Sicenim fum ratiocinatus
perperam ¢ Clim arearum fimilium proportio ficdupla proportionis lare-
rami; Corporum verd fimilium tripla @ foreenam in dillimilibus, eadem
ramen diagonio AC utentibus, COrporum proporrionc, proportionis
arcariim lincarumgs femperanalogam, Hoc vero fallumeft :  cregoli
vietoribus id confilyj dedifflem , utfemper diamerrum orbis lignei confti-

: mcrcntihbduplam]ongitud;lnis.Tabularum;quad {ecuritasarcz metiendz

requirit, ac fi¢tiam fecuritati corporis metiendi fic profpectum cffer : plu-
rimum ipforumartinocuiflem, longiusgsilles afcopo abduxiflem.  Non

-enim ubi maximaeftareaplani , fecantis cylindrum , ibi elt & maximum
cylindricorpus. Sedid pofteaapparebit; Nuncquadecylindro recto funs
ditta ;accom mé::labo eriam ad Truncum Coaicum.

- TaroreEmA 11

In Truncis Conicis reliqua omnia manent, nifiquod
jnter truncos proximos abillo, quilatus diametro bafis

habucrit a':q uale 3 plus v ariatur.arearum fuarum propor-
tio, quam {i Cylindsi pro Truncis Conicis effent, inter

Cruncos remotlores minus.

Cim enim angulus comprehenfus 3 latere Trunci, &3 diametro
pafis minoris ;- ficmaior Redo, competet nonin femicirculum, fed inat-
¢umfemicirculominorem. - - Ducaturigicuripfi AC parallela PQ,, fecans
femicitculuttin pun&isP; Q, & perpendiculares IN, HM, BK ;in pundis
R.S. V. &-conn;&anturpun&a L H B, ciim punctis P. Q_Repralentat
igitur jam PQ_Virgam menforiam, QI, QH, QB diametrum bafis de-
.rancati Conis IP5HEP, BP, latus trunci, dimidialongitudo Tabularumin
dolijs: & anguli QIP; QHP,QBP sbrufi & xqualesinter {¢ , quippein co-
dem fegmento PQI ftantes; caufam prabent zqualem per has omnes fi~
guras, variationis €1US, quam hicexplicandam fumpfi.

RutfumigicurateaPIQ, effadarcam PHQ & PBQ, utIR;ad w3,

&BV: cimiginirab inzqualibus IN, HM, ablata int zqualia RN & SM:
. ; rchi-
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refiduaiR & HS cruntin pportione maiori : magisigitur eft fenfibilis dif-
ferenriaarecarum PIQ,PHQ . .quam areari AIC. AGC. Contra decrementa
perpendicularififuntmaximaapud A: minoraigitureruntapud P. Erapud
P evanelcuntperpendiculares Trancorum ,apad A verd evanefcunt per-
pendiculares Cylindrord: minoriigitur ppottione decrefcuntarez PBQ,
propioresfini P: quamarez ABC, propiores fini A. At prius propioresini-
tio I, maiori proportione decrefcebant PHQ ,quam AHC. Hoctheorema
precipue notabile eft propter hallucinationem aliam diuturniorem, circa
comparationem Truncorum conicorum inter {e, cuius infra fiet mentio,
Porro elenchum hallucinationis di¢tz continet fequens

ITraeorema IIL

Cylindrorum Re&torum , quorum feétiones ha-
bent candem Diagonium , Corpora non habent inter
{c proportiones analogas proporrionibus Arearum , qui-
bus fecantur per Axem: nec cujus cft maxima fe@rix a-
rea, eiufdem & corpus maximum eft.

InSchemate priori, cum AIC fitdimidium arezIO, {ecantis Cy-
lindrum 10 peraxem, 1C Diametrum Bafis: du&aigitur AICO arcain IC

Diametrum Bafis, creatur parallelepipedum Reétangulum, quod Cylin-
drum {tringit. Vrtigitur )4 ad ), fichoc parallelepipedum ad cylindri {ui

corpas Per I premiflz ftereometriez Regularium. Ergoin quafigura,

¢X ijs, quz I:'Iabcm: I?andcm diagonion Y B maximum eft hoc pa[allclcpi-

edum, ibi & Cylmder clt maximus. Atin figura cuius AIC eftdimidia
feétio,non et maximum hoc parallelepipedum , quantumvis area feétrix
AICO fic maxima: quod fic demonftro,

Sitin quadrante [A punétum H, proximum punétol, quippe ad fi.
nem Quadrantis.  Cumergo AHC fitaliafigura, quam AIC, & habeat
candem cumilladiagonion AC, fint vero AIC, AHC arezad{cin vicem,
veperpendiculares earum 1N, HM: cruntinfine quadrantisinter fe in mi-
nimaproportione, & proxime zquales, quiactiamiinex IN, HM interval-
lo cerro inter {e remotz,in minimaad invicem funt proportione; qua pro-
portio intercaldem fempereyadic maior, quo propius illzad A initium
quadrantis,codcmi-ntcripfasiuter.valio manente ,acceflering

Arqui,utcorpuscreetur, linex CI, CH ducende (untin areas AIC,
AHC, & per zquipollentiam, ut Redangulum fub NI,1C,ad Rectangu-
lum fub M H, HC, lic corpus Parallelepipedi AICI;ad corpus AHCH atqui
maior eft pportio HCad CI, quam IN ad Hwm, Nam Cl (ubtendicquadran-
tem CH, pauloplus, & lPﬁiﬂ\lm dimidia funt perpendiculares dimidijqua-
drantis & pauld plu :illz vers nonfuncin minimainter fe pportione; quip-
pe quzin medio quadrantis maior eft quamin Ane,codem utrings perpen-
dicularium intervallo fuppofito Ergd exiftente eodem pcrpcndlclﬂanu in-
tervallo,quod fit dimidium arcus Hi,perpendiculares circa finem quadran-
tis L{unt in minoré proportione,quam dimidjz CI,CH circa medium qua-
drantis, diftanteseriam dimidio atcus HI, Etr cum dimidiari Cl,CH diffe-
gentiafic maior; quam perpendicularidad, quxiiimi_nl_i_g arcys HI diftant,

tota-
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totarumigitur CI CH differentia, prictis duplex,erit maior quam perpen-
dicularium IN, HM, tatoarcu HIdiftantiam. Itaconficitut, maiorem cl=
fe differentiaminter [C & CH, quaminter HM & IN, Itaq; ecli HM fecun.
defigure elt paulominor quam IN prirpz: vicillim ramen CH fecunda
tigurz clt Fnl!f{O maior quf:.rn CI prime. M_ajus-c[t igitur Redtangulum
MHC,quam NIC, & fic major Cylinder,eiufg; parallelepipedum AHCH,
quam AlIClcame contrario1pfius Cylindri AHC +,areafectrix AHC,mis
noranteafuerit,quam AIC,  Noneft igitur proportio Corporum 4 [CI,
Aslt - analoga proportioniatearum A1C, AHC.  Er AIC quidem it ma-
xima arearum fuper eadcm-dzjagonio., corpus vero AICLyonelt niaxi-
mum,{ed 1HCHelteomaius.

Praxis & percam fucceflus.
‘Ciim corporacxTadhuaccrefeantverfus H, inquifivilogiftice, ubi ef*
‘fercorpus maximum; non enim crefcit corpus.continucufg; in A, fedin
viciniaipfius A, rurfumartenuvatur, & unidcumarea ABC ;tandemin A, in
pibilumredigitur , quandoaltirude Cylindri, analogice loquendo,, pun-
Gumelt,fc: A, diameterveroBafis AC, cioncidens cam diagonio.
_ Proceflus hicfuic: finumarcus AH . AB . multiplicaviin finum dimi- '
dijarcus H1C; BC, per omnes quadrantis gradus ordine.
Cumautem fit tediofa mulciplicatio finuum, accipe proceflum bro-
‘viorem: fitdiagonios 20, quadratum 400, firaltitudo AG §, quadratum -, |
. ‘hocablatod 400, reftar quadratum ipfius '
‘Hoc¢ pacto i fuerit 'GC 799 : quod duc in altitudinem, venie
Aldru. | Bafisdia. | Erit corpus ]ggq,pm corpore huiuscolumnz, in com-
do | meter [.columnz | paragione cum.careris. ,

‘ _ ‘Sed in priori proceflu attendi, ubi
) | e B L ‘| primum confifterent quotientum, feu
2 e ]??9;‘- corporum, incrementa;ab eoqs termino
i ‘z";_ 1536 iterum dccrcfc\vcrcnt; illos igitur finus nos
¢ Ll FQ?')" tavi, ngs'cumintcrpoﬁtﬁvn? noétere-
s _ 9 £ 2 o peterem fub afpc&u_m; apparavit, G pun-
: J 184 &um circumferentie, apud quod maxi-
g 1;21 ;gg; .{mum corpus terminabatur, connexum
5 j8;- i ‘teum AC,‘praci?cr_cGA,Iatus cabiin Sphe- f
R 2000 ram ﬁ'lﬁi'mfcrlpn,&(}‘(:, diagonium pla- !
" 17+ 3069 ni cubici, feulatus Tetraedriin eadem. Id |
Sub fe-fmidupla [3080 |igitur fequentibus Theorematibus de-
‘32 16 3072 | monftrabitur, Etnotaquod hifee Theore-
3 1§ =+ 2007 maubus tradatur
A - R
% i s |Ratio pportionisufi.
)5 i |33 | tarzein fabricadolij Auftriaci. |
i6 ) 2 2364 : |
7 pne e Tueor. IV.
;?, 6+ 1174‘, Omnium Parallelep:pedorﬁ :
29 lo, o | T fed _1
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| feucolumnarum inferiprarum {phere eidem; qua bi-
nis ex oppolito quadrats Bafibus conftant, Cubus cle
Maximo corpore.

Theoremacht hadenusdefideratum : etfi habet dixia evidentem
ex Analogia. Circuluselt ompium planoram, ..rqualtb.us perimetris con-~
tentorum , capacifimom,, utdemon(ravit Pappus, libro V. Sed & plano-
ramaqualilaterum numero concertorum, & xquali perimerco, qua {uat
circultimiliora, capaciota tuat. :

R urfum & fegmentorum ex diverfis circulis, quoram circumferen-
tiz fanczquales, capacifimum eft, femicirculus,

Ad cundem modum & Cubus cft foliderum omanium , quz zquali-
buscumillo, fuperficicbus continentur, capaciflimus. Ec Polyedrorurs
Yoperimerrorum, quo fuerit quodlibet Spharz fimilius, ordine & nu-
merolaterum: hoc capacius cft : Icofacdron quidem capaciffimum, quia
plarimis Balibus contenrtum, ut cicculus infinitis quati Bafibus, Hzc
omnia Pappus habetlibroV,

: Sed & de fegmentis diverforum globorum, Ifoperimetris demon-
i ftravit Archimedes, capaciflimum effe Hemifphzrium omnium globi feg-
mentorum, que zquali fuperficie contineantur. '
r Hzc quidem praftat figuris careris, circuli & globi natora, cum
funcloperimetrz, Quando verd remittitur ijs 2qualitas {uperficiei, vicif-
#img; dacur Polyedris eadem {phara circumdcripta; contrarium contin git’
nonnullis, ur Dodecacdron fir maius Icofacdro, quod demonftrarunt
i Apollonius & Hypficlesad Euclidem: athoc propter candem glob#natu-
' ramaccidit, & pro.Ptccilmthudinc:n figurz cum globo, qu# hicregnat.,
Prius enim cum zquales eficat (upetficies , fimilitudo cum globo confifte-
hat in mulritudine fuperficierum: Hic cum angulorum in varijs figuris
ponatur orbis zqualis, & difpofitio per illum ordinata: fimilitudo cum
globo confiftitin multitudine angulorum,, quz maior cft in Dodecacdro,
guaminIcofaedro. '

: Cim hzc fichabeant, facile apparet, etiaminter corpora, quzpla- .
poram zquali namero conunentir, id effet capaciusin globo, quod eft
globifimilius: Vbidimilitudo confiftitin zqualitate & fimilitudine fuper-

r ficierum, & ordineangulorum, Hac igitur Cubo adfuant, prz reliquis glo-
biParaliclepipedis.  Quare Cubuserit capacior. Hzc quidem dixiseftcx
| Analogia, Nuncplenam fubijcio demonftrationem , que fane difficulta-
tem aliquam habet .exco,, quod folidi fectiones minuta concipiendz une

| in Schemarteplano. )
’ In Schemate proxime (ubjecto fir Spheerz circulus maximus AGB,

diameter huius, idemgs & axis {pherz AB, & fiv Latus Cubi in Sphzra
AG, diagoniosunius gnadrati Cubici GB. Columnz igitur bjmsquadra_
tis Bafibus ,.qu'se fpha’:l'af eideminfcribuncur, aut fiint altiores Cubo, Ba-
fesg; quadratas Cubicis MINQIes habenr, ayt {unthumiliores Cubo, Bafi.
lus qua'dratisllaxicrib us,

S B . - Sit




StereoMETRIA DoO-

Sitprimd ColumnaaltiorCabo,  Ducaturigicur ipli GA altitudini
Cubi, parallelalongior incirculo qua fit DF, fecansGBinK : Similiter &

Schema XX, ipfi GB, diagonio quadrati
Cubici, ducatur parallela ex

.: /- 4 \ punéto D, fine alttudinis co-
L & lumnz, qua fit DE,diagonios
: / // N quadrati Columnaris, dico

columnz FDE corpus, effe

: / ' minuscorporecubi AGB. Eft
o ‘enim DK ad BK, ut GK ad KF;
® // ; : n &vicifimutfKadKB,fic GK

a ad KD:fed AG ¢ft minorquam
f K, &GBecftmaiorquamKE,
Maior eftigitur proportio AG
ad GB, quam FK ad KB.Maior
igitur eft ‘eatundem AG ad
GB, proportio, quam CKad
KD:fedAGad GBeftpropor-
stiofub-femidupla, Minorigitut eft proportio GK ad KD, quam fub-femi-
-;iupla.& Exvcl plus potéft dimidioipfius KD, velzquatK D, veleactiam

ongior cit, .

: & Facaveroeft appofitio ad corporis cubici altitudinem per ductum
duorum quadratorum columharium utrind;, in particulam alticudinis K1,
E contrariofacta cft dimiiniutio a corporiscubici craffitic, per duétum qua-
tuor Quadratorum, colamnaris zqualium, circa cerpus columnz,in parti-
culantidecrementi, qualemilatus quadrati cubici differta femilatere qua-
drati columparis: quod decfementumeftad GK decrementum femidia-
gonij;ut AGad GB, nimitlim eius ﬁaﬁ-fc‘miduplum. NE(’I; tamen hicex-
prefla eft oimnis diminutio , quia quatuor hefce laterculos {pecici quadra-
tx, minoris, quam eft quadratum cubicum, circumjacentadhuc duode-
cim columellz, quzitidem de craffitie cubifunt diminucz. Quodfilater-
culiquatuor circa columnam,diminuti de cerpore cubi,maiores funt later-
culisduobus fupra & infra adjeis ad corpus cubi; multd magis roradimi.
nutio de corpore cubsi, fuperabit adjectionem altitudini fattam. Atqui mai-
oresfunt quatuor laterculilaterales, ducbus laterculis altitudinis » quod fic
probe, Eftenim unusquilibetlaterculorum lateralium ad laterculim al-
ricudinis,ut decrementum lateris cubici, ad inerementumaltitudinis, fc.
cuiusdimidium et kD, Sed decrementum lateris cubici, ad increméntum
alritudinis,habet proportionem compsfitamex proportione AGad GB, &
Gxad KD. Namutdecrementum (emilaceris, ad decrementum femidias
gonij GK , fic AGad GB, quzcft pars proportionisuna ; alteracftipfa pro-
portio GKad KD: _ ,Atqlil proportionés hz duzjunétz conftituuntaliquid
minus fubdupla. Efténim AG ad GB fub-femidupla, 8 GK ad k1> minor
quam (ub-femidupla. Semisautem & minus quam femis compofira, fad
ciunt m:nus quiam o, Si€rgo vous larerculus lareralis ad ynumaltitudi.
aiis,habetproportionem minorem fubdupla: ynusergo altirudinis, non ¢k

plané
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plane duplam vniuslateralis,, & vousaltitudinis,non plané s quatduoslate-
rales, fed minoreft: & per confequens duo alticudinis,{unt minores qua.
rusr lateralibus : Etigitur adje@iofadta altitudini, minor eft diminutione
facta delateribus cubi. Columna igiwr Sphare, altior cubo, eft minor
corpore cubi. _

: Sitfecundo columna Gubo humilior , & ducaturipfi GA alitudini
C ubi, parallela incirculo minor LN, proaltitudine columnz, &ipli GB
diagonio plani cubici, ducarur ex L paraflela LM, prodiagonio quadrati
columnariscubico maioris, fecans'GA in O.

Rurfumigitur,ucprius,cthut MOad O A, ic' GO decrementum al-

titudinis exvha parte ad O Lincrementum femidiagonij Sed BG eft mi~

nor quamM©O, & GA eft maior quam OA, Ergo proportio BG ad GA,
quzeftin Cubo femidupla , minoreft quam'GOad OL. Maior clt igituc
proportio GO ad OL,quam femidupla,

Sed proportiointer incrementum femidiagonij OL, & incrementum
femilateris quadrati, €ft femidupla. Ergocompofitis {emidupla & plus-
quam femidupldinvnam,erit proporti oGO decrementi dimidizaltitudi-
nisad incrementumfemilareris, maior dupla. Sed per duétum duorum
quadratorum cubicorumin GO, creanrur laterculiduodiminuti dealtitu-
dine corporis cubici. Contrd pet dutum quaruor quadratorum cubico-
rum , inincrementii femilateris, creantur laterculiquatuor,qui funtmaio-~
reseaadjeftione & circumpofitione, quefatta eft circa corpus Cubi, Nam
ctfi appofius his quatuor laterculis, adhuc hat columna, deficientibus
quatuorcolumellis ,apud quatuor ereétacolumnz latera; tamen viciflim
excedunthilarerculi alsicudinem columnz, octoalijs columellis zquealtis
cumillisd cficientibus, craffioribus tamen, -qu'ﬁm-ﬂ]gg . Harumenimecral-
{itieselt GO, illaram craflitieseft ad OL , ut AGad GB, minor{c, quam
OL ,multoigitur minor quam GO, Tribusigitur nominibusoctocrafizco-
Jumellz excedentes, funt maiores quatuor exilibus deficientibus, Qua-
tuorigicur laterculi dici, funt maiores ap pofitione, fatd ad corpus cubis
Quod fiigitur incrementum femilaterisefiet przcife dimidiumiplius co:
quod creatur 4 GO, du&i in duo quadrata , 2quale eflerci,quod creaturab
incremento femilatetis,duftoin quadrata-quatunnht minus eftinctemen-
ti femilateris, dimidioipfius Go, urdem onftrarii. Quare & quatuor later-
culi quadrati, minores {unt duobus laterculigaltitudinis, Multo igitur mi-
noreltadje&io,faétaadlatera cubi,quam diminuti o,facadealtitudine.Co-
lumnaigitur Spharz, humilior cuboSphzrz, miner eft corpore Cubi in.

cadem Sphzra. At prius etiamaltior Cubo, minorefat illo: nullaigitur
Columna fphs:m:, quadrétarum bafiuin & re&angulorum laterum; affe-
quitur corpus Ci brin cadem Sphzra : quod erat demonftrandum, -

Turorema V. ._
Om-niun’l Cylindrorum 5 diag{)ﬁlum Eandémhab-en‘:
tium , maximus & capaciflimus eft is, cojus diameter
Bafis,eft ad altitudinem in proportione femidupla, feu
I3 vt



StereomETRIA Do

vtlatus Tetraedriaut diagonios quadrati cubici ad Tatus
cubiin eadem{phara.

Reperatur Schema Theorematisprimi, & fit ACTinea diagonios Re-
&anguli, quo conusfecatur peraxem , repralentans virgam menforiam, &
: {fuper AC confti-
tuatur femicircu-
lus AGC, divida=
tur vero AC in
partes tres zqua-
Jdes, & fic AL pars
via, LO du=z, &
ex Lerigaturper- '
_pendicularis LG,
fecans circulum
in G, & connefta-
turGeum A& C,
‘Quia igitur GL
ipfias’LA eft du-
\ pla,erit CA ipfius
LAtripla. Vevero
CA ad AG, fic '
AGadLA. Tri- 3
bus auté exiflten.
tibus proportio.
-nalibus continué,
vt prima cft ad
N ‘tertiam , fic qua-
dratum primzelt ad fecundz quadratum, quia ergo CA prima,eft triplum
-tertiz LA , quadrarum etiamipfius CA diamecri erit triplum quadrati AG,
fecunde. - Erquiaquadrarum AC 2quat quadrara AG, GC,jun&a, quo- |
ram AGeflttertiapars, erit GCduztertizipfivs AC, & fic quadratum GG i
duplum erit quadrati AG. Igitur AG eftlacus Cubi inferipti fphare ﬁGG.
& ACeftdiagonios quadran Cubici, vel latus Tedraedri lr{fcrlptl eidem
fphzrz. Dico C)rlindrrurn',gcuiusd_iamczerbafcos,cﬂ: GG,altitudo GA, elfe ,
omnium Cylindrorum , quibus-elt hzcdiagonios AC, capaciflimum ;feu "
maximo corpore, Nam quia sGC, punéta funtin fuperficic {phzrz, & li- ’
nea GCeltdiamerer bafis uniusz totaigicur circumfircntia illius bafis{ta.
bit in circumferentia fphare;(ic & bals oppefita,cuiusunum pun-ﬂ:_lflm 3 g
At fi AGlatus eft Cubi, & GCdiagonios lateris Cubici. neceflarioin cir- l
culo GC,& ficin Sphera;infcriptum erit quadratum cubicum, Cuius oppo- . |
fitidup anguli G, C, fic & in circulo bafis oppofitz per A traductz. lrac_l;
Cylindrasjam definitas , habebit inferiprum Cubum ciufdem fecum ali- |
tudinis, cuius omnesanguli ftantin fuperficie (phzrz. : |
Eodem modo etiam in alio quocungy {pharz circule, cuiusverbj -
gratid IC dameter, intelligitar infcriprum quadratumcolumnz, cu;us |
IV aill= |

Scheme
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altitudo FA, & quadratiunius,angulidus I C. oppofiti, quadratialerius
arguliA,X sirag; Cyhindro AlC columna @quealtainferipra elt,

Arquiomuaium Columnarum ad Gyhindros aquealtos , quibus in-
fcribantur, eadem clt proportio; Cabasverd omniumin fphera Columna.
ruin eft maximus, Cylinder igicur AG C, cubo fphare crcumferiptus,
eomaigmaliorum C ylindrorumin {phera,ut AIC,maximus elt,

Eadem demonfiratio poteft eriam per Schema X1X. in hunc mo-
duminftitui. Cylindritresterminenturin H,G, A, punétis, eandemha-
bentes diagonion CA, bales CH, CG,CB,altitudines HA , GA,BA, Sit
autem quadratum CG duplum quadratiGA , & CH brevior, CBlongior
ipfa CG, Defcendant perpendiculares in CA, qua {int HM, GL, BK.
Cunigitur it CGA rectus, erit ut quadratum CG ad quadratum GA, fic
teéta Cladreétam LA, duplafeilicer eius; & ut quadracum CH ad quadra-
tum HA,ficCMad MA, & ur quadrarum CB, ad quadratum BA , fic (K
ad £a. Viveroquadrata CH ,CG, CBinter [e, fic funt etiam bafes Cylin-
drorum citculares inrer fo, Quarcur CM, CL, CKinter {e, ficeriam {unt
bales eylindrorum inter fe. Componitur autem proportio Cylindrorum
€X propottione bafium & propottionealtitudinum. Erga rectangularria,
fub CM, CL,, CK, quz habentproportionem bafium, & fubHA,GA,BA
alutudinibus, habeatinterfe proportionem Cylindrorum,

Permuratim autemut AM, AL, AK inrter fe,ficfunt inter fe etiam
«quadrataalitodinum AH, 4G, AB,  Eftigiturquantitaseadem LM, quz
adijciturad LA, &auferturab LCs & viciflim quantitas et cadem (X, quz
auferturab LA, &adijciturad LC, Cum aumautem CL fit duplaiptius
LB, proportioigitur CM brevioris,ad GL longiorem,eft maior dimidia
propottionc everfaipfius M A ranto longioris,ad L A breviorem, VefiCL
fit 20, LA jo,deinde CM jo ,MA yy, proportio 20 ad jo, maior cft dimidia
proportione ipfius j;ad yo, heceft 22ad 20. Nam proportio 22ad 20 habet
duoclementa, 22 4d 21, & 2),ad 20, quorum utrumg; minus eft propor-
tione 20 ad jra  Eft igitur propertio MAad LA , & fic quadrati Ha ad
quadratum GA,minor quam dupla proportionis CL ad CM. Sedre@tarum
iparum HA ad G proportio eft dimidia quadratorum, & dupla propor-
tionisdimidia,cttfimpla, Ergoaliicudinis HA adaltitudinem BA propor,
tio minoreft, quam LCad MC, proportio bafium. Rectangulum igitvr
fubHA , CM, reprafentans cyhndrum CHA ; minuseft rectangulo fub
GA, CL, reprefentante cylindrum ¢ G A, quia CM eft breviorin fua pro-
portione, HA longior in{ua,

Idem demonftratur verfisargumentisetiam de cylindro cpa, Nam
proportip CK longim;imd ClL breviorem, eft minor quam dimidia propor-
tionis everfx AK breviorisadal longiorem. Vi fiCLfitz0,L4 jo,deinde
CK 2l KA o, Proportio 20 ad 2) minor eft quam dimidia ipfius o adJjo> vel
jgad 20, Nam proportionis g ad 2¢ elementaduo, jgad 9, )9 adzo,
{untfingula maioraproportione 20ad ). Proportio igitur La #d AK, hoc
et quadrati G 4 ad quadratum AB, maior eft quam duplakC ad CL : &fic
linearum GAad AB proportiomaioreft, quamKCad CL3 N€Cquanto I;’:A
brcviore&ipfaGA in prupo;:ioncﬁ:a, tanto viciflim longior ok %uliu'n

; - in
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CL infuas & re®angulum (b BA,CK minuseft rectangulo fub' GA | 3
cylinder igitur CBA minor cylindro CGA :{olus igitur CGA ompjum
maximus, ;

Corollarium 1.

Dolia Cylindraceafine Ventre, fivelongicris fuerint figurz quim
Auftriaca five curcioris » minus {unt capacia Auftriacis.

Corollarium 11,

Patct hinc bono quedam & Geomertico genio cfle faum, quod
Aufltriaci Vietores Regulam hanc obfervent conftruendidolij; uc terria
rparte de longitudine Tabulzutantur profemidiamerro Orbjs lignei.Nam
hacratione fir, ut Cylinderinter duos orbes ligneosmente adumbrargs,
quam proxime habeac d nasmedietates,ad Regulam Theorematis V. qua-
drantes, & figure capaciflime participes, etfi 4 perfe@tione Regulz non-
nihilrecedant. Nam figurzaliz, rerminatae ad puntta ipl‘i G proximacis &
ultra, minimum variant capacitatem squiacapacitas figure AGC maxima
eft: circa maximam verd utring; circumftantes decrementa habent initio

infenfilia. : :
In Schemate fequenti CG ad GA habeat rationem femiduplam ,

‘€am nEmpe qUam 106600, ad 7o r:duplicata AGex hac regula debebar
habere j4142j5 atvietores pro hoc fumuntlongitudinem 10000, fefqui-
alteram bafis , pro longitudine tabulz GX > quod pauld plus eft | quam
141421, Bt hoc ipfum facit ad figure capaciflima imitationem accuratio-
rem. Namtabulz & curvantur & marginibus utring; extant & procurrunt
fuper crenas, quibus capiunt & firinguncorbesligneos. Quodigitur ni-
mium eftin hac tabularumlongitudine, quz eftad diametrom bafisin pro-
porrione fefquialcera,id his marginibusimputatur, qui in examinatione

Aigurzad regulam Theoremaris V., non cenlebantur,

(_Qiusn cget Naturam inftineeufolo, fine etiam ra-
tiocinatione docere Geomerriam * cim’ Vietores noftri, folis oculis &
Ipeciei pulchritudine du@i, capaciffimam in dimidiato doljo figuram ex
primeredidicerinc ¢ ProdeatGeometra, doceat; faciliorem Methodum
conftruendidolij, quod dintidia fuj parte ad capaciflimum Cylindrum
propiusaccedat, quameft hzc ipfz, quam Victores Auftriaci ex antiquo
icnent,proportionis felquialterz = docear idem Geometra figuram ad
compendiofé menfutandum aptiorem, quam eftilla quam ftruit Auftria,

Crederepoteram, exritifle olim praftantiffimum aliquem in Ay.
ftria Geometram , qui Vietoresift, docuerir; nifi mehocretinuiffer, quod
pulcherrima dﬁli_’lfmﬁf,ﬂtiﬂﬂfs veftigia nufpiam exrantinlibris Geometra-
Tum : quodg; ratiohac conﬂruendi-doljj, quod equidem fciam, ad R he.
num; cateraq; loca vitifera, ufitata nop eft; fer¢enim longiora doliafa&;.
tant. " Quod igitur publice receptum noneft, quipofit cfle vcriﬁmilc, ex
Jibris autinfiturione Geometrarum ; abynaifolanatione petitumefle 2

ﬁflmcj
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: " 3 Admonitio, :

_ QI.IIS tam eft ingenio petfpicaci & circumf{peto,
quielutarus exhallucinatione ifta, qua Cylindrorum eandem diagonion
habenriam illis @aximum corpus tribuerar, quibus eft area maxima fe-
&ionis peraxem ; poltquam didicic, ijs Cylindns efle maximum corpus, in
quibusdiameter bafis cft femiduplaaleitudinis, per Th. hoc V ,ijs verd, qui
hineas has habeant 2quales, aream feGionis ele maximam,per Th, 1 huus
partis : & verd eandem efle circa areas & Trancorum Cenicorum ratio-
nem, per Th.Il, huius: qui inquam his perfpeis, non ftatim etiam de
corpore Trunci coniciprzfumatidem, quod de corpore Cylindri = quod
fcilicex etiam Trunci conici illias corpus fit maximum, in quo diametex
bafisminoris, fic dupla lateris acclivis Atg; idego & credidi per huncfels
quiannum, & fecurus furn : iam@; in hoceram, ut hocnixustundamnento,
dolia Rhenenfia promifcue omnia, fine difcrimine ventrium, A uftriacig
poftponeremin capacicatis cenfura : quod nulliquidem illorum cum in
juriafecifliem fed ramen iure non zquali. Irag; commodirati Typogra-
phiz przfeatisacceprum fero , quod aurem hic vulfir Geometria, editio-
nem curanti, fequentiag; Theoremata, velut augendo fupplemento ad
Archimedem, mihi fuppeditavit; quibus imulaltera, multog; priotc mi=
&abilior proprictas dolit Auftriaci traditur

Definitio.
Cylinder & Trunci Conici coniugati dicdntur, quando fe-

Sionibus utrerumds per axem fuerit eadem, vel zquales diagony), & ur dia-
smerer bafis cylindriad cius alticudinem; fic diamerrymineris bafis Trunce-

sum,ad corum lateraacclivia,

Tueorema VI Problema.

Dato Cylindro 8¢ Tranci'conjugatilatere, vel ba-
fisminoris diametro, inueniretrunci conjugatilineas re-
liquas. Oportetautem proportio 11exn1at§1-is uel _baﬁs in
Cylindroad datumlatus vel bafin Trunci,efleminorem
.proportione diametri etaltitudinis Cylindri jun&arum,

ad diag’omumi _ ey X
 Datus elto Cylinder AGCX, bafis diametro CG, altitudine GA,
diagonio AC: & Trunci data eto diameter bafis CT; & proportio CG
adCT ficminor proportione CG, GA jup&aramad CA, Oporterinveni-
relatus trunci & diametrumbafis maioris, - Fiatut CGad GA ;¢ €T, ad
aliquam ,puta AT : & fuperCA, ftruacur m’angulum ex _QT, AT, Nam
quia proportio.CG, GA ad CA <@t maior;quam propoxtio CGad CT,
eticetiam maior quam GA ad AT, &junis terminis , maiok €Lt propor-
tioCG, GA ad CA, quam carundem CG, G/} ad CT, TA. Acproinde
T, TA jun@=z maiores erunt, quam CA, poteritige fieritrianguld exCT,
TAfuper CA, Scribatur autem circulys circa CkT" A, pundta;& ex % :{ pli
ey L e x-
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“T'A zanalis extenfa, applicetur circulo in V', & eonmedtantur AV, dice
TA,CVeffleTrunciconiugatilateraacclivia, AV diamerri bafis maioris,

i : Connexisenith
TV pundtis: cim
TA fieipfiCV z-
qualis, commuui
arcu TC appofito
adarc*TA & CV,
erunt arcus AC,
TV, zquales, pro-
inde & fubrenlz
AT, TVzquales,
& angulus ATC,
angulo VCT, 2.
«qualis;quadrilate-

% \ i igitar ATCTV,

8 erit ordinatum &

b S «eirculo infcripti;

M < cadem diagonio

N, ACvel TV, cum
= parallelogrammo '1

AGCX,&cadem

proportiene CT

ad TA, qua cft

: ITh G LGad GA; Truns
~cus igitur , cuiusfc&ioperaxem ATCV,, & cylindereuiusiedtio AGEX; |
-€onjugati erunt. . i

Tueorema VIIL

Si fuerint ‘Cylinder ‘& 'Truncus ‘Conicus conigs |
gati , & differentia diametrorum in bafibus trunci fc.
’ £etur in proportionc ,"quamrhabent inter fe quadrata, |
diametrt Bafis, & altitudinis Cylindri; erit hoc diames
’ eri quadratum, 2quale rectangulo, fub minore diame-
tro Trunci, & {ub compofitacx hac & {egmento,quod |
\c'[-iatnﬁ-tl"b leinﬂ ri:rc'fpnnder, ' ' : ’
_ Sit AGC{C.‘C?“ﬂaﬁfﬁaioa diagonios AC s dividatautem haneper- i
perpendicularisaGin ;pal't_i_‘-‘!f'c'[--, LA ,ficutCLrefpondcatipfi CG. For- '
wetur etiarh fectio Trunti ATCV, fuper eadem AC diagonio, per VIpra-
mul‘m?,, cuiugdiamerri, minor CT, maior AV, &ablatd ab AV, ipai CT
2qUaliVB, refidoum eftoBAS
Cum fgitur ATCV quadrilaterum ftet in circulo, quadrarum ab |
AG, critzqualeredtangulis duobus, & ubTC, AC, &fubTA ,CV,idett ‘
qua- |

|
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quadrato de TA vel CV, junéis, Ablato igitur quadrato ipfius AT, 3
quadrato iplius AC , reftabitreGangulum (ubTC, AV, hocettfub BV,
VA, Arquiectiam quadrato iplius AG, maloris, qu:‘gm e AT, ablataab
eodem gquadrato Al relinquitur rectangulaom G, AX, hocelt quadm.
tum GC, quodideo minuseft reéangulo BV A,
EritigiturreCtangulum aliquod minus quam BVA ,2quale qua drato
GC; it BVD, refidunin igitur fub DA BV enitexcellus retanguliBV A,
fuper quadracum GC. Sed exceffushic; eltxzqualisexcellai quadrati GA,
fuper quadratum A 1. Erquia reGangulum BV D), pofitum fuic zquale |
quadrato GC,& reGangulum DBV, clt exceflusre@anguli BVD,fuper qua-
dratum BV vel TC; cttigitur BBV etiam exceflus quadrat GCluper qua-
dratum TC. Componendoigitur, cum firquadratum AGad quadratum
GC, urquadratum AT adquadrarum TG; eritctiam, utquadratum AG
adquadratum GG, hocelt, ut AL ad LC, fic exceflus quadrat AG fuper
wadratum AT, hoceft, retangulum fubDA , BV, ad exceffum quadrati
GG fuper quadratum T C hoc eftad reGtangulum DBV. VugiturALad
1LC, ficretangulum fub AD, BV, adreftangnlum DBV 5 quare cumre-
éangula habcant eandem longicudinem BV, erunt ettamut AL ad L C,
ficlatitudines AD ad DB. Quare refle@endo i fuericdivifa AB in D fic,
| uefitBDad DA, ficuteft CLad LA, haceft, urquadratum CG ad quadra-
tum GA; re¢tangulum DBV, zquabit guadratum GC, guod eratdemon-

{tandum,.
Corollarium 1. & Praxis.

Sidantur quadrata alticudinis & bafis Cylindri, cum diametro bafis
-minoris in Trunco,divide quadratum bafis per diametrum bafis trunci da-
tam, & quotiente aufer diviforem, quod reftar, mqluphpa in fummam
«quadratorum , fattum divide qerquadratumalitudinis cylindri, provenit
differentiadiametrorum, adijciendaad minorem datam , ut componatut
diamerer Trunci maior, _ -

: Exemplum.
i i Sicquadratum AG, 2.000. quaata;m;-Gu etiam 2000 | 367 - Quotiens
| Echice TG 120 120  Divifor

. defevia) AU 47- Infferencia
‘ Summa quadratum 40000 %

: Fr&us TSSM:G? 93 %'ijticnsAB
quadratuim AC 20000 |120:TC
‘213 compofica, AV

, e Corollarium 11.
‘ Siverd econtrd datur folim propertio quadrari altirudinisad qua.
dratum bafis diametrt, & diameter utraq; bafium Truncis Diameter Bafis
C Yllﬂdrl ficinveniturl, ﬂ;d de no meros, quibns exFﬁrc{fa.‘Eﬁ q:uadrat-oru m
Proportio, & muluplicatd differentia diametrorum ctrunci, INDUMerum
quadrati maioris, factum divide pet fummam urrinfggNumeri, quotien-
rem multiplicain minorem T runci diametrum; provenict quadratum dia -

‘ metriinbafe Cylindri, il g X .
_ \ 2 Sit




SteErREOMETRIA Do-

SieCGadGAur 3. ad 2. Faus 234..
: quadrataut 5, ad 4, Summa 13 | 18 Quotiens
Sic CT. 130, TA 16 differentia 26. rio 7 iCT.
Fit&us 234 : Faflus 2340.cdm C G’

Vel quod idem-eft, numerum quadrati maioris multiplica in dia-
metrum minorem , & fac, utfummam quadratorum ad differentiam dia-
metrorumeerunci, ficfaGtumad quartum, quicritquadratum CG.

Corollarium 111.

Siquadratum AG, ad quadratum AC eft uc j, ad 2, DVeeft duarum

smedietatumarithmeticarum inter TC, AV.maior; HincPraxisbrevior,

Dia- 19, 20. 21, 22. metri, '

9.
399. quadratum GC,

Corollarium 1v. ,
Sicutfehabetbafisminot Trunci, ad bafin Gylindri, aut quadratum
Yaterisacclivis Trunci,ad quadratumaalticudinis Cylindri, fic fehabet dia-

‘meter minorisbafis . ad compofitam DY, ;
- Taeorema VI1II

In Cylindro & Trunco conicoconmgatis;altitudi-

alIm Proportie componiturex proportione Diametro-
rum inBafibus ;minori Conicittunct, & utrag; Cylin-
dri, & ex proportione perpendiculi, ad latus acclive
Truncu . -
In Schemate X X1.. ‘Sint figurz conjugatz CGAX & CTAY, in
‘quibus diamerri bafcon,CylindriCG, XA, Trunciminor VCT,maior VA,
tgs perpendiculum Trunci TR, latus acclive TA.  Dico proportionem
alticudinum Cylindri GA yad Ttunci TR , componi ex proportione GCad
GT, &ex proportione ATad TR, Theorematisipfius faciliseft demon-
ftratio,, nec minugtamen feparatim fuicrradenda, ob Corollatia & Analo-
gigmpotabilem, Cum enimfitCGad GA, ficut CT ad TA, permutatim
igitur, erit GCadCT,urGAad AT: Sed proportio GA ad TR,compofita
efltex proportione GAad AT, & cx proportionc AT ;ad TR : ergoetiam
exGC,ad GT, & exATad TR. : :

~Corollarium & Praxisquarende

' . altitudinis. Fo :

DatisQT, & VA, per premiffam, daturetiam quadratum ipfius CG;
datayero proportione huius quadrati GG, ad quadratum GA , daturetjam
i : qua-




LIFAVSTRTACL
quadratumGA , & quadratum TA. * Sed & differentiaipfirum CT,VA,
notacft, fc, BA: & quadratum TA, minuselt quadrato TR, parte guaria
quadrati BA,inomniconjugatione. Angulicoimad C& T,aquales {unr,
& CT, VB zquales, ex Hypo‘rhcﬁ § atfp criam paraifek: connexisigitur B,
T,ert BT 2qualisipfiCV: fed hac eft zqualisipli TA,ex hypothet:Ergo
B rAifofceleseft caius TR perpendiculum:itag; BR cltzqualisipfi RA,
cogsquadratum B A, quadruplumipfiusR'A, - -Ablataigitur paree quarra
quadrati BA 4 quadrato TA, reftar quadratum TR, altitudinis Trunci,
quodcomparatumcum quadrato G A,contituit qualitam proportionem,

Exempla. %
SitTC19 AV, 22. Quodfi quadratum GC fuerit ad GA duplum rerit qua-
dratumG C urprius,399. Enrcigiturquadratum GA 199 femules, vel 798 quad:an-
tes: proinde ciim quadratumideis fit 361, eriteriam TA 361 femiffes vel 722 qua-
drantes. Denidue comdifferentia CT & VA, fc. 19822, fic 3,quadratum 9, pars
quarta, o quadraates: aufer hosd 722, reftant 713 quadrantes pro quadrato TR. Ita
conftituitur p-oportio quadrati GA ad quadracum TR, quz 798 ad 713,
~ Sitverdaliaconjugatio, quadrata {c. AG yGc=qualia, & fic etram quadrara
AT, TC: & maneat CT, 19, VA 22, -Erit quadratum TA 1444 quadrantes, coque
quadratum TR 143§ quadrantes: ‘ErproportioquadratiGA ad guadratum TR qua
1996 ad 1431 , velin minimis, que 228 adz05. : :
" Alind Exemplum. SicTC 19, AV 20.feuquodidemeft §7, & 60.utcommu-
Aicent Eum ternario, proprerufuslecuturos. DeindefirquadratumGe ad quadras
tum GA, non duplom, ut 2. ad 1. vel ut8.ad 4. fed minor,ut7. ad 4. Cumergo per
premiifam, differericia , que hie eft 3, fir dividenda inproportione 784, toragi-
gureft;uc 11, w5 que alij rerminifonc afumendi, communicantes cum 11, {cilicet
627, & 660.ut ﬁ‘: differentia3;. de qua parsrefpondens quadratoGC, eftzr, Com-
pofitaigitur VDek648.quam ducin minorem diametrum 627, provenit 405 2056,
quadratum GC, guod eftad quadratum GA,ex hypothefi,ut7.ad 4. Ergo quadratum
GA 232 169 cum feprima,feu 928 677-|quadrantes. Eft autem quadratum minoris
TC 303 129,Eturyad 4, fic quadratcum TCad quadratum TA, quoderitided 224~
645& 1 feptima, feu 898581~ quadraates. Differentia diemerrorum eft 33, cuius
quadratum 1089, 8¢ eius quarta pars , totidem quadrantes. Aufir hoc3 quadraro
TA,reliquuntur8o74oz-,  ‘Hit'ergo ek proporeio q.‘6aad q. TR, que 928 675
§d 897 4915 vel's 714 783ad3 {89 908, inminimis uts6y 377adshg7aE 0
" 'Sirautem proportio quadrarorum,, HONUTZ ad 45 feduryad 4. ipfaram{e.
linesrum GC4d CT., qug 3ad 2. 8cfic VC 19, AV 20. Oportet :rgo'dlﬁ'ﬂenmm Ty
dividerein proportioneo. ad 4. Toraergo fecandaeftin particulasiy, & pro-
fercOMMmURioneém cam{ernario, in 30. Fient autem termint, VA 780, TC 741>
quadratum §49 081, Vtautem 5 ad 4, fic quadratumbot ad quadratum TA
544 036, dcquo auferquartam de quadraro iy, f¢. 4 sh1 quadrantes, reltant oy 4 623
quadrantespro TR. Iamparsdiametri, refpondens quadrato 6¢, eft 27 : compo*
‘fiea igitor, eft 768, qua duta in diametram 41, provenit quadracum €C 569 088)
peverooad4, fic hﬂF 'd.ﬂ_'{l 928 feu 1011 712 quartas, Ergo proporuio qu.dﬂt;
GhAyad quadratom TRycftilla, que 1011 7123d 974 623 : S

'CGli'OHaril] m 11 & Analggla,

. in tﬁfﬁugaﬁoﬂg thﬂ’ﬁlif&tis Pﬁlchmt‘!ﬁﬁit feriés Pr@brtionum intek
quadracaakitudinum ; walisnempe, i ' '
5 K3 Si

- o
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81 fue-ic Erit gdm

| {Inconjngatione dupla ralis. . Iccrem:
TCadAV | GAadq. TR

TCAV|qdmGA| qdmTR [1ma]2da

ue 1. ad 2lucr; ad 2 ||r. - 2 lac 3 Id'H‘T' I:'f 20

T ST YRS Ok HE VAR e A e 54|12

A g, 6 o4 §1. 1y 65-J 4611%

P P L S R o e W e 4 20 g is

e 617 9. g o 6147, 231701 op| 13

G, 7‘ 1I. 12 16, i 213 37,240. Z;, Iz

7. g 13. 13 7 2 201: 3T.322, Lf:L Iz

3 Q. 9 ]ll': 16 8. 9 381, 3§:416, -:;(, 1z
_- 9. fol 17 18 [lo. 0| 483 | 3og22| ™%

Quiapuncta D,R hiccoéunt-Talequid occurritin unaqualibet Conjugitiene
I'neorema [X.

Sidifferentia diametrorum Trunei fecetur in pro-
portione laterum Cylindri conjugati, & addatur pars
relpondens diametro Bafis Cylindriad minorem, fiantg;
rectangula,I.fub minore & maiore, I1. fub minore & mo-
docompofita : Proportio rectanguli primii, auéti tertia
patte quadrati a differentia diametrorum , ad reGtangu-
lum fecundum, & proportio altitudinis Cylindriad al-
titudinem Trunci, in voum compofitz, conftituunt
proportionem corporis Tranci ad corpus Cylindri con-

jt’cgatl. o
In'Schemare XX T manéntibus cxteris, utprzcedenti Theorema.
te,fit BA differentiadivifa 1o Dfic, ut ficue quadratum A Gad quadratum
GC,ficfit AD,ad DB. Dico propottionem re&angulifubCT, AV, vn%
cumtertia parte quadratia BA, ad reétangulam CT,VD, & proportionem
GA ad TR, inunum compofiras,confhiruere ;pportionem corporis Trun:
ciad Cylindri coniugari corpus. Namper X VII prim@parcis, eftutres
Sangulum CT, VA, junda tertia parte quadrati de BA, ad quadratum,
CT, liccorpus Trunci GT AV, ad corpus Cylindri 22qualis & infcripeil,
fuperbaficadem CT Vtverd quadratum CTad quadratum CG;itacorpus
Cylindri-fuper CTbafi ,ad corpus Cylindri 2quealti, fuperbaliCG, per
didaad lII & XVIp, primz.Vierzo rectanguld CT,V A junéatertia pane
quadratide BA ,ad quadratum CG, hoceft, per VI przmiffam, ad re@ans
gulum CT. VD, aequa!c q gadra_to GC:ira corpus Truoci, bafibus CT,AC,
ad corpus Cylindri 2quealti. Siergo Truncus babereraltitudinem Cy'in.
driconiugani, fc. GA's valerethacjam dicta proportio fola.  Jamvero ue
GAjakicudo Cylindri-conjagati, ad TR , alticudinem minorem, fic Cy-
linder conwgarys, ad Cylindrum altieudine Trunci, bafibus ij(dem, per
Th,XVII P. prima; & fic etiam Truncus alcitudine GA | ad ttuncum
eoniugatumsaltitudine TK, Hezcigiturelt propottionis pars 31“‘-1'3'(: l
Ol0ia
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Corollarium 1: & Praxis.

Data proportione Trunciad Cylindrum zquealtum ,bafi CG, per
ptzmiﬂas:dati etiam propoztione quadrati GA; altitudinis Cylindni, ad
quadrarum TR, altitudinis rrunci coniugatiy quia quadratorum propotr
tionaliumradices etiam propottionales {unt, fed proportionis dimidix:
quadrabimus igitur numerum, quo effertur corpus Truaci, & faciemus,
urquadratum G A, ad quadracum 1R, ficquadratumnumeti Trunci, al-
titudine GA ; ad quadratum numeri juftitrunci, hoceftconjugati, alritu-
dine TR : Radix ex hoc quadratonumero; prodicnumerum corporistrun-
<i,in proportione, ut quadratum GC, valet Cylindriconjugaticorpus.

Sit CA quadratum ad quadracemGA ut7. ad 4, &4intCT. 19:4V.29, velog
inexemplo Th, V11, 627.660, D fferentia 33. Minore ergdmedierate Arichme-
tici6381n 627 dufka, addite quadiarode 627, vel rot} 65oin eandem 627 ducta,
addicoreGtanguloex 11 1233 >conflabitur 414183, procorpore Tranci. - Suprave-
ro quadrati alritudinis cylindri conjugati, ad qgdm altitudinis Trunci proporrio
eratque 464377 ad 448746. Sifecerisergo;utillum ad hunc,fic quadracum numeri
rrunci hic inventiad quarcum, proveniet 165773240994, cuiusvadix 407143 pro
Trunco: cim quadratumcylindri, reprefentans cius corpus, eflsr 405296. En
Truncum maiorem cylindro , plus guam parce quingentefima, cumin eadem pro-
portione diametroram,fed conjagirione proportionis dupla; in hoc Theoremate
propofita, Truncus eflet minor ¢ytindro, minus quamparre termillefima.

Ageverd etiam conjugatienem tentemus proportionis duplamaioris.  Sit
TC19.AV.20.& q.GC ad quadratumGA,ut9 ad 4, Erant{upra,Th, V111, termini
Tc641.AV780. EtquadratumGe 869088 Erquadratum GA ad quadratum TR,
utiorryiz ador4623.

_ . Ductoaurem 741 iin 780, & differcatii 3o inpartem tertiam 13, faltisque
ld:_lltls, conﬂatur.nun;fr_psTrun.cg-;_;g,;g?. Denigue huius quadrato multiplica-
t0in 074623, & facto divifoper1011712, proditsaz; 9900 7006, Echincradix
467802 ¢ft argumentum Truncl Tonlugatl, cum 569088 fit argumentum cylindri,
Truncus igitur liie, minor eftplus quamparceifexccmeﬁmt. Minor autem ¢rag

in coniugationc proportionisduple , minus quam parce termillefima,

Corollarium 11.
~ Tn coniugatione duple proportionis, ‘duarum medictatum arith-
meticarum utrag; fervir calculo, minor pro Tunicz corpore, maior pro
quadrato GC, & corpore cylindriconiugati,

Excmpla In hacergo conjugatione &
Differentia. Dia- metti, Proporrione | reperitur
3 190120, 2L 22 Diamerrorum | Cylinder, Trancus
3 1o Diff. 3. 10. ‘ T B ot oA 1. 11+
: 61. 60. 399 2o o 48, AST
4 : 4. 361 - 4, 3 4. 99, 97{;
e 4. 5. 168. e
e tape SRR B
%, ‘42@. inminimispery.”” 6; 7, 360, 379~
o g T228.* 205 7.0 & 483 482
. 143, 177%4L: 8, 9, 624 623 -+
. Multiplicato 177241 per205; fakodivifo 5, 10. | 783 782+
Per2,8, provenic 158362 IS radix 308 —+de- e ;
fique arguit corpus Trunci in €a prgportione, 19, 29 3363 3362+

sl‘ Cﬂinder conjugatus Valet399.

Corol-
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Corollarium 111

In figuratione propottionis zqualitatis , feu cum alritudo zquardia.
metrum bafis,utles (unt, primd duarum medietatum arithmericarum migq
ot pro Tunica,deinde vnica medietasatithmetica prodiametro GG.

Exemplam ‘

Medi- -aduo Hoc pado in Repericur
Diff. Dia- Unum ~metri. proportione ,'Cylin: Truncug

—_— £ Lo 2 §4, 60
3 L&. 20, .Zi— 2. ;I i8o. Ip?—ﬁ
“Wel ¢ 38: g0, 4% 4a, 44 3 4 378 qo5~*
G 78:Dog0 2% 4. 5| 648, 68¢ese
“8 €4 18 9904 1036
36 | 1444. 240- I558, 6. 7. 1404, 1456
£ 921444+ 5 ’ 7. 8| 1890. 1846~
e 9| 1435368, - i g g

IRMInuRIS 35, < - - - 38 percom, diviforem 41. &cg' B i

Tanica eft 240. inferiptus Cylinder 1444, Denigsro 20! 1332813468
Truncuseigo 1684, cuius numeri quadracum 8349~ ‘

836 multiplicatum in 33, & fa&us divilus per 38. parsminorcentefimé fecun.
prodit2611972,8hincradix 1616 —+ Procorpore, 4 '

¢ dainexceffi=ft,
Trunci,qualiumcorpus Cylindrn conjugari eft 1558,

Confideratio A-nalogi&:.

‘Ha&enus fuerant Theoremata aliquot, quibus utitur Caleulus inqui<
wendz proportionis inter Conicum Truncum & fuum Cylindrum conja-
-gatum. Ex hocverd calculo multa defumuntur confideratione digniffi.
ma. Nam premum per Corollariall, & [11. Praxesg; vatiasinter fe com-

paratas, apparet, nonfemper candem efle proportionem Trunci ad Cy-
lindrum, in vnaaliqua conjugatione, fed variari cum variata proportione

Diametrorum Trunci. Etin Corollario quidemI1, inventus e¢ft decrefce-

re Truncus manente Cyll'nd-ro :in Corollarioverd [1 I crevig truncus, rofe
ium manente Cylindro. Nam ininfima liﬂf-‘ﬂ exceflit Cylindrum parte
minus centefima, fuperius parte minus tricefimg ottava, indetricefima
terua, & fic femper maiori, uf{g;ad fummam lineam, ubi €tat pars omni.
nodecimainexceu. Necefle autem eft, 6 continuetur calculus ulreride,
‘Truacum randem fieri iterum minorem cylindro, in ¢adem conjugatione.
Quzriturergo quis Truncusin qualiber conjugatione fit maximus, quig

itcm cylindro conjugaro zqualis, Secundoapparuit ex tribus Corollarijs

& calculo adjunéo, Vicdfitudinem hic aliquam efie inter conjugationes
proportioais duplamaioris , &inger conjugationes, minotis.  Namin
‘quaconjugatione regnat proportio dy pla, in ea primim omnium , Trun. !
cus omnis videtur minorexiftere cylindro, licetinfenfibiliter, fic, ur cy- i

linder ipfe, veluti Truncorum omnium primus, & proportio diamerrg.

rum €jus, que elt proportio @qualiraris, fic Truncorum omnium maxi-

mus & fibiip(e &qualis; inqua verd conjugatione regnat proportio maioc

; : dupla,
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dupla,erunciomnes,etidm proximi ipfi cylindro,fenfibilicer minoresfiune _
cylindro conjugato :anergoviciflim ,in qua proportio regnar miner dupla, i
"Urunci primum cylindro evadaat maiores,ufg; ad certam metam; inde
rurfum decrefcant, fiant§; tandem cylindro fuo.zqualessdeinde minoress |
denecrandem Truncipenitus evanefcant ,manentecylindro conjugatio-
ms? Tertio, cam omninm coningationum czterarum cylindri int mi-
riores cylindro coniugationis dupld propottione ufz : crelcant vers trun-
ci aliquarum coniugationum fupra {uos cylindros coniugaros : quarityr
nim hicexcellus tantus (it, ut zquer vel fuperer cylindrum per coniuga-
tiones omnes maximum, & fi hoc, quz fintergo diametrorum proporuo-
nes, in quibns truncus flat cylindro maximo zqualis?  Haeigitur fequena
tibusaliquot Theoremartis nobis funt expedienda,quantum quidem eius
per meam {cientiam fieri poterit: funt enim ad zimarionem & compara-
tionem deliorum cumprimis neceflaria,

I'rroreEma X.
In omni conjugatione, Trunct per augmentum
proportionis diametrorum tandem fiunt minores qua-,

| cung; data quanticate folida.

; Sit coniugatio quazcungs,cuius proportio GG 4d GA: dico dari trun-
' cum, ut CT A, ciufdem coniugationis, fcilicetin quo fit CT,ad TA,utCG
ad GA , minorem quacung; propofitaquantitate folida,  Hocverode-
monftiacuelt facile, Nam minui poflunt latera figure CT, TA , femper
manente IDLCE caproportione, qua cltinter @Gad GA , eoulg; dum'CTy/
TA zquentjun&tz diagonion CA , quando trialatera VC, €T, T A jun&a,’
zquant quarcum VA ,quz ¢t proportio diametrorum GT,ad VA,quanta
potefteiicin bac coniugatione , maxima: quo calu truncus omnis in bafin.
feuin planitiem circuli VA fubfidic, Superficies vero quantacunds, Minor.
clt omni quantitare folida, . .

P

ITHeEorEMA X1

Cylinder xzqualis Trunco zquealto; ‘bafin haber
c_ompoﬁtam: exduarum bafium Trunct & carum ll'ledlj
proportionalis Trientibus fingulis.

" Nam re@angulum fub diametris Trunci, eft zquale quadrato me-.
diz pmportionahs :ntcrfilamctros,per_};f.V[,Eucl. & duo raliarc&angu-,
la, vn4 cum quadratodifferentiz, conftituuncduo quadrataduarum dia=, Z
metrorum , fub quihus reétangulacontinentur per7, L1..Eucl, - Triacrgo
reftangula, via cum quadrato differenti funt/#qua-
lia tribus quadratis, & duarum diametrorumin bafi-
bus, & mediz pportionalis.Retangulum igiturunum,
cum triente quadrati differentiz,2quac tertiam partem

s

St 15..bisz0,
3. ¢ |Diff. 220 4

252 =-34.| . 34

{fumme quadratorum propor.:icmalium , & ficiun&os fingulos ﬁngulorum
| Trientes, Vevero tc&mgu]ﬁ,cum triente dicto, ad quadrata bafium trunci,
.l ficcorpustrunciad corpora Cylindrorum @quealtord,{upet trunci bafibus,
: pet XVIL p. ime, Quare etiam Ut tres di&i‘tricntﬁ.‘-,ad quadratabafium,fic

COoL-
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cérpus tfunci{&;‘ﬁc-ctiam cylindritrunco @qualis) ad corpora- Cylindro--
rum fopercruncibafibus zquealtorum. Clim autem tahum balesipfa, fine
ut corpora; etiam ficeritbatis cylindri,trunco 2qualis,ad bafes duas truncis
jra; conftabitexearum & mediz proportionalistrientibus fingulis.

Claviushib V. Geomerriz Praftica,cap 111 utiturhoctheoremate
ponnihiltranstormarto, quod & fupratetigi- fed principia demonftratio.
aris adhibet difficiliora , necevidenter cum meisconnexas lucisergo caufa
mie1s principijs uti malui,

Bxemplum, Sint d1ametri 19-22 , ducutramque infeipfam, & in femutud:
eruntquadratazor. & 2848 medium proportionale4i8, Summa omnim’ 1263,
cuius pars tertia42 1 pro corpore Trunc 4, ut 361 eft corpus Cylindri minoris.

Turorema XIL
Cylindri habentis alticudinem eandem cum Trun-
core&to, & di;gqnipn-eandem,-diameter bafiseft mediit

arithmeticuminter diametros bafium Trunci.

~ Sircylinder CEAS, diagonium habens CA , & fupereatruncus redtus
CTAV ,cuiusaltitudo TR , zqualisaltitudini cylindri EAvel CS, Dico
bafiscylindni diametrum CE , medium eflc arithmericuminter CT, A Y,
diamerros bafium truncic Cum-cnim truncus ponatur reétus, & latera '
accliviaCV, TA , zqualia, zqualesvero.ctiam EA, & CS, &anguli S, E,
redti ;quippeinfectione cylindr peraxem :quarcetiam VS& TE, latera
tiangulorum VSG, TEA , erunt zqualia Eft.autem zqualis CEipfi SA:
quantumigicur CE exceditGT, fc: quantirate TE; tantumeetiam ipfa AV
cxcedit AS vel CE, quantitatefc, zquali VS, Eftigitur CE medium arich..

~ meucum intetCT,VA.q e.d.

- ? : 3
Turorema XIIL
‘Exceflus trunci, habentiseandem cum Cylindro alti-
tudinem , eandemd; diagonion, proportionemad illum
habet,quanypars duodecimaquadr atidifferentiz ad qua-
dratum de diametro Cylindri.

Concipiatur cylinder » bafi CT,alticudine eadem TR, quam habet
truncus CT AV :enit huiuscylindri proportioadcylindrum;, bafiCE. alti-
tudine eadém , quiquadrati CT adquadratum CE :& uthzcquadrataad
communém differentiam , ficcylindri CT, ‘CEad limbum, quem maior
cylinder GE;minori CT circumponit. 'Seddifferentia quadratorum con-
ftar rectangulis ‘ducbus fub €T, TE, & quadrato TE, quz eft dimidia
differentia CT, AV, dimidia feilicet AB, hoceft AR. Viaflim cy-
lindrobdfi CT , circumjeéta ettunica trunci CTAV, <uius Tunicz pros
Portio ad infcriptum ‘Cyhndtum ‘CT eft cadem, qu2 reftanguli {ub
A*?‘ , BV (vel CT.) cum Triente quadrati de AB,ad quadratum ('T,
Rettangiium verofub AB, CT eft zquale duobus-rc&al;lguhs fub T, TC;
quia ABctt dup‘]a-ipﬁus ET. Ablausigitur his urring 2qualibus; 1lie

quidem; quadratum CE maioris, fuperaddic - quadraio CT, quadratum
| AR,
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AR, hoc eft, quartam partem quadrati AB:Hicvero fuperaddicur eius-
dem quadrati AD Tticas. Sed Triens quadrantem fuperatVuod : u.
naigiturunciade
quadrato AB plus
additur hic quam
illic. Tanto igitur
maior eft Tunica
Trunci, linbo
cylindrifuper ba.
b fi C8. Quare
communi utring;
cylindro fuper ba.
(i GT addito, tri-
cus CTAV,cyhn-
droCEAS maior
ctit, parte dicta.

- -
e
- -

b A

Exemplum,
Truncus habeardia-
metros,CT 19, AV
22. Erit, ex prad:-
¢tis,cylinde: CTRS
Trunco iaflripros,
ut 361, qucdratums
dej19. Truncos ve-
16 CTAV addet ei

- ; G e g ic TRA
€SV, 6o, 'du&a fcilicet differentia AB,3. & inCT. 10, & i::::::::-? foi mf:ia:;
1, hoceftinzo ﬁ-.:r{ine curpus TrunciCTAV. 421. Medium veré arichme-
ticum inter 19 & 22 eft 20 {emis, & habet quadratum 420 cum quadrante, pro
corpore cyiiadri CE, Nam differentiz AB 3 dimidium TE, fefpui, maul-
tipiicacum in minorem TQ 19 bis, creat ¢7 : idem TE fefqui, in feipfom , creat
duo cum quadranie.  SummalimbiTE circa TC, 5 & quadrans:quem addecy-
lindro CT 361, prodit, ut ditum, 420 cum quadrante. Cylinder igitur CEAS, mi-
noreft Trunco CTAV, tribus quadrantibus unius, qui func pars duodecima de guas
draco o, totins differe :ci> AB 3.

Corollarium & Analogia.

Audta differentia diametrorum Trunci, manente altitudine & cy-
lindro zquealto fuper cadem diagonio, augetur etiam hicexceflustrunci.
Arqui poteltangeri differentia AB, ufg; dum fiar zqualis medioarithmeti=
¢ointer diamerros, quando {citicet CT in pun&tum vanefcit, VA vero fic
duplum diametri CH,inbafi cylindri di&i: runc enim venitur ad termin um
tfuncorum omnium, icilicerad Gonum , qui diagonioneandem habet
cumlatere, creantefuperficiem Coni.

“ Talisverd Conus,altitadine eAdem cum cylindro CE, bafi verd,cuius
diamerer fic dupla, uti ditum, ad diametram cylindri CE, et ad:llum
faum cylindrum in proportionefefquiteria; Citm enim diametrorum fic
Propertio dupla, circulorum crit quadrupla, quare & Cylindrorum zque-
altorum fuper ijs bafibus, {i cylinder, ftaret fuper bafiConi. PerTh I11.8&
XVILp.primz Artconi corpus, perIV.illius, eft {ubtriplum Gylindri hui-

psquadrant, bafi (¢, & altitudinejfdem, Lz Hig
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Hicigiturterminuseft, quem nullus Truncusafequitus, © Nullas
inquam truncusCylindro xquealto,, medium aritchmeticum habénti .-
dia.. @iro balis, adjicit partemn corporis tertiam,

Treorema XIV.

Cylinder ®qualis Trunco & zquealcus, maiorem

illo diagonion habet.

Nam per premiflam, Cylinder eandem habens cum illo,aut 2qua-.
lem, minorelt Trunco, izquealtus; maiorigitaraliquis, Trunco {Cilicet
gquealio zquali, ymaiorem etiam habet diagonion,

Turorema XV.

Ommes ‘proportiones diametrorum Trunci, locum
habentes 1n coniugatione proportionis cert, locum

etiam habentin coniugatione proportionis maioris.

Nam quia CT ,TA inqualibetconjugatione minui poffunt, ab zqua-
litare, ulg; dum junétz fiant 2quales ipfi CA : AV vero viciimauger,
ufgdum quet AC, CV, vel AT, TC,CV quibus ergdconjugatienibus
minor eft proportio AT, ad TC, maier{cilicet AT, refpectu TCallisetiam
plus variari potcftdiametrotum CT , AC proportio, Omnisi gitur muta-
aio proportionis,.qua valet, ubi AT ¢ft parva, valet evam, ubi AT cft
amaior; fed ibiubi AT eft maior; pluresvalent.

Prop:cr‘-hunc igitur.concurium ‘Conjugationum variarom, in ijfdem
prop ortiontbus diametrorum ; locum habe L-ﬁ:-qucns €omparatio.

TueorEmMa XVI

Omnis Cylinder, altiormaximo, fupercadem dia-
gonio, habet ex Gylindsis maximo humilioribus,locium
fibizqualem , quem fubcontrarium dicemus.

Nafn-cum propottio bafium permutata eft proportionis altitudi-
num; Cylindrimqualcsexiﬁunt. Refpiciaturigitur Schema X 1X, inquo
it CG A Cylindér maximus, bali CG, altirudine GA. Sumarur altior illo
CHA,; dicoinvenitihumiliorem; ur CBA , cuvus BA aldtudo, fitad HA
alticudinem prioris, uteft bafisvel quad-ml:um CH, adquadratum CRB.
Namubi maius datur & minus, ibi datur & zquale, Sed CH quadratum
erefeit dquanticarenulla; continug cum lineis CQLGL.C H,CG,CB,CP,
uf; d quadratiim diametr! CA ,ficiens proportiones OMNis generis. Vi-
ciflim ajritndo, initio fumptod lengirudine diametriAC, decrefcit cum
LineisAQ, A1, AH,AG, ' B,AP, peromnes itidem proportiones, fic
utfiarpropostio quacumd; data proportione maior, donccalutudo abiu-

: matrue
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matur in punéum A.  Ergd ubi decrementa alticudinum AB, pracipi-
tantur peromnes proportioncs, in infinitum crefcentibus proporuonusm
augmentis, ibiincrementa quadratorum CB, mag:s magis minuuncut, &
incrementa proportionum decrefcunt. Etcam decur Cyhinder humiliot,
quimCHA , idem@; maior co, utelt CGA, cog; minoriproportione HA
ad GA, quam quadrati CGad CH: defcendendoigitut verlus B, eranfitus
cricperaliquod pun&um, ubi proportioBAad HA, qua priuscrat minor,
(quippe pluscrefcens) fiat equalis proportioni quadrati BCad quadratum
HC, quippe minus crefcens, cim prinsefetmaior, Exemplatuntin cal-
cuload Th.1V. & V, Cylindrorum zqualium.

Turorema X VIL

In vnaqualibet coniugatione,, qua quadratum dia-
metrihabet minus, quam duplum quadrat altitudinis,
omnes Trunciabipfo Cylindro proximi, Pauiatim fiunt
Cylindro coniugato matores, non obftante quod minui-

tur eorum altitudo, poftea decrelcuntiterum,{emperad-:

huc maiores Cylindroconm%ato ,quoad altitudinem ha-
buerint maiorem , quam Cylinder coniugati {ubcontra-
rius.
In Schemate XTX. fitconiugatio, in qua quadratum diametri HC
minus c[t,duplo quadratt HA , & Cylinder huius coniugationis CHA 5 illi
Schema X1 X verofit focius, hoc elt zqualis cor-
pore,exaliaconiu gatiene,Cylinder
CBA. ,bafi CB,alotudine BA Dico
primum; omnes Truncos coniuga-
N rionis CHA , quibus altitudo fuerig
inter HA & B A, maiores efle Cylin-
dris CHA vel CBA. Nam inter fo-
cios, CHA , CBA zquales,interclt
Cylinder maximus CGA, in quo
quadratum CGeftduplum quadra-
tu GA, -~ Omnes igitur gylindri
CGA, inter CHA & CBA, funt
e maiores exttemis ad H & B cermi-
AN - natis; per Th. V. huius : Echabent
N ij alnitudines medias inter HA &
s ¢BA, quemadmodum & Trunci,Per
: X111 vero huius, ITruﬂCi &quealti
Cylindris fuper eadem diagonio CA , funtnis maiores. Quare mulwo
Mmaiores funt extremis minoribusad I, B, termipatis.

| Theo-

e e i
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TaEorEMA X VIIL

Inconmugatione proportionisduplaminoris, Trun-
cus zqualis Cylindro coniugato, habet altitudinem, mi-
noremaltitudine Cylindri, qui coniugati {ocius seidemd
zqualiseft, coniugationis tamen diverfe.

Nam truncuszquealtus ralifocio cylindro, quiconjugaro fic 2qua-
lis, maioreftillo, per X I11. Maior igitureft etiam conjugato fuo cylin-
dro. Quiigitur coniugato(ue eft zqualiscorpore, non eritecinfdem cum
illo altitudinis. Autigituraltioraut humilior, Non veroaltior, per X VI,
przmiflam: Ergo bumilior. Exeo verd Trunci,per X huius,funt minores
cylindro conjugato , donectandem cvanefcant.

‘Corollarium.

"Pofito quod dolia conftent puro Truncoconico du plicatotdelia obe
‘fonga, ventribus modicis, capaciorafunt cylindricis cadem figura longitu-
dine,ventre.carentibus: nunquam verd fit,ut habeant ventresaded imma-

nes & prodigos, per quos-rur{um fiant minus capacia dolijs cylindricis
cadem figurz longitudine,

_I.H:EOREIIMA XIX.

In omnibus conjugationibus Truncorum & CY-
lindri , quibus diameter bafts minoris, eft minor femj-
duplalaterisacclivis, datur bis aliqua proportio diame-
trorum Tr unci,perquam Truncas fiat sequali-—s’Cyhndfo
¢x omnibus conjugationibus maximo.

Sit GC;diameter bafis Cylindri;ad GA altitudinem “in hoc quidem
Theoremate)minor quamfemidupla,  Dicoinhac conjugatione duas
occutrere proportiones diametrorum CT, AV, quibus poffic fier: Trun-
cus zqualiscylindro maximo, cuius diameter bafis,eft dupla ad altitudi.
nem Nam i GCminor eftfemiduplaipfius GA , maior efltitags GA,quam
{fubfemitripla ipfius CA : poteftitag;' fumi aliqua minorip@ AG, quaz fir
AT, &ad AT comparati TG, inea propottione, in quacit AGad G; fic
uz perpendiculum ex T hocefk TR | i fubfemitriplaipfius CA: Ectrun-
cus ATCV, fiet zquealtus eylindro maximo. cuius diameterad altirudi-
nem femidupla. - Erititags talis trancus adhiic maior hoc cylindro masxi.
mo,per Th XIIL huiuspartis. Er quia, per X 1V, huius, cylinder 2quan-
-dus, i fueric Trunco zquealtus, diagonium haber maiorem : diagonjum
igirur habeng minorem , feilicet eandem cum Trunco zqualifutyre , de-
bet habere altitudinem Trunco maiorem, utquod amifit, abbreyiatione

diago~
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dfagonij, recupetet incremento altitudiniss Id eft, Truncus illi foturns
Zqualis, debetfieti minoreo, qui eft aquealtus cylindro maximo, fuper
cadem diagonio conftrutto.  Id autem ficripotelt duobus modis, Ere~
nim, cam Cylinderinvna qualibet conjugatione fit Truncorum omnium
principium; Sitverdin conjugationibus h:cpmpoﬁtis, cylinderminorcy-
lindro maximo, cruntetiam Trunci, 3 cylindro fuo conjugate proximi,
coqpaltiores, cylindro maximo minores.  Indevero peraugmentum AB
differentiz diametrorum CT, AV, crefcunr, ui{d; dum fiant maiores cy-
hindtomaximo ,utjam cft demonftratum. Inhocigiturincremento ipfius
AB,quoad TR minor fueritaltitudine GA ,cylindxi dui conjugart, maiot
yerbaltitudine cylindri maximi; contingit femel, Truncum zqualem fieri
cylindro maximo. Atnon crefcuntin infinitum trunci elufdem conjuga~
tionis, crefcente AB, fed per X & X VIT1 huius,irerum decrefcunr:quain
variatione contingit {ecundo, Truncum fiertzqualem cylindro maximo.
¥t quia, quizquealtus crat maximo (cuius TR fub-femitriplaipfius AC)
maioreracillo max mo;minorisigitur factus aleitudi nis,quait cylindermas
ximus, fietillialiquando jrerum zqualis._Adbucigitur cltminuenda TA®
amplius. Minutd veroTA. &cumea TC proportionaliter, minuitus

vadratum TA : Manet veroquadratum CA: augerur igitur re@angulum
TC, AV refiduuni: fed eius lartudo TCminwmrtur, urdictums vicilim igi-
tur, & duobus quidem nominibus, augeturlongitudore&tanguli AV: qua
ratione conft:tuitir propottio certa TCad AV,quautus Truncus,fitzqua-
liscylindro maximo fecundo, ‘Quod eracdemonftrandum,

"Turorema X X.

"T'runci variarumco niugationum , eandem haben-

tesinter fe diametrorum proportionem, quo propius al-
{ecuti fuerine altitudine Cylindrum {uper eadem diago-
nio maximum, hoc eruntmaioressquo altioresillo, hoc.

minores. y
Inopinabile& hoceft, Quisnon dixeritmaiorem effe Truncum,

cuiusaltitudo it [A, trunco alio, cuiusaltitndo GA : fieadem utrig;dia-
gonios GA ,cademg; proportio baium minorum ad maiores ¢ Arquidi-
verfumeft verum, Sicenim Cylinder maximu ,cuins CG diameter bafis,
ad GA alutndinem, per Th. V, femidupla : & fictruncus, cuius diameter
G lined, maiorin AX (continuatd ) fitg; earum proportio qu=

mterillasarithmeticum GC,per Th. X 11 C imigitut
ropor-

minorinG
cungs, mediumd;
bafium binarum inter fe per diverfos Truncoseadem ponaturefle pr
tio: eriteam differentizearum ad medium arichmenicum proportio per
omnes ecadem, Accum ownis talisTruncus fuperet cylindrum a1?0.1_1"=~‘1T11r1:l'
in propgnioncvncixdc quadrato differentiz diametrorum n_-un_ct,ad qua-
dratum medij eorum arithmetici, per Th. X [11. huius; malorigitur eric

hic exceflus rrunci , ubt maior cylinder. Sed cylinder CGA ¢lt omnium,
fupcr
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fapereidemdiagonio maximus: ergoexceflus Trunci huius feu Vicia dis

¢ta, eritomnium rcfiquarum per rciiquos truncos , eandem diametrorum :
proportionemhabentes, maxima. Acproinde, quamwis maior ficaliru-

dotrunciquam GA:: quiatamen minor cylinder huusaltitudinis; minog

cham eritruncus,

geigass Verbicaufa, {umatur proportio diametroram trunci omnium ma-

xima; hoceft;infinita, (umaturinquam Conus pro Trunco , finis omnium

truncotum, - Sit
ComalurudoIA,
€mgs quadratum
elt femiflis qUa-
d[atiAC_Si-Ifl; ba-.
fis cylindri CIA
&quealti, lineaCL
zqualis altirudind
Al ErquiaClefk
meditatithmei-
<cum inter diame-
trum trunci, ea-
rum wverd altera

eft o, erit iguar
reliqua , {c. dia-
meter balis Coni,

dupla iplus CI,

Hic igitur pro

corpore huiusco-
ni  ducenda eft
parstertia de Al
in quadrati du-

ple Cl, quod clt

quadruplum quadrati CI:doplum ergo quadrati CA. i

At Conus alius ( rurfum pro trunco eiufdem propottionis diametro-
rum " alticedinem habens GA , cuius quadratum eft'triens de quadrato
C A, fimiliter dyplam ipfius GC, habebitdiamerrum bafiz, quadratum
crgb quadruplum; Eft aurem quadratam GC bes quadraﬂ AC; quatuor
ergobefles, funtoforertiz,qua d uplum feu fex tertias priorisconi fupe-
rant duabus tertijs, cum econtra illius quadratum altitudinis, femiflemba.
bens quadraii CA , huius ahitudims'quadmmm ,-quodcﬁ-triens quadrati
‘CA,fuperettantum una fexta quadran CA, Nechoctamen detrimentum
omne eft cenfendum: quianon quadrara, fed altitudines ipfeducuntur in
hafes; imonec altitudinesiplz, fed trientes tantim, Maiusigitur lucrum
<ft Coni in bafi CGlongiori, quam damnum in'GA altitudine breyiori.

TueEOREMA X XL
Ex omnibus truncis conju gationis ciufdem, ma-

%'mus cltille, quihabet altitudinem Cylindri maximi,
: fubfe-
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fubfemicriplam feilicer Diagonii: Ab hoc vero faftigio
cxteriomnes, tam quialtiores, quam qul humiliores, 1-
terum decrelcunt.

Demonftrationemlegitimam aut refutationem, i opuselt,expe di-
ant, Snellius,aut A drianus Romanus, Apollonii Belge.  Parergon qui-
dem efthic, & Epifagma,quod fcopamattinetlibelli; cognationis tamen
caufacum przcedenti hic ad feriptum  cuius fimilitudocum hoc, primam
mihifidemfecit: etfi trunci precedentis Th, non fic coniugati funt, ut
nos hattenus hanc vocem ufur pavimus; fuper eadem tamé & ipfidiagonio
funt defcripti, &habent eandem inter fe proportionem bafium:quem-
admodum czteri coniugati habent candem inter {e proportionein dia-
merri bafis minorisad latus acchve.

Alteradixiseft ex proprietate coniugationis cylindri maximi, & quod
in przcedenubus demonfiravi, eflcaliquam alttudinem trunci coniugati,
maiorem altitudine cylindri maximi, aliquamilla-minorem; quarum t-
crarumg; trunci fint zquales cylindro maximo:illumi plum vero,quielte-
quealtus maximo, truncas cylindro , carpus habere maius: & utrindg; ram
verfuscylindrum coningatum ,quamver(ustruncos humilimos,decrefce~
retruncos,  Caufaigitur nullaapparer,curalibi invicinia confiftat meta
corporisincrementorum , quamin hac ipla.

Adde indicium calculi, Sitconiugatio,inqua diameter CI, zquet
altitudinem IA., & fic huius coniugationis truncus, zquealwus cylindro
CGA, hie maximo, {c, cuius diameter CG, femiduplaad GA alticudinem.
Ergo minor trunci diametererit in CG, eft autem zqualis Jateri acclivi,
quippe ponitur adidefle, ur CL,ad 1A. Efk igicur CF diameter minor , {e-
cans IN , perpendicularem excentro N, in pun&oF,, & FA lacus acclive.
Vrigitur GLad CGfic CNadCF. Sed CL eftbes deCA, & quadratum
CL.quatuot nonz de quadrato C A ; & quadratum CN cft quartapars de
quadrato CA, deni§; quadratum CG cft bes dequadrato CA, Vi aurem
CL, quatuor nonz, ad beflem CG, fic pars quarta CN ad CFrres o&tavas.
El'g-:r qu adratue CF erunt tres oftava quadrati CA:tantum veroelt eriam
quadratum altitudinis Fa. Ablatz igitur tres oétave de quadrato CA, re.
linquunt quinds; oétavas, rectangulo {ub CF diametro minore & ?ppoﬁta
diametro maiore, quz cum AX coincidit, excurrens ulera X, Cum ergo
quadratum CF, & re&tangulum diametrorum CF & maioris , habeantla-
ricudinem eandem CFs longitudines earum eruntut planaipfa, feilicerue

triaad qu{n{’p. Hezceft igitur proportiodiametrorum trunciqui ex hae

coniugatione cltzquealtus cylindro maximo. Quare, per XIIL huius, #
quadratum 15, medii eorum arithmetici 4, fc. ipfius CG ;ad Vnciam qua-
drari 4, differenti diametrorum 2, (vncia verod de 4 eftiriens) ﬁc’“{‘?“s
wlindri ¢G4 maximiad exceflum CFA truncizquealti: truneus €50 €X-
‘cedit cylindrum maximum tricore unius fedecima, feu pacte q'{adf?gc -
ma oftava corporis eylin dri CGA, Quaratur jgitus proportio cylindri ma-
XimiC G A ad cylindrum coniugatum Cta. Eftquadratum bafis CI , femif
fis quadrari TA 3 fed quadratum CG,eftbes quadrati CA: quare proportie
bafium a?fl ad Cp utzad 4. Vicifim quadratam allsfi‘[tudmgg (A ¢lt femifis,
: £ qha;
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quadratum altitudinis GAclttriens quadrati CA: pmportib igitutquadra -

torum, iAad GAefteaques,ad 2. vel qua gad g3 ipfarumigiturlinearum
1Aad GA pportioclt dimidia,fc. qugzooooad 24.465-vel huiusad 20000,
Gomponiturautem pmporrto corporumex proportione bafis & propor-
tonealtitudinum, Dudisigitarin femutudterminis analogis, proportio
cylindriCIA ad cylindrum CGA, pveniteadem; que 900 0ad o708~ Supra
Theor. 111, Columnarumex his conjugationibus, proportio erat que
2828-ad 7680~ ‘Quod fihuncnumeiumcylindri CGA , commutoin j6,
feuin 49 trientes, numerum priorem yeritin hac proportione numerus cy-
lindri CIA 44 Elt ergocylinder CIA ;ad truncum CFA conjugatum, ut
4.44d 10, &truncus maior parte pauld plusnond. 1d verd confonum eft
huic Theoremari & Corollatio 111, Th.1 X. huius partis; ibienim cum ¢/~
{er proportiodiametrorum; que zad 3, heceft qua 20,ad 70, TrUNCHS €X.-
cedebat paree paulo plus undecima, crefcens: crevivigitur ufg; dum eflec
proportio quz 3. ad¢, ideft,quz )8 ad 3¢, tunc maxime truncus exceflic
parte plusnona,uchicprobatum. Vlterius, quandofuitproportio, quz
j-ad 2. hoceft quz j¢ad 50, truncus iterum decrevit, Utexcederet parie
tantum nona, ‘Quod igitur in vna conjugatione fit, uttruncus zquealtus
cylindro maximo , plurimum excrefcat {upercylindrum:conjugatum, 1

TueoremA X XIL
Inconjugationibus, quaq nadratnm diametri habent
duplum quadratialtitudinis aut matus,trunciomnesfunt
minorescylindro maximo,conjugato feilicetfuos& hoc

tanto plus ; quarito recefserimus a proportione dupla.
In Schemate XIX, it CGA | conjugatio proportionis duplz quadrati

'CGad q.GA, & it CA pportionis minoris, & fubcontratij cylindriad H &

B: funrigitur omnes cylindri inter H & B, & proindeetiam trunciillis 2-
quealti, maiorescylindroad H vel B terminato ;& pauloinfraB ulg; in A,
QIpnesrunct minores cyIindrisH & B, per XV, & XVl_pl'm:r_:iﬂasr,

Quo propius verd fuctit Hipi G, hoc etiam propius erit BipfiG, &
hocminorarcus HB, in quo trunci maiores: tandem ergo cylinder CGA
eltidem,ipfe & fuus {ubcontrarius,vicem& H& B fuﬂ:incns.%cmadmo-
dumigitur omnes cylindri poft B,minores funtipfo I, & trunciomnes pau-
loinfraB,ficetii bicomnes cylindri poftG,& cum ijs trunci 2quealti.erunt
qinoresipfoCGA. conjugato. Quodenim illictruncinonin Bfed paulo
infra B incipiunt e vadere minores; caufaelt,quiainipfo B datur cylindro
gruncus zqucaltus, conjugationis CIA, At hicinipfo G,non daturtruncus
cylindro xquealtus ex conjugatione CGA; primiigitur a Cylindro CGA
trinci, (tatim funt humilioreslined GA,, plus amitrentes per alucudinem,
quasm acquirant per adjectionem trientis.

Eademanalogiaapparetetiam fic, Nam trunci conjugationis hujus,

.omnesab ipfo -Cjﬂindro, funtillo humiliores , quippe cenjugationis {uz

capite, Quicum ficipfe Cylindrorum maximus, omnes igitur ¢i conjugati
Trunci funteo ordine minores,per Th: XX, quo ordineabfunt abalsitu-
dineillius: maximusigiturinterillos Cylinder ipfe: quippe feipfum folus
interilles , zquans alutudine, _Haze
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Hzc eft demonttratio inconvincibilis per analogiam, fed qui2
Geomerrz minusaflucfecerunt fe ad analogias ; age operofiorera & plan®
‘ Geometrica ten-
temus demon-
ftrationem,revo-
cato  Schemate
XXI: Io quofir
truncus CTAV,
cOjugaticisCGA:
& contiauetur
GT, donec fecer
~circulum ia E:

; conneftanturque
H punéta EA, cy-
1\ linder ergo CEA
\ \ minor eft cylin-

L droCGA,per Th,

V. Eivero zque-
alwselt Truncus
- CTAY, ex con-
~~~~~~~ Tt ' ftru&tione, quia
EA, TR ,zquales.
Maior eft igitur
truncus cylindro
CEA,triente qua-~
. : drati de AR, per
XIITpremiflam. Probandum eft, ptoportionem GA ad AE maiorcm
eflet , quam proportionem quadrati CE cum triente quadrati AR vel ET,
ad quadratum CG; fic ut cylinder CEA plusamiferit per humilitatem EA,
quam lueracus eft per tricntem quadrat ET. Primam itad; quadratum
TR vel AE minuscft quadrato TA , ipfo quadratototo AR,

Sed & quadratum CE minus elt quadrato CE cum triente quadrati

AR, ipfo hectriente quadrati AR,  Differentiam igicur illicincer termis
nos,facitaliqua quantitas , quzeft tripla quantitatis,quz hic terminos dif-
ferre facic, Erlunt pracerea hitermini maiores duplis illorum termino-
rum, Nam cum quadratum CG fis duplum quadrati AG, hic quadra-
rum CE, maiuseft quadrato CG, & quadratum A E, minus quadrato GA.
Cum auteminteraliquos terminos ut 25, 26. differentiam facit aliqua quan=
tiras , ut ), cius vEro quantitais triplum, ut 5,diﬁc:cn-tiam facitinter termi=
nos,minores dimidijs,vel faltem pofteriorem pofterioris dimidium,utintcr
)0+ )3 proportio Minorum terminorum, eft maior fextupla proportionis
maiorum; ut jo ad )3 , velzo ad 26, proportionem habet maiorem, quam
fcxmpl:un proportionis =7 ad 2:: & multo efer maior, fi ctiam pofterior
terminus )z minor fuiller dimidio pofterioris 25. Manente enim
®quali differentia, que minores iunt termini, hoc magis augetur propor-
tie, Eftergo proportio quadrat: TA ad quadratum TR vel EA | maior
fex tuply Proportionis quadratorum CE &.uicnlzg de AR,adCE, Ipfa-

o 2 ' um
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rum igitarlinearam TA ad TR vel EA ; proportiocft maior triplaquadra-
torum CE & triciitis de: AR ad quadrarum CE.
Eodemmododemonftrabimus etiam, quadratumde CE ad quadra-
tun €G minoremhabere proportionem,,quam redas GAad AT, Nam
.quadratum CG elt zquale re@angulo BVD, divifa BA in D, urtfic
ADdimidiumipfius DB ;ficutquadratum AG dimidiumeftipliusGCiper
Th VILhvius, Sed CEeft mediumarichmeticuminter VB & VA, per
Th-X1I, kuius. ‘Ergoquadratum CE zquatreétangulum BVA totum, &
infuper quadratum AR, dimidizipfius AB: ficrgoad BV vel CT adijciatur
parallelogrammum , zquale quadrato AR ,accedetad VA, laticudo paral-
lelopramwi,quafit AH, ‘Quadratumigitur CE zquale erirre@angalo
BVH. ‘Sed & quadratum'CG erar aquale reétangulo BVD: ErgoutHV
ad VD;fic guadearum EC.ad quadratum GG. DicoHVad VD preportio-
nem cﬂ;g minorem ;quam DV ad VB. ‘Eft enim BD duplaipiius DA,&BA
duplaiffius AR : ergocuam AD duplaipfius DR ; quodfi AHzquals ef-
fetipAD ;eo§szqualis HDipli DB :tamenmmor cflet HV ad VD,quam
DV ad VB:lamvero'/AH éft minor quam'AD,, adeogsetiamminor quam
DR, Namgquadratum CT vel VB femper maius eft duploipfius BA,
er Th, X huius. Nam fiefletduplum , alticudotruncieflecnulla,corpus
‘nullam: femper igitut quadratum VB eft maius o&uplo ipfius-quadrati
AR Cumigiurint continue proportionales, VB, AR , AH ,eritetiam
ipla reta VB femper maior o&uploipfius AH, ac proinde AR medium
proportionaleinter AH ), & BV 8-, Qualiumrigitur et AR radix de g —+
talium AHéft ). - Sedradix de geftinter 2:& 3. in altitudine truncinulla,
corporenulle;d eiro fir,vel inminimaaltitudinetrunci,ut ex g fiat o, quan-

doradixeiuseft 3 ;& inaltitudinibusmaiotibus femper maior. Ergo AH

ubi maxima,inter dimidiam& rertianyparcenviplius AR confifti, firg;,per
augmentum altitudinis truncoraiy conjugarcrum, quacung; paree iplius

AR minor ficartandemr cam ipfa ABevanefcente (truncoin merum cy~
Yindrum rranfeunte fiatinfinitz parvitatis portiode AR.  Atqui fi abigs

AHefler; proportio AVad VD eflet minor dimidiaipfius DVad VB, quia
AD cltdimidiumipfius DB : & clim proportioDV.ad VB fitduplaipfarum
‘GC ad CT yvel GA ad AT :-ergofiabigs AHefler, proportio AVad VD,
& fic etiam quadratum EC ad quadratum CG, femperefletin minori pro-
pottione; quamretxGA ad AT. .

 Cumrauteminter AR & AH, perdivetfostruncos,fint omnis genetis

jpportiones fitalicu biyfc. in‘truncis proxime 2quealtis cylindro,utAH non

tantumadijciac; ut proportio HV ad VA zquet proportionem GAad AT,
& wncresefteerea, duoenimelementafunc proportionis GA ad AE , alte-
tum ATad EAvel TR, alterum'GA ad AT, duobus elementis proportio-
nis, quadratfGE cumtriente quadrari AR, ad quadratum GC; fingula in-
:gulis maiora- _
‘In‘cruncisigitur proximis & cylindre conjugato decrevir altitudo
"Maiori proportione, quam qua crevic bafis cylindri, £quantis truncum:
atg; hoc (Hium demonftrandum tuic,dato eniminitio truncorum cylindro

minord, deinceps tranci GORNNUES minuuntu:, donecevanelcant, Scquen-
' tch
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ges tamen cafus pertinent ad demonftrationis maiorem evidenriam.

Vel zquatur proportio HV ad VD proportioni GAad AT,intruncis
humilioribus; & fic proportionum di@arum clementa pofteriora , funt 2-
qualia, fed priora adhiic inzqualia, & plus triplo maiorexceflus reéte A r
fupctTR, in comparationecum TRy quam triens quadrati AR, incompa~
ratione cum quadrato GE, &idfine compen/atione : tota igituralitudis
num proportio,adhiic maioreft proportione altitudinis bafium.

Vel denid; fuperat proportio HV ad VB proportionem GAad AT,
fed intruncisadhuc humilioribus, quando CElonga efficitur, TR brevis:
ubiquadratum AR magis magisg; @quatur quadrato TR 5 idg;tandem {a.
perat, magnam efficiens proportionem inter TR & TA; quz quidem fa-
tim initio & fempet ,eft maior teiplo proportionisinter quadrati CE cumy
triente quadrati AR ,& inter folitarium quadratum CE:cam econtra (riens

uadratt RA,non in codem propertionis incremento, augeat quadratum
CE, quippe hocipfum per e crelcens. Evctim citd fiar, ut elementum pro=
por:ion‘u alticudinum, quod eft proportio ATad TR ,fiat maior terria par-
teproportionisGA ad AT:ex o deinceps femper fit,utexcefluselemen-
ti huiusin proportione altitudinum , non tantum compenfer, fed etiam (-
peretmagis magisq;excellum elementiillius ,in proporrione bafium : Hic
enim totus as crefcens quadrati AR ;auget proportionem terminorum mi-
norum & decrelcentium s illic triens faltem, zqualiter crefcens, auget pro-
portionem terminorum maiorum ¥ crefcentium, Plusigitur hicpoteft

proportionis augmenti parts tertia; quam illic rotum proportionis aug-
fmentum.’

 Hzcigiturdeilla conjugatione fuerant demonftranda, in qua qua- '
dratum CG, duplum eft quadrati GA. Quod fi quadrati CG fuerit maius
duploillius; multoifta omnia magis obtinent. Nam quod analogiam atti-
net, Truncorum talium cylindri zquealti , (in Sch, XIX.CBA ) funr z-
qualium fed altiorum cylindrord CH A {ubcontrarij,dequibus Th.X VIIL.
demonftratum, quod trunci ab illisincipiant fieriminores, etiam ij, qui

cylindros altos CHA conjugatos habent: quanto magis illi, quifunc cum

hisillorum fubcontrarijs CBA , conjugationisciufdem, & qui hic demum
oriuntur, primo ortu facti humiliores conjugatocylindroCBA. .
Tam verd quod reliquam domonftrationcm concernit: cim in Sche«
mate X X1, cylindri ipfi, conjugationum capita, ponantur humiliores elle
cylindro GA: crefcit igiturinijs CG, fed incrementis decrefcentibus, mi-
fnuitur GA fed decrementis crefcentibus, Diminura vero GA & fecundum
cam & TA, etiam AB differentia diametrorum, licet crefcentium, crel=
cit, fedincrementis decre(centibus,per Th. X, huius _ Fitigitur diminutio
corporis cylindti conjugati, per currationem ipfius TR, magna, quipp¢ %
fecundum bafin CG magnam,& fecundum differentiam ipfium TR & AG
fulto maiorem ; 2ppofitio yerd ad corpus cylindri conjugati, ect ndum
Trientem quadrati AR, &augmentum quadsati CEper BA, ftt parva &
minoris zftimationiss Retexat, qui vult,omnia demon(traconisp remifle
clementa adhunc modums inveniectnon minus lucis, quam fupraTh.IX.

huiss, ex calculo emicuit, {uperhuius partis veritate,
S M3 Corol«
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Corollarium.

‘Pofito, quod delia Vinaria conftent truncisconicis putis , ini’s qui
dem,que curtaf'unt,ventcromnisdi»minuitmﬂimacioncmcapacimtis; in
Aulftriacis vero perinde fere cft, five ventrem habeant, five cylindricam
figuram propiusimitentur : quia nunquam ufu venit, utventer in tantam
excrefcat amplitudisem , ut habeat profunditatem duplam diametri ot-
bislignei: quo cafu fané, per Corollariaad Th. 1X, amitteret plusquam

- quarram partem.  Sed necunquam profunditas fit fefquialtera diamerri
otbislignei ; quo cafu venteramitteret partem circiter tricefimam. .~ Acft
fefquitertia, quod valdeinfolens, jamatrenuatum eft damnum ventrs ad
partem feptuagefimam. :

Atq; haeceft alterailla, & nobiliflima quidem pro-
_prictas dolij Auftriaci, Sicutenim Th. V. nihil magnum potuit einecere
variata. nonnihil figura per esrorem artificis, propterea, quod Lege &
Moreducibus, ad figuram omnium capaciffimam afpiravicartifex , inci-
densinfiguras capaciflimz proximas, in quibus, ut proximis, defectus, ex
legibus circuli, non eft obfervabulis interinitia : ficnunc etiamnihil fere
in hoc dolio variatventeramplus an ftrictus, res cumprimis grata epificis
guianonitafacileclt, ut proportionem tabularum ad orbes, fic ventris am-
plitudinem prolubitu exprimere: nec ad amuflim pravidet, quantus dolij
venter [itevalurus,redigereturgs in anguftum, filex amplitudinem cerram
ventrium preferiberet.  Quodigitur lege talitam molet non eftopus,
id .commoditati proportionis Tabularumad Orbes, quamobferyvat Au.
Atria,acceptum eflt ferendum, '

Taror. XXIII. Problema Gro-
-rnetris__pmpoﬁtum‘ |

Data pl‘o Portlon{: diametrorum Truncl, comuga‘-
tionem invenire, in qua talis truncus zquet Cylin-
drum conjugationis Maximz.

Primim in ipfa conjugatione Cylindri maximi, jam truncus omnis,
& fic etiam truncus daram habens proportionem diametrorum, eft minor
cylindro maximo, per Th, XXI. huiys, Ergo coniugatio quefita, €ft fupra
G,conjugauonem cylindri maximi,ver{us conjugationd trunci,maxime z-
qucalti 3 datam diametrorum Pr(}pgr[iﬂncm habCﬂ[iS. Vb trun’c-us‘zquc_
altus cylindro maximo CGA » fuerict CFA , & conjugatus ei cylinder CIA,
Fuerityero etiamin conjugatione CGA,truncus CT A , & fuerir, ut CFad
diametrum oppofitam parallelam per AXficetiam CTad AV, corpus
trunciGTA, Conjugafionis G, minusericcylindro maximo CGA, Cop.
i?gmo ergo qu:r_'ﬁta cadet f'upra copjugationem G, verlus L, Q}_!ar{: quz-
Jreus feuncus habebie altitudinem maiorem quam GA, Etcylindr xque-

alti
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alti diameter bafis, que medium eft arithmeticuminter diametrostrunci
quafiri , longitudinem habebitminorem quam CG, Dico conjugationem
quxfitam efc etiam uleral, & alicudinem trunci quafitimaiorem quam
Al, quod mirum videatur. Nam quia datur proporriodiametrorum trun-
¢i, {emper etiam datur earum proporrioad medinm {fuum arithmeticum.
VrigiturGFad CG, ficeritetiam quefiti trunci diameter minor, ad {ui -
quealti cylindri diametrum. Arqui minor hae elt,quam CG,& remotiorab
A :minor igitur etiamilla, qu:’im CF,& remotiorab Arminor ergo prepor-
tio CFadF A,vel Clad TA,quam dianyetri trunci qu:eﬁ:i‘adlatus fuum aceli-
ve, hoc eft, diametri cylindri conjugati ad fuam altitudinem. Maiorerga
quzfite coriugationis aleitudo, quam Al minordiameter, quﬁm IC. Ha-
&enus demonftratio : reliquum huius Problematis AdrianoRomano, &
fiquisaliuseft, cui Geber placet, expediendum tran{mireo. 2183

Cim enim truncus omnis fic maior cylindro fuo zquealto,; in pro-
portionc Vaciz de quadrato differentiz diametrorum, ad quadratum dia-
metri cylindri equealti 1  Quarcquadratum CA ficjubemur dividere,uc
pats yna, auéta portione per differentiam diametrorumdara , & duétain
latus parti's alterins, =quet quadratum €G, dutum in reétam GA.
Confultushac de re Geber, refpondit cx Cofla fua, inveniendam altitu-
diner tantam , ut;tribus poft illam continué proportionalibusexiltenti~
bus, inproportione,uteftipfaad GA, primzaliqua certamultitudo, ®quet
datum numerum abfolurum, cumaliqua certa multitudine tertiarums:
huiusmodi verd zquartiones in Geometria adhuc quarunt coffiftz, nec,
me iuc{icc, invenjcntuanam'

Tuecr XXIV.ProblemaGzo-
MEtris pr()poﬁtum.

Data coniugatione, in qua quadratum diametri in
bafi Cylindri,minus eft duplo quadratialtitudinis, inve-
nire proportiones duas diametrorum, qu Truncos con-

iugationis cin{dem efficiat quales Cylindro maximo.
Data fic coniugatio CIA , in qua quadratum CI, minus fit duple
nadrati 1A, oportet inveniretruncorum conjugatorum diametres, -
quantium cylindrufll CGA maximum. Erit igitur altitudo trunci unius,
maior qUam GA altirudo cylindri maximi,alcerius minor, per X X I, huius-
Per confequensigitu,illius proportio diametrorum erit minor proporeios
ne diametroram zquealti cylindro CA G maximo, huius maior ;  utergs
{uum habebit cylindrum zquealtum:quinon erunt fubcontrariiipli, fed
{ubcontrariis rpmximi: quia fi effent fubcontrarii, eent zquales, per XV}
huigs. Accim illorum truncifine proportionis inzqualis diametrorum,
quippe in eadem coniugatione diverfas habentes alticudines; inzquales
igitaradjicerent vncias quadratorum, differentiis {uis,per X I1T huiug; itags
tunciipfi fierentinzquales, At requirimus xquales, UtriMg; quippe vl
CGA zqualem, Hadle.
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Ha&enusdemonftratio sreliquum Coffiftz conficiant, Dataenim
#(to CF, qua quaritur: daturigitur & FA ex copjugatiane , & quadratam
eiuse quare & reGtangulum diametrorum, & hocdivifo per datam CF dia.
mewum minotem, ctiam diameter maior: quare nota crit& differentia
maioris & minoris, & eius guadrati vncia, 8 quadrans; quo fubtratto i
quadrato AF, refltabit .quadratum altitudinis; quod cum quadrato GA
comparatum, oftendetcarporum proportionis parcemunam.  Sicdata
ut fiq:d1amctro, datur cylindri,qui habet trunci CF A altitudinem, diame-
terbalis,eius fc: quadratum, per X LT huius: cuiadjeéta Vincia prius in ven-
1a;facit compofitum, quod cum quadrato CG comparatum,oftendetcor-
potum proportionis partem alteram : Oporret vero partes iftas propot-
tionis corperum,elie iubcontrari¢ zquales, utinunum confatz confti-
tuant proportionem zqualitats,

Tollite Coflitz, quam fixi, crucem ingenij, & me{equimini : in-
venieus, nifi me averfare{pexit Minerva, continue proportionalium pri-
masfecundas & quintas, zquari numero abfoluto cum _proportionalium
sgertijs & quartis, certo quibusg; numero fumptis.  Nec igitur Geometri-
caclt zquatio, {ed ftochaltica Nic. Raimari'Vrfi, autmechanica Iufti Byr-
gij: nec problema, qualia Pappus ex more antiquorum , Planaappellavit,
ideft, abfoluré Geometrica& {cientifica; fed folidum, & cum conditione
Leomerricum ,datis c. duabus medijs, cantinue proportionalibus, quod
explicarum fcientiicum habernullum. Et pr&terea non unaeft refolutio

.huius zquanonis;demonftratum enim eft, Truncos huiusmodi efic duos,

TreEorREMA XXV.

Si diverfarum conjugationum Trunci habuerine
eandem inter {e proportionem diametrorum , conftituti
fuper eadem dla%omo ! proportio corporum erit comni-
pelitaextribus elements, ex proportione Cylindrorum
contugationis, & ex proportionibus Cylindri cuiusq; ad
fuum Truncum conjugatum, prioris quidem Cylindri
_everla, pofterioris vero directa.

. Sictruncus CFA conjugationis CIA, truncus verd CTA, conjuga-”
tionis € . A, fuper eadem diagonio CA; & habeat fc CF ad diametrum
matorem per AX prolongatam, ficut fe habetGT ad AV ; dico COIpOris
CFA proportionem ad corpus CTA trunci, compofitam cffe ex propor.
~tiombus tribus, ;. CIAadCGA , 2. CFAadCIA,z, CGA2dCTA, Sim«
plex elt fubfu!:nptm adalxmn‘:;atritiiﬁmum,quod quatuor quantitatibus or-
«dine collocatis,proportio primzad quartam, {it compefitaex proportioni-
‘businterjectis: tantumin collocatione cautio eftadhibenda: quiaenim de
Praporuone latagimus truncorum inter fe, oportet truncorum alterum
.collpcare loco quarto,alterumloco primo, cylindrosin mgdio,cuiq; (uum
coniugatum proximum, NamperCoroll ad Th. IT1, columnarum, &
: %
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ficetiamcylindrorum datur proportio, {c. CIAad CGA, SedperTh 1X,,
datur proportio everfa GIA ad GF A, (cilicet CFA ad CIA, & propottio di-
re&a GGA ad CTA :'datz verd proportionis corporibus deingeps colloca-
tis, refultat dicta (cries, :

Corollarium & Praxis.

Rite collocatis terminis, quibus exprimuntut proportiones tres,
multiplica tresantecedentes, duosinter fe & faltumin tertium;; fic etiam
age cum tribas confequentibus, & comprehendent, qui prodeunt,propor-
uoném quafitam, &2

$ic C1A coniugatio zqualitatis, CGAconjugatio proportionis{emiduple
lincarum,duple quadrazorum. Eftigiturin Coreilario Th. I11, proportio CIA
ad CGA ut2828 ad 080. vel 101 2d 110, ln Corollario vero! ad Th. I X, cum <t
proportio diamerrorum, quz I ad 2 Truncus eft ad cylindrorum priorem CIA uc
goad cq,hoceltut ro.ado. In .Corollarioalzero, cumeftcadem proporrio dia-

mecrorum quz 1-ad 2, cylinder pofterior CFA eft ad Truncumut 1§ ad11—+,Ergd .

T runc us, Cylindri. Trunc®. Termini Antec 10,101, 14, fadtus 1§ IjoTruncﬁs GFA
Jo.— 9, |1y— 11—+ confeq. 9.110.11—+fa@’ 10890+ Tr, CTA;
101+=110 In minimis,at yos ad363 —+fic TruncusCRAad Tr. CTA,

Corollarium 11.

In conjugationibus Zqualitatis& duplz quadratorumvel femjdu-
plelincarum proportionis, ratiocorporum per diverfas diametrorum pro-

postioneschtifta,
In Proportione | Truncuszqualitaris i
diametrorum | '
1, 2 {uperatplustiienre
2. 3 fuperat nonadecima
¥ g equaliseft Truncoalteri
4, 3 deficit parte gada.
i deficic parte26ta.
6. 7 deficit parte23 tia
2. 8 deficit parre z0oma
8. 9 deficit parte 18¥a
9. 10 deficit parze 17 ma

xindecontitmsplus deficit ,ufg; dum cylindes, CONorumM Omnium
principium ydeficiat parte vadecima, - |

Inproportiowibus verd diametroram maioribus: pravertitur trune
gg;caniugauoms:du_Plz,cvancfccndp,_ ; bk it

. Corollarium 111.

. Pofito,doliaefleex puris truncis Conicisduplicatis,fi eandem habue.
fint proportionem diametrorum capacius plcrumq; eft, quod Auftriacam
figuram,, proportionis {c. femiduplz diametri orbis ligael ad dimidiam
tabularum longirudinem s quam Rhenenfe ,quod zqualem habet diame-
#um dimidiz tabularum longitudini, Rariffimé verd & forte nunquam

g st e
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’ﬁr. ut ‘zquentur capacitate; quia vix vnquam profunditates ventrinm ad
diametrum orbis lignei,attingunt proportionem felquirertiam,

Haétenus de figura Dolyj Auftriaci, fequitu,

De virgacubica ciufg; certitudine.

Tueorema XXVI
Indolijs, qua funtinter fefigurz fimilis; proportio
tapacitatum eft eriplaad proportionemillarum fongitu-
dinum, quz {unt ab orificio {ummo, ad imum calcem

alcerutrius Orbis lignet. _ -
Sintdoliadiverfz'magnitudinis, fpecie eadem SQKT,XGCZ, quo~
tum orificia OA ,‘diametri orbium ligneorum QK, ST& GC, XZ, eo.-
Schema XX L1, -I'I'.I.I'r.'l’]_i imz
T,K&Z.C,
longitudines
OK, OT =.
quales, fic&
AC,AZ Di-
co, capacitd.
tes dolierd,
cffe in tripla
proportione
Jlongitudinis
OK,AC. A«
gantur enim
per O.Apla-
naCV,AY,
el parallela Of=
e bibus ligneis,

o ; g? & fint duo
- ﬁ/m? trunci Ceni-
RS J cSV&VQ,

{cXY,& YGinterlc fimiles. Quzigiturde proportione dimidiorum do-
Toramfirdrvera, iflaetiath'@eduplicatis erunt vera. Sint igitur propofirz
figurz OVKQ AYCG, conici rrunci, fintgs laterafigararum OQ, VK, &
AG, YC. Diametri Bafium minorum QK , GC, diametri bafium maiorum
OV, AY; & OQxw, AGCY fe&iones quadrilatera figurarum per fuos
axes, ﬁm!}cﬁintqfﬁ?, -C:lrurn(’;;diagngijog: - AC. D

 Repdeum figute imiles, finrad feinvicemiin criplapropottiotie ana-
Jogotuth lareridm , érit propottionis AG lacerisad OQJatus, aur GCdiz.
‘metri, ad Ar’diametruth tripla ,'proportio GY carpotis ad'QV corpus,
At in fgutis hlanis crilacetis AGC & 0« fimilibus, ut GCad analngum
‘QE, vel'dtAGay analogtim 0Q., fic ctiam diagonios Aad anaé"sgon
-~ l1ago,
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LiI A VSTRIACI.

diasonionOX. Quarectiam proportionis AG longitudinis ad OK longis
tudinem triplaelt, proportio GY corporisad QV corpus: & [iceriam to-
- s GZ dolijad totum QI dolium.

Corollarium 1,& ftructura virgz.

Manifeftum hinc eft; fivirgamenforia dividarur in partes zquales
tantas,ut prima & infimaillarum ficlongitude OKdolioli, quod capit * m-
Elmram unam :ad fingulas verd partium equalium adijciantur numers, qui
funrinter feintriplicara propottione nuMmEroruim divifienis :rqua'bilzs Y B
mirumad finem prima partis Vnutas, ad finem partium z , DUMCLUS S ad
z,Numerus 27,ad 4. Numerussa ,ad s Numerus j2¢, & [ic conlequenter,
& numerireliqui, quicaduntinter hos cubicos, ordinenrur in fpaciainier=
medias (icut pars fecunda fubdividatur in paruculas 7 alias, non zquales,
fed propordonales, quibusappont 1;§ofﬁ11tl1umcriz. 3 4§67 s medy -
ter . & o & lic decxteris . quod Virgain dglium riteimmifa, numertad
quos Uf{l& pettingit interiorrabulz fuperficies OA, principio virga in K,
vel T, Z ftante, fint indices Amphorarum , quas capit dolium , proporuo-
nignimirum cius quam habet dolium, verbicaufa,GZ ad deliumQT Awm-
phora unius.

Corollarium 11

- Fodemrecidir res, quod quidam in triangulo AGC,prolaterc AC
metiuncurlaterum AG, G C fummam, provirga eircamgeftanteshmbum
€X pergamena conyolurum, amphorarum numeros eadem lege infcrip-
tum . cuius evoluti principium apud calcem C affignac, longitudinem a C

in G & porroad A extendunt, de notaeius quatetigeritpundtum A, pro-
nunciantesnumerum amphorarum, Nam marginis apud G, procurren-
tem longitudinem , & circulorum 1igneorum‘,viminibus revintorum,ta-
bularumg; & orbis lignei GC craffitiem, quam ampledtuntur circumductu
limbi, prafupponunt per omnia dolia fimilem.

TarOREns XXV

Etviamfl binz medietates dolij Auftriact non plané
fuerint {imiles , fc_d orbium ligncomm alter paulo mi-
nor & anguftior reliquo, dummodolongitudo in men-
foria fit eadem s infenfibilis eritcapacitatumin v traque

medictate differentia. .

\ Dictum enim eft in Corollarip ad Theor. V. {ecundz partis, do-
lium Auftriacumverfaticirca figurationem capaciflimam, S?lqua ﬁg&i.

rationes omnes ad latus urrumque, hoc elt, dolia ram longlora qllﬁ'.m.

breviora Auftriaco, omnia fint minus caPa;Ii\? ) quam Aultriacum,

' 2 : in
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In ijs vero articulis, in quibusa minori ad maximum iterum§sad minus fic
mutatio, legealiquacirculi, femper eft aliquouf(; infenfibilis illa differen-
tia. Quodigitur verumeft de dolijs integris, eandem habentibus diago.
pion:zidetiam verum erit de binisunius dolij truncis, urde AYX, AVG; ut
etfi orbiumalter, purta GC, fuerit minorreliquo X Z;dummodo AC, AZ
:zquales;capacitas tamen{itutringsad omnemfenfibilitatem zqualis,

Taeorema XXVIIL

4 . . 2 ..

At fi longrtudo virge per utrumg; dolij truncum
non fit zqualis, quod ufu venit ¢ medium propor-
tionaleinter utramg; virgz longitudinem, id eft medius
numerusinter duos abuna & abaltera medietate nota-
tos, fine errore pro indice capacitatis ufurpatur.

Namminorlongitudoinfcriptum habercapacitatis , quaeft fui trun-
«ci, duplum; maior itidem {ui trunci duplum habet inferiptum. Virag;er-
‘go longitudo, junttisnumeris,, infcriptum habent duplum capaciratis to-

uusdolij. Medium igitur arichmeticum inter numerosutriusg; longitus
-dinis, quod 2quevalet medio proportionali inter lineas., arguit implum

rotusdolij. ] B s
TurorEma X XIX.

‘Curvatura Tabularum,feubuccofitasinterorificium
medium & orbemverumg; i goeum, in dolio Auftriaco
nihil derogat indicio Virgz, in Oblongis doliis auget
capacitatema virga indicatam (perfequidem , cteris
paribus) in Curtrs mimnuit. .

Nam ethi; per X XTX partis primz,, dolium figura Citrij, Pruni, Oli-
vz, FufiParaboliciaut Hyperbolici, truncatorum, fuperatcapacitate do-
lium Cylindraceum, vel meri trunci duplicari figuram habens, his gradi-
bus,quo hic ordinefigure funtrecenfitgilludtamen & per feeft per parum
utiapparetex Th. XX p. prima; & quicquid eius fenfibile cft, jam in vi-

‘gz numerosingeftum eft.Nam primum dolium, cuiuscapacitas pro vnius
' Amphorzindicio, virgzfuirin fcripta, fimiliterut cztera omnia,fuam ha-
' buitbuccofitatem : arguitigitur Virga doliaommiabuccofitaris fimilissquz

‘etfinonomnibus Auftriaciseft imilis, omnibus tamen ¢ft aliqua,c0q; mi-

porerrorcircaillam, Atcumdoliafuerint longiora Auftriacis, Ic«ngiu:

-etiaminijsflexuseft tabulatumaborificio adorbes, jtaq; maioris Capacita-

tis, -etiam(i fimilis viring; ponarur flexura; quemadmodum etiam,

i breviora fucrint Auftriacis, flexus ifte cft brevior.  Atqui virga fle-

Xum longirudinis mediocrisarguit , qualisettin dolio Auftriacosnon afle.
quitur jgiryrvirga (cztetis paribus ) longitudinem flexus indolio oblon.-
g0 {uperatin dolio brevi. '

Pars
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_ 11l Pars. |
Vsvs roTivs LiBr1 CIR caDoLia
1. Comparatio doliorum per vir-
gam tranfuerfalem exploratorum..

Si dolium fic Proporti-onis Auftriace, fidito uir-
gz line relpe&u uel ventris inter orbem urrumg;, velbuccofitaus five cur-
vaturzinter Onificium infaforium & orbem utrumlibetligncums & rale
doliumalijsomnibus prafer, excepto illo Rhenenii, quod habert profun=

_ ditatem ventris maiorem fefquitertia diametr orbis hgnei, itamen ullum

habet. Er.ca:mrisiglturclichqungacummul:ovcmrc,qua!iafi.mtali-
qua Rhenenfia: compenfat enim nonnihil gracilitatem & prolixitatemn
corporis,amphtudo ventris medsj, & longitudo buccarum. In contemptis
habeto dolia oblonga & cyl ndraceafineventre : poft hzc Curtatibi cen-
fentor, cuiufmod: aliqua veniunt ex Vngaria, parum aut nihild cylindro
puroputo diffcrentia,  Atcurta ventricofa fugito modis omnibuss tres
enim notas paupertatis habent, unamex Th. V. magnitudinem propor-

. rionis Orbium ad dimidiam longitudinem Tabularums {ecundamex The

X X 11, ventris magnitadinens , tertiam ¢x Th, XXIX, buccarum bre-
vitatems

i1. Confideratio methodi meniu-
randi per Virgam tranf{verfalem cubicam.

Colligitur 1gitur ex his omnibus, fimul confide-

ratis , nullam nter rationes menfurandi dolia, compendiofiorem imul
atd; circomf{pedtiorem efle, ufu virgz rranfverfalis cum divitionibus cue
bicts, in dolis Aultriacis.  Omnes enim cautclas menforumin {e con=
unet Primim virgantrorfum immiffa eliminat craflitiem tabularum, cir-

_culorum , qui vincula funt, viminumg quibus circuli lignei ftringunrurs

Eliminac & cxceflum Marginum, quorum in crenis hzrentorbes fcu Ba-
feslignez  Hocautem ratioalia menfurandi, un & eadem opera prafta
re nulla potefts quz non rationes menfurz apud orificium A exigit,ubiin-
timafuperficies rabularuininapercoeft Irag; Menfores aliquiregulas hic
5 nnullas memori@ mandant & fequuntur , zftimandi czcam hanc tabu-
larum Orbium; craflitiem: quarum incerutudinecirca incoaftannia ex=
empla, omais reiiqua 1n menfurando fcrupulofitas eluditur. Secunco
moduosifte cavet demequalitate balium hignearum feu orbium, idf.[i citra
rzdiofam multlpiltationern,citmq; repetittonem cxplora:ion-is,vna&ca.

demopera ut Th. XX V Lhuius dictum. Adreliqui menforesin hocmul-

-ti funt, ur doliorum orbesinter (e 2quent, mediumds corutn proportiona-
le, denisinter capacitates medium conicum inVeRIants ufum virgz pla-

N 3 nime-




STEREOMETRIA Do-
‘nimetrx conjungentes cumcalculo moleftiflimo.  Viderecentifiimum,
Ioannis Haremanni Bayeri Medici Francofurteniis librum de ftercome-
tria Inanium. :

Tertio, ned; diffimilitudo Cadorum (quantula quidem in Auftriaca
doliacadit> dum dolicrum Opifices Regula fua craffe utuntur, aurdolia
verera przcilis margiaibus farciune  mulium derogar fider huius menfi-
rationis, utdi¢tum Corollario I, ad Tk, V. & Th XX 11 huius, Quartd,
nonnegligiturhic, fed ipfa methodo adlcifcitur amphwdo ventr:s, fcu
circulus maximus AY : abillius enim fummo A, intticuitor penfurario ad
alterivsimum C. Eius reifundamencum pender & Th XX [T haius parus.

1;intb necbuccofitas Trunci Conoidis hic quicquam nocet, }"-rr
Theor. XXVIH, Eftenim & per {cexigua, & peromies ominium dolio«
rum medietaies, fere fimilis connivenua Tabularum, ad fro&urs rapo-
nes pertinens, qu& nec meram Conicam reéitudinem , nec infignen alis
quam ventricofitatera, magistamen dlam, quam hanc requirir,  Atde
hac buccofitate pleriq; menfores valde funtiolliciti: adeo vt Clavius, ut
lupra di€tum ,ad Ellipfes & Conoidea confugiat: ncq; tamen quifgnamal=
lorum adbuc geunuinas doliorum figuras calculando iccutus eft, quasego
nunc primum & cognofcendas dedi demonfirationibus{pinoitlimis, & 1a
numeros conieci operofiffimo calculo fed quod Auftriaca noftra doliaal-
tinet, ingeniofa magis quam utilivel neceflaria machinatione, rantum ut
¢x comparatione calculi cum ufuvirge Aultriaca, & commoditas huius di-
menficnis ranto magis elucefceret, & czieri{crupulofi compurateres fe (e
refpicerent, perpendentes,quam hactenus fultracerebrum fregerint com.
putationibusiaboriofifiimis, culicem excolantes tralticnum minutiffima-
rum, fed camelum erroram deglutientes: fola hac alterare, pariter 1pfis
ignorata f'zlices, quod nullius feré momenu func plerzg amdcrupulofis
tates, quam crrores circaillas, :

Plurimum igitur ad privatorum fecuritatem frau-
deﬁychuﬁnandasre&mi;uﬂexjﬂadolﬁconﬁrucndi,quxfernapane]rn.
gitudinis tabularum jubetdefcribere circulum orbium 1 gneorum Magis
ftraruum autherirate diligentidgs conferverur, peenify; & proferipriona
vaforum , quz hanc figuram non habent,vingicetur: autcerte, ut virge
nienforizin enormibus illis dolijs dimetiendis, fides publico decrero ab«
rogetur. : . : 3

i 1c | F -
1. Quodulusvirge tranfverfalis,
ineriptas habentis divifiones Cubicas, fit
Auftriz proprius. ' :

Patethincetiam, curvirgz tranfverfalis ufus mul.
to fit Auftriz familiarior, quam nationibus czteris : Nimirum quia hane
doljj figuram receperunt, ad quam collimantes Vietores, mintnum no-
£ept capacitati, manuum aberratione, Atpenes natiohesceteras ali
etiam dgliorum ﬂgurm in ufufanc;in quibusvcntnumampli:udo rabula.
rum$ longitudo muraa, flatim fenfibile quid nocers Quare cifi ve-

wwm eft: ulom virgzeran” erfalis vniverfalem efic, i omnibug dolijs
: ' intet

i
|
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inter fe imilibus, fecundum Th. X X V Thuias partis : atnulla lexnulli it
ftiturio fufficie Opificibus, utfempeténeant candem pracife propoitio-
nem tabularum, multod; minus profunditatis vénttis, ad Orbes; utin qua
conformanda cafus plurimum valet, confiliam opificis minimum. Cam
irag; figurainftitutz proprictas non {ubveniat aberrationi manuum,; utin
Auitria, fic ut figurz diflimiles zquipolleaat imilibus : diflimilibus igitut
figuris quotidie provenientibusdoliorum, neccapacitatis imilis, non po=
telt Virge traniverfalis cubica (olitariz penes nationes c&teras tam larus
eflc ufus, fineerrorisalea,

1v. Ratiometiendiquodvisdolium
circularium Qrbium ; fine Virga divifionts
Cubica

Sed cum generalem hoé libro {peculationem pro=.
pofucrim, praxisenamad omnesalias doliorim figurasexcendenda vide.
tur, cim utfruétum aliquem Stereometriz huius percipiant etiam natio-
tiones czterz : tumetiam ut Aultriaci noftri circa dolia peregrina (qu.
identidem vel fecundo veladvetfo Danubio invehunturin Aukriam;, aut
vino exotico plena, autexportatuta vinum Auftriacum)tanto magis ju-
ventur: neve, ufiivirge fuz, damnum vel inferantalijs, velipfi accipiant.
Etenimluftitiz imulachrum pingitur cum bilance,menfurarim omaium
exacatum {ymbolo;pertinetd; curahaccircamenfurarum fidetn,ad huius
vireutis, fuim cuig; tribuentis,cultum; ut,quz & falvas praftatRefpubli-
cas , & ornat; ipfa quovis fole pulchrior; ab cius amico & fereno vultu, oms
nesnubeculz ertorum quér‘n longiflime dimoveantur,difcutiancurgs.
Vir:ga igitur in;pararo fic;divifain partes zquales minutiffimas; cum
illain oriticium dolij im1fia metire primo profundltzitém ventris medij, de-
inde tranfverfas longitudines, ab infuforij medio, ad imos calces utrinig
orbis ligiiel; tertio virgam exrraétam fifte foris ad calcesorbium ligneo-
rum ,acie etiamin crenas imptefld, fi poteft, metiens utriufque orbis li-
gnei diametrum in altitudinem protrectam feorfim ; cuizquales ponan-
rur cffe omnes alizdiametri unius otbislignei, propter ftruturz rationes;
& quiahic nonde lagenisagimus; Sitamenaliqua notabilis diverfitasef-
{ecindiametris unius & ciufdem orbis lignei, orta velex aberratione ari-
ficis, vel exnatura ligni, quz ¢um venarum longitudinem praftet inva-
riabilem, latitudinem tamen tabularum habet durz murationibus obno-

Xiam; tuncctiam lm“ffcrfas otbitimlighecotum didmetrosmetire:
. thuiaﬁt_im“—’dem ; utipfaetiam ventris medij amplitudo rion of-

dinetur in perfe&tum circulum § tentet igitur accuiratus menfor, (¢4
_omuem curiofitatem inftrumenta modosg; poflibiles fuppeditare animus
eft)viamaliam difcendz arez, quadoliumin medio fectum efc intelligi-
tur. Eapofficeleralis. ' _
 Limboex pergameno, aut alia matetia flexili, non tamen, ut fila;
‘dudili, circumdato medium ventrem dolij , metiarisg; , qUOT partes virgz

¢ontineatlimbustalis. Pofitoigitur, quod doliutmin medio foris cxaé}f
b . . c.
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{it circalare , exnumero-partium harumifacile per Th, I, difces, quantadia-
meterdebeatefle huiuscirculi: Vifipartesinambituinvenifles 5283 cum
‘unaquinta, diameter deberevhabete parteszooe, Atquijam explotatam
‘habes diametrum interiotéem-{eu profunditatem ventris : auferigiturd
compuratacraffitiem ligni , quam potesmetiriininfulorio, & proaltcrata-
bulain dolij imoauter tantundem :-quod fi diameter profundiratis inv.enis
turzqualis huic computat .ex ambitu exteriore, & diminutz : dolijvens
terexa@e cireulaviscredipoteft; quiafi. defletita circalo,.canfanulla eft;
curpotius obliquzdiametri (quod tamen etiamfieri potelt) quam ercéta
& tranfverfa intinzquales, Sed omnem certitudinem huiusrei fi foree fic

<materiamericnda pccciﬁorauro,, quantitats ciufdem ydifces lignis paralle-
lis ,intervallo, quantum requirit dolium, firmiterinter e coaflags, quibug
.omnescircumcircadiametros ; {i trabes-binz delium fultineant ;explora-
reporeris, Quod fiigitur deprehendanturinzquales diametri, erecta &

tranfverfa, velalia quzcung;s tunc figura eft Ellipfis: quare per£pil. ad

"Th. L p. primz; diameter computata, medium-erit arichmeticum inter
-erc@tam & tranfverfam, Itad; quantd compurara & diminatalongior eft
-diametro profundiratis,_ tanto vicifim hazc eritlongior diametro-tranfs
) r i B .
.yerla, :

“Ex cognitaigitur diametroveldiamerris cniusg; circuli vel Ellipfis;fic
eliciesarcam , tam orbis lignei, quam-feétionis imaginariz per medium
ventrem,per Th.1T;& Epifagmalll, partis primz. Multiplica diametram
eretamin tranfvetfam, five fucrint quales, five inzquales : erit§;fa&us
ad {ummam parvalorsm quadratoram, qua funt unam virgz divifions
zqualium longa & lata, “cententorum -in-area talisorbis lignei, ficut
jaad y) fere. Accuratiug, ( quod dito Theoremateomiflum hinc fupplec)
ut numerus poltquaternarium ordinarashabens Cyphrasfedecim ,‘ad dis
midium numeri, quo efferturcireulicircumferentiaThT.  "Namusobi«
terhoc dicam 2 neminecadhuc’'demonftratum , nefcioan i-qu oquamob’
{ervatum; In omnibusfiguris regalaribus, ciraulo circumfcriptis, & fic
ctiaminipfocirculo, quafiin figura: infinitangula, ufu venit, ut ipfarums
petimetri, quande diameter habere ponitar partes 2, pumero contineans

tur,quiduplus et numeri, quo contineturarea figurze.

-Proximatibico gnitio neceflaria;eftlongitudinis dcil:’j » quam Dorrita,

facileforis, velintus metiridaturvirgula - qura curvanturtabale, procut.

runtg; ultra crenasotbesqs ligneos , quorum ctiam crafliticsignoratar. WVes
ramigiturlongirudinem ficdifces yquadralongitudinemeranfverfalem,ab
‘hocquadraro aufer fatum ex ‘diametro orbis lignei 8¢ diametro ventrig
(lumpromedio arithmetico fi non fuerint omues ynius figuredidmetri 2-
quales) refiduumiferva, deinde orbis lignei diametrum auter & diametro

 yentris; refiduum quadra, quadeari partem quartam aufer arefiduo prins

aflervato: radixeius quodremaner, eftlongitudo medietatisillius,cuius or.
bem ligneumadhibuiftis technice dicituralitudo trunci. Quod fidehii et
regulare, duplum erithujus, longitudo rotius dolij; fedtutiusages, repe.
rendo proceffum eundem cum alreralongitudine eranfverfals,alterog; or.
be.lltgneg, quo parefictalterius medietatis longitudo;hocsitalterius Tron.
EERE iyl oot : &

Excm-_:




L1I AVSTRIACL

Exerplum, Sicinvenra inSch, X X1, cracfves(-1is AZ lengitadoghs.
tium mqual:um virez 2.4 emis & pauis plos:uc ficeins quadracum oz L Sisteciam
inventedismetriAY 22 XZ 1o,parcinmeirundem, Hainle mutad muloipicats;
f1cunt 418, quemanfer 3 6021, reftar 184 L. Diff . rant diamerri per 3, cuins quas
dracum elt 9, & hine pars quarta, 2 cum quarta: quam anferab 184 1. reftar 152 cim
quared ,caiwsradix 13 £ dimid j dolijlongicudo mreina, tttora GX fic27 oags
Ercam quadratumde22fic 484 ,de19,fic 361 ¢ Veigtiurqoowoad 31416, fic 48y
8 36127 380 —+& 282 Laress ircalorum AY. &XZ.

Inventis arcis circulorum, & longitudine medietatisutrin(;, tri-
viumoccurrits autenim pro Truncis Conicis habentur, binz doljcuiul§
medierates, aut pro Truncis Cicrrj, aut pro figurisio termedijs, pro Prunc,
Oliva , Fufo Paraboelico, vel Hyperbolico , truncatis : hoc elt, cursaturae
tabularum tribuitur vel mera ce@itudoab infuforio 2d marginem, vel
merus circulus inter utrumd; margincm-&intu.’brium s vel ﬁgura ¢X U=
[rﬂq; XLl : : .

Hla vid femper paald minus iufto colliges, ifld promifcué vel plus
iulto, vel iuftam attingicurs hac femper juftum attingeretur, fitam faci'e
perhancincederetur, quam perilias,

I. Prima viadividicur Trancus quilibet m cylindtum regularem,
quafi fantem fuperbafi, orbe ligneo, & incircumieGumillifegmentum
limbi Cylindracei Conicum, quod Tunicam apellavimus, Ergo Cylindri
corpus, per Th./ITI 'partis*ptimx,'camputarur,'dn&a altitadine dinndii
delis,in bafin orbislignei fuprainventain: ‘mamnumeras indefactus, fum-
mam continebit parvileram Cubifcoram ,qui funtin propofito cyliadro,
querum quilibec unam virge parcicalam divifionis ®qualis, longuslarus
& profundus fic. Trunci vers, feu dimidii doli proportio ad Cylindrum
fuperbafi, orbeligneo, habetur per Coroliarium ad Th X V 11 partis pri-

nz,duéka diametro orbislignei , & infe, ‘& in diametram feu profundita-
tem ventris; ducta etiam differentiabarum diametrorumin fuipartem ter-
tiam : & numero Cubilcoramin cylindro ‘priusinvento, mu'tiplicatoin
fummam fa&orum pofteriorum, fa&od; divilo per-quadratum dametri
orbis Jignei: preditenimfumma Cubifcorum in dolio, Eodem vero modo
ageadum etiamcum alrera dolii mediecate 1 fueric diflimilisautinzqual -«
Quotautem huiafwodi Cubifcoram faciantunam menfuram,; non
aliterdifces, quamfiex lamina ferreavafculumoblongum,Cylindraceum
exadte, & zqualirerrotundum (truxeris , cam fundo optimi¢ complanato,
deinde infuloliquore unius menfurz in vasficcum , virga tua menfus fueris
alitudinem quam ﬁ_gnavcrat'liquor ante immiflionem virgz in vafcoluns
menfus ctiam fueris amplitudinem circuliinfummo , deberenim zqualis
efeimo. Namexamplitudine difces aream circuli, modofupradicto, €x
hac & altitudine ,'corpus fernumerum Cubifcorum in vna menforas quo
numero i divileris numerum Cubifcorum cuiuscung; folidi , habebizin
wotiente numeram talium menfurarum , quas capit locus folidus: feuda.
lijfeuCupz, Atg;hzcelt primamethodus, qua dixicolligi minusjufto,
Exemplum habes polt Th. XX TTpartis primz. ol

Sed cortinaanimus hicetiam priusinceptum. Ducigiror 13 ﬁ’.:mls 28z {0
bafin Mingrem, orbisfcilicet lign.ei XZ,fier Cyiiﬂﬂer;Gﬂf {In hacvero ‘F:l‘oportio«-
nediamerrord, eft cylinder ad Truncam,ut 361 ad 421.Ergo 361 fit368;5  quid 4212
fequitur 4208, ror cubifcos valet dimidium dolium: torumergo 9¢96. Quodfizo
huiufmodi cobifcarum implerentunam menfunm.di_‘if_i_(_o 9196 per jo,prodirer32o
ferc, tormenfuras capercr doliymtomum, Q 1L Ak
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II. Altera methodus, quadolium confidératur, utCitr'umutring
pruncatum, quad; frequeatur jultum prenunciat, fed zque frequentet
plusjuftojam fuprain Exempload Th. XX I1& XXV p. prima prolixe
& ﬁrupu}tﬁlﬂimcﬂlit traditatnecaliarepetitione eft opus, nifiur meneam,
doliumillicapellari Citrium Truncatum, dehjventrem illicefle circulum
maximum per medium corpus Citrijs Orbes veroligneosillicappellari cir-
culos Truncaatres, Deitide & hoceft addendum, fiorbesligneinon fue-
gint xquales, operandum clle bis, femel per minoremorbem, acfi ater
tantusefler, iterum pet maiorem, gc fi utefq; maior; quodd; pofteriorcal-
culusdifferens prodeta priori, eius parre dimidia hinc detractta velinde ad-
jecta jultum (utin perfecta Citrij figura ) confticurumiri. -
111. Quodfitibi ferupulofitates iftz nondum fufficiunt, ec quod
curvatura tabularamnon femperhabeat fguram Circularem-exa&te, & i,
utet Geomerricoramingeniorum natura, nonex aliena % conh&a, led
ex genuina & propria cuiu ﬁfpdolij figura lubet argumentari & calculare:
‘age, pousinquirito, qualis omnino figura fit huiuscurvitaris Tabularum ¢
Quasdam igitur vifu fimplici dignofces, quibufdam indagandis
‘opus tibi erit inftrumente & dexieritate manuum , circag; hocexercinum,
fubrilitate curiofiffima : quafdam denig; & plera{@; quidem, nulloinge-
‘piodifcernes aperfedocirculo, proprer rudemtabularum coaffationem,
impcdimcnm circulorum ligneorum & viminum,, ‘inzqualem tabularum
craflitiem, & ipfarum figurarumaffinitateminter fe.
wod {1 in oculos incurrat curvaturg tabularum'in medio ventre
diflimilitudo a curvatura verfus extremos margines, dolium- erit Truncus
Fufi Hyperbolici, & quo anguftius hac curvaturaventrem circumfteteris
hoc maior Hyperbolespars erit, hoc propriusetiam capaciras delij ad ca-
‘pacitatem TranciConiciacceder. i > .
:Reliqua hocinftrumento expedies, "Cape regulam ex ferrovel ori-
chalco, quadratam, bene pdlitam, longitudine delij, non flexilem fuo
pondere ;inilld ﬁn‘E‘{Hli ferrei graciles & acutiutclavi, trufaules perlongi-
tudinem regule, ficut in quacung; eius parte h%réanc firmii non vacillan-
tes; poflintautem Cochleis a regula extrudireducigadillac - fintnume- |
10, clim minimum , quings; melius fi feprems ‘quorum mcdmm"fuﬂicit fi- |
xum adhzrere Regule mediz. Jongitudine, quzfuperet craflitiem om- -
nis circuliligneiin dolijs. Statutoigitur'ftilo fixo in'vna commiflurarum,
' «quaduztabulze coeuntin medio dolij ventre, reliquos ftilostrufatiles, bi-
105 & binos,vel iadf{unt,ternos, ordinaverfus dolij margines,intervallo |
illisindulcomedico® utring; #qualis cochleis§; extrude,ut omnes rangant l

commifluram candem , -extimi 2qualiter a medio remoti, in mar-

ginibus extremis; fiiﬂcfi in punéhs vicinis, infinuantes fe inter bincs

circulos ligneos, qua datut corum tantalum intervallum.  Iracompre-
: ‘henfaftilorum extremitatibus quinavel feprena figurz pun&ta, cum Re- .
gula transfer in planiciem tabulzbene complanatz, factisin ea punétis to- :
videm; urfifintin Schemate X VIII. pun&ta extrema F, G, mcldium G,

‘j_;“‘fj; interje&a Q, §, & relpondentia in parte altera.  Et ne quis ferupulus
7 fuperlit, ‘tetire © etiam craflitiem tabulatum, tam 10 orificio 1nfu-
fi fiorio, qUAM in marginibus; €a quanra fuerir, tanto intervallo yerfus

interiora, &centrum yeluti curyarure, facito punéta alia, deletis prio-
' ribus,

|
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ribus, utinteriorem curvitatem dolij, quinisvel feprenis pundis in plano
habeas propofitam. .
Primum igitur conne&epunétaF, G, perreftam FG; deinde cim
CG, CF exprocetlusdefcriptione fint zquales; ex C perpendicularem duc
inFG,qua it CO, continueturgs extrorinm aliquoul@.  Tertid per bina
pun&taextima,utF, S, & refpondentiaexalterolarere, ducredtas,& conti-
nuaillas, ulg;in perpendicularem CO continuatam. Quod fireliquapun-
tanen fuerintintra complexum harum linearum inventa omnia, vel fal-
tem exteriorain hac ipfalinea; aut fi duz hzlinez concurrerintalibi,quam
inipla perpendiculari CO continuard, utinY; tunc opcramluﬁﬂ:i, cer-
tumg; habes ,vel dolij figuram, vel inftrumentum, vel manus tuas,ad hanc
fubulitatem efleinepras. Pollumus antem hisduabus lineis, etfi, accuraré
loquendo, fecant Hyperbolen, in punéis fingulz binis, utiloco contingen-
tium utigsindolijs, que mihi videre contigit. Quareper Th. XX VIE
‘pactis primz, diligenter metire,, qua fic proportio CO (dimidiz differen-
tiz diamctrorum, ventris & orbis lignei)ad CY. Seétoenimangulo OGY
inazqualia, fi fecans tranfiverit per puné&tum C, figura ex circulo erit, per-
tinebirq; ad methodum fecundam proprié.  Sed quod maxime facit ad
comparationem cum czteris,quaritur tunc fegmenti Globi FGC,deinde
per Th. X X Vp. primez, fitut GO ad OC, fic numerusfegmenti globi, ad
numerum, qui exprimer dimidium corpus Citrij parvi : cuius proportio ad
Zonam circacylindrum HFGE doceturin Exempload Th, X XI1,
Siverd tucrint quales NG, CY, figuraefltex Parabela : quare per
Th, XIIL Epif 1L quaritur Parabolicum Conoides ex cono zquealtos
Nam areacirculi cuius diameter FG,dua in partem tertiam O€, creat
numeruimn corparis Coni,at Conoides et fefquialteram Coni:crgocorpus
Conoidis habetur , ductaarea FGin femiflem CO. Tuncex Gonoide quz-
gicur Fufum parvam in Conoide, per Analogiam Th, XXVII partis primas .
fcilicet ut GO ad YO, duplam ipfius CO; fic Conoides inventum ad Fufi
eius corpus dimidium Invente corpore Fuli parvi,proceflus reliquusidem
elt,quicum Trunco Citrij: Zonaenim circa fufum,habet partes duas, alte-
raclt Fufum parvum,jam inventum, reliqua & maior quidem pars crea-
tur,dud@a circumferentia circuliorbislignei in figuram planam FGQ, qua
arabola dicitur; cuius area habeturex Epif Ilad Th 11, du&aenim par-
te dimidia, id efttribus fextis de €O, inreé&am FG, creaturarea trianguli
FCG, cuiusfefquitertia cum fit area Paraboles, creaturigitur, ductis qua~
tuor fextis, hoceft befleiplius GO inreGam FG.
" vod fifuerit CO maiorquam CY , figuracrit ex Hyperbola, pro-
ximeg; accedet dolinm, ad conum duplicatum :idg; tanto magis, quanto
maior fuerit CO quam CY  Eritgy Conoidis Hyperbolici proporrio ad
corpusdimidij Fultinferipti, panld minor; quam GO ad OY; maiorramen
quam GO ad OV, fi V cenrrum fic figure, Hoc folum lucramur €x bac
{erupulofitate circa Hyperbolam: de cztero , Clim nondum determinata
fitregta inter OY'& OV, quadransad proportionem convenientem; non
etiam animum adieci hactenus ad quadraturam Hyperboles, cuius cogni-
tione infuper opus effer, ad Zonam Fufi Hyperbolici X arte computans
dam.  Opitylamini Apollonij, T
| 0 Rur;
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Rurfim i CO minor quidem fuerit, quim CY, maiot tamenad
CY quam OGad'GY (quod quis quadiligentia difcernec?) figura eriex
Ellipfirectascuius fegmentaad circulifegmenta facta perrectam axi paral-
lelam,fcmper habentproportionem eam,quambrevioreius diameterad
Jongiorem, per eaquz Acchimedesadhibetad demonftrandum Epifagma
1Elad Th. I, perg; di¢ta @ me in commentarijs de motu Marus, quod
-addiGum Th II primz pattiseratetiam fuperinducendum, At cumlinea
'properrionis fegmenti-iphzroidis redti ad Pranum Ellipticum, inter C,
‘Y,nondunifitdeterminata, ut & priusin hyp<rbola, nullum hic ingemo-
{is,; & emnind Apollonijs, exitum mon ftrarc poflum., quam quem ipfi fibi

“follertiflimi-ingenij acie, Tuperius Th. X X VI ;provocati, cxciderint &
.patefecerint : mediocribusingenijsnullus hic thefaurusuatilitatisaut com-
-pendij latecablconditus. Idemdenigsteneto, cum CO minorad CY fue-

rit, quarn OGad GY : figura-enim enic-ex Ellipfi tranfverfa, & Sphzroidis

' fcgmcntiprqportio-ad Olivam maiorerit, quam GO ad OC, fedgenuina

linea nondum eft nora: quod ranto minoris momenti impedimentum cen-
feri debet; quanto minus vetifimile cft,doliaSphzroidis;quam Hyperbo-
lesautcirculi figuramimitari.

v. ‘Quaratione quis artificiof¢ metiri

‘pofsit;proportionem partis vacuata ad refiduum
‘liquoris, ftrato dolio,: ere&isq; ad perpendicilum dia-
:metris Ventris & Qrbiam ligncorum.

Defiderataha&enus, quantum cgo‘fcio-, do&rinz
a8& cavendafurra : fi

tamen Bachus 2 Thetidisditione fuas opes procul collocaverit, ei:’{; fuis -
mibusinterdixerit: folet enim hec deafictegere fuiverne maleficia,ut cim
partcmiilefub'duxc{it.,'i&a:réfundcndocorrumpat-rcquuum' ‘Coigneti
aliorumg; modus; quacertus eft ,angufti eft ufus : uc verd ad omnisgeneris
dolia extenditur, fine errore & abfurdis, quod facile fatebunturautho-
res, excrcerinonpoteft. Incipiamus tamen ab illo : Nimirum {1 dolium,
(it figura cylindri yautinfenfibiliterab eadefledtat, fupetficies planaliquo-
us, fecat orbes ligneos ; ventrifg; awplitadinem, in bina fegmenta-circulis
quare, per Th.XVII, p. primz, {egmenta duo totius Cylindraceidolij,va-
cuum & plenum , funtin propottione fcgmentorum planorumin bafibus.
Sed quiadoliumeft compofitumex ducbus veluti Truncis Conicis,
quorum reputatur altitudotechnica, quantumeeft longirudinis inter circu.
lum ventris& orbemligneum:  I'runcugverd quiliber conftat excylindro
medio, {uper bafi Trunciminori, & circumjeéta Tunica (ficenim appells’
in dolio dimidiam ventris protuberantigm {upra molem mtimi cylindri : &
totum dolium -ciufq; genuinam figuram confideres, tota ventris proti.
bernantia, conftansex-duabus talibusveluti tunicis adverfis, in fuperiori.
bus mihi difta fuit Zona) animadverte igitur, quod Tunicz vel Zonz
huius marge primim {ubfidit, priufquam abintimo cylindro,qui eftinter
orbes ligneos, quid defiar; polteaquam cylinder incipitminuilemper und
/ i~
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«minuitur etiam Tunica: ad extremum toto cylindro exhaufto, reltatin
fzcibusadhuc margo Tunicz vel Zonz. Quisin hac irregularitate {perct
ab arte fubfidium ¢

: Atquinon plusunico Theoremate nobis epus fuerit, urde vacua-
tione Dolij,cum tigura Trunci conici duplicati,demonftrativam plane prz-
{cribamus Methodum, Di¢tum cftfupra Th. X V [ partis primz, non-
dum efle fadtam a Geomettis difqufinonem de foliditare fegmentorum

uotundam Coni: que inter, funt etiam ftafegmenta TruncorumConi-
corum,{eu dolij, quz determinantur pet planam fuperficicm liquorisde-
flucntis, parallelam axi Truncorum conicotum, reétamad communem
bafem Truncorum, feucirculam medium Veneris,

De hisitag; fegmentis Coni, lubet aliqua differere etiam hoe loco,
ad provocandos eometras; utqui hatenus non {atagendum purarunc de
his fegmentis, ufu, quod fupra diccbam, non exigcotces ijjam tandem,
poftquam manfelkumvident ufum eorum, ¢ fomno evigilent,demonira-
tionem; foliditaus eorum quarant. Primiim irag; con fideravi, fifori¢(a.
Ie conifegmentum, quod fitplanoadaxem paralielo , eog; Hyperbolico,
proportionem ad Conumtotum habear, compofitam €x proportionefeg-
menti {uz bafisad balim Coni, &¢x proportionefuz altitudinis ad Conial-
utudinem. Hzcopinioveroquidemelt proxima, fed tamen falfa. Nam
portio hz eft fegmenti Conifcaleni humikioris, {cilicerper verticem {e&i,
ad conum propofitum altiorem: arqui tale fegmentum Coni fcaleni per
verticem fe&i, eft minus fegmentoConialticris, fuper eadembafi ftanti;
exiteniminmucroncm; cum hocexeat furfumin quandamacicm latam
Hyperbolicam: illud contnerur fuperficie Coni minotis & planotriangu~
lari; hocportione fuperficici Coni maioris, & plano Hyperbolico. =

Secundo confideravi,num fegmentum Coni propofitam,fitzquale
fegmentoconfimili cylindricifegmenti, habenticandem bafin& alutudi-
nem: dequibus fegmentis fecundisegimus Th, X V 11, p. prioris s quor-
fum {pectavetiam Th. X X1 Iex parte: & annontam Cylindraceumquam

Conicum fegmentum , ftantafupereodem fegmentocirculi, & terminata
{egmentis planis,illud Blliptico,hec Hyperbolico,quodlibeczquet partem,
tertiam fegorenti cylindrici recti,per planum n'xrparalle!umfa&i,ﬁlpc;’ bafi
¢idem. Sednechocipfilima veritate nititur, utcunds; prope accedar.
Nam fi verum hoc cflet de uno, non poflerefle falfum de femicylindro,

quemdeterminarplanum peraxem , tranfiens etiam per infcripri Coni a.
sem & verticem. Nam divifo hoc femicylindro inpartes 33, femiconus

eodem planoperaxem determinatus, eft talium partium I, perTh.1V,

pa.Iz:atfegmentum cylindricifegmentieft talium partiii y4,per Th XVIL.
%od;giturintcrﬂ&'corpufculum geminatum, rerminatum intusC 0311-
caluperficie, foris plana & portiunculis Cylindracez, eft partium antum
9. Etfi verd hicconus dimidius et przciferiens femicylindri,tamen hocin
alijsfegmentisnon obtinet,coipfo,quod tunc Conus nonamphusper Ver.
ticem fecaturs fegmentum igitur Coni propofitum maiuselt triente {eg-
menticylindrici refi zquealti: & videntur ifta fucceflive Magls magisds
ficrizqualia,viciflim; corpufculainterpofira magis magisaticnuars,quo

~ minusfitfegmentum iplumrettum C_y,lindnc_ug, cuiusifta {ung partes,
' 3 ' Ter.
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Tertioigitur videtur inquircnda quadratura H)rpcrbolcs s quz feg-
mentum coni determinat, quainventafacileeft , cuihber Hyperbolz rri-
angulum fuper cadem bafiaflignare , cuiusarea fit 2qualisarce H yperbo-
Jes. Nam propertio fegmentorum Coni, ad Conum totum, viderurefle
compolita expreportione baleon planarum, & proporrione altitudinum
griangulorum iftoram ,hyperbolas zquantium. Interim dum hanc pr-
damvenatu referant Apollonij; nos fidem reliqui Theorematis etiam non
demonttrati, fecuti, id eligemus quodad veritatem afpirar; & fegmenta
circulorum qua funt bafes Conicorum propofitorum, ducemus nonin
altitudineseorum, qua ratio minora jufto conftitueremus; fedin lincas
Jongiores, {cilicerin continuatas has altitudines, uﬂ';; adarcumcirculi,per
veruées conorum continuatorum,perd; otificium dolij tradudi, ut fiin
Sch, X X L circulus maximustraducerecur per BC, & oppofitum verricem

“ulera Dyur ie CL{agitea, & L B finusarcus,determinanus noftraslineas: cui

cireulo expeditpeculiare nomen efle; dicatur Merator. Manifeftum
enim eft ;talem arcum nontangere dolium in G, orbehigneo, ac prownde
4lritudinem OG technicam fegmenti conici COG, continuaram 1n huac
arcum,forelongiorem, veluti i OZ effer. Segmentumigitur CA ventris,
cuius altitudo CO, ducemusintrientem linearum OZ,pro foliditate feg-
mentiConici. Siquis metuit, ne OZ nimis {itlonga, is cogitet fegmenra
nobis hic propofitanon effe meré conica, fed his maiord ex Gitrio & Fufo,

Nafceturigitur proceflusifte. Antcomnianotam cffeoportet ex
fuperioribus przceptis, amplitu dinem vencrisCA , & diametrum orbisli-
guei GE,cum dimidsa differentia CO,& per tranfverfalem CE, ipfam etiam

altitndmenrtechnicam Trunci0OG.  Eftautem COad 0OG, urCL ad LB

alrirudinem‘Conicontinuati. Igitur (cientur arez circulorum CA & GE,
ex {uperioribus, in menfurauna, quz arez ducend funt in {fuarum altitu~
dinum LB & KB partes tettias , & aufcrendus, conus GEB, deficiens aCo-
20 CAB continuato,ut reftectruncus CA EG, innumerisa ptis prefentine-
gocio.lam proinvenicndislineis OZ opus elt diametro Metatoris: quadra-
tumigituripfius LB, divide per CL, & prodibitin quoticnte;refiduum dia-

metri, Addeigitur CLad hocrefiduum ,compoficus erit diamerer Me-

garoris. Igitur fi propofita ficalticude vacui CO, per cam inquirendadunt,
fegmcntum circuli vcmﬂ?,per g-mccpta ﬁf periora, & lineaex O pcrpf_-ndi.,.
culariter per fuperficiem liquoris defluentis exiensin metatorem. A ufer
igitur COadiamerro Metatoris, ablatam multiplicainrefiduum,fadti radix
cltlineaquzfita s incuius partemtertiam, muluplicanda eftarea fegmenti
circuli,Ventris, pro foliditate fegmenti Conici. Quodfialtitudo-vacuiCO
non fuperatdimidiam differentiamdiamerrorum CA , GE, fufficitho¢la-
boris, At fifuperat, laborgeminatur Segmenti enim Coni tuncexcut-
sirulera Truncum CGE;in Conum GBE deficientem: quare parseius defi-
ciensinquirenda, &4 {egmentototo suterenda erit Auferigitur dimidiam
differentiam diametror ab altitudine hquoris; cam refiduo tanquam finn
verfo, quaratur areafegmenti orbislignei, quod extat fupra fuperficiem
liquoriss nancifcaturautem eandem dimenfionem cum area fegmenti pla-
ni xentris. Tuncquz cft proportio altitudinis iquorisad excellum fuum
fupra dimidiam diametrorum differentiam ; in cadem proporiione adme-

tire
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tite huic minori fegmentoorbislignei, portionem delinea 07, cuiuster-
tiam partem ducin fegmentum hignei otbis, pro foliditate partis de Coni-
co fegmento deficientis: quaablatad toto fegmento Conico, relinguitur
fegmentum Trancijnanitum,

Denig; fitibicognitus cft numerus men furarum, quas capitdolinm
fotum, cum muitiplica in ﬁ:gmcntum Truncr,vel unavelduabus opera-
rionibusinventum: faGumdivide per foliditatem Trunci rotius, prodibit
in quotiente numerus menfuraram,quz defluxerunt.

Cum autem & bic & fuprafepius uluveniar, ut quarenda fint
fegmenta circuloram, per finus verfos dimidiorum arcaum, qua res mole-
{tias magnas creat; uthac te mioleftia ex parteliberarem, tabellam hiccon-
feci. quz fingulis centefimis partibus finus verfifeu fagirea, a fummo ver-
{us centrum , aflignat quantiratem arex fegmentiin €a proportione, ut cir-
culiillius totinsarea valet partes j$7jo :necenim aptior numErus mihiexi-
vir, utenti facili & expedita via computationis; nec nunc vacat,huncnuine.
rum cum rotundo aliquo permutare, _
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 Viustabellz: fegmentifagittam {eu finumverfum,feu quod eftloco
eius(vtin Ventre, altitudinem vacui, in otbe ligneo , altitudinem extantis
partisfupraliquorem ) duabus Cyphrisau@tum;divide per femidiamerrum
circuli,cuius eft {fegmentums: quod prodit; cius denarios quazre infronte,
digitos in margine, &areacommunisexhibebitaream fegmenti,qualium
arearotiusillius circulivaler)s7josquafivalererminusaut plus,redutio-
pealiqua opus elletad communemdimenfionemn. et e,
Exemplum huiusprocelus. ; Sicventerdolij CA-almsaz, diameter orbisli.
gnei GE 19, dimidia erga diffsrantia GO fefquiz EcOG 12 £, Veautem CO feiqui
ad0G 13 L velutzaday; 1adgaficCL 11ad LB oo ergo KBeltgs{ Ponemusau-
tem,arcam circuliC A valere numerum Tabeliz Mc. 15710. Eritergout quadratd™
484 de CA 2, ad quadratum 361 de'GE 19 ficareacirculi CA 15710,ad aream cir-
culi GE 11718, Dac 17710 intrientem de 99, prodit 518430, pro corpore CBA:
duc 11718 in tricarem de 8¢ 1 prodit 323963, pro corpoie GBE, quod auferd CBA,
reftat 184467, pro Trunco CGEA, lam prodiametrometatoris: ipfius LB 99, qua-
dratum 9801, divide per CL 11, quotiens'erit 891 scuiadde 11, erie Meratornls dia-

meter902.
Sit primo alticudo vacul minoriquam CO, {c. 1,

2011 1337|2079 | 2900 | 2782 14710 |§673 16678, 765¢
759 14 lszs 298¢ 38731 4803 | 779:1675717755

Ve igitur poflis eXcerpere

eiusfegmentum cx tabelia, dic, CL 11 fit 100, quid 1, prodiro com undecima: hee
immiflsin tabellam,refert fegmentum Ventris 256 fesé. Auferdeinde 1 4902 dia-

_AmeCro meratoris, reftac g1, quod ducin 1. fir gor.cuiusradix 30— Dugigitur cius
{2
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fertizanpriain ;gé.prudu ﬁ;liditasfwgmcnri 2560, Quia e go altituda vaceiminor
Cﬁ,quﬁmco: valer tora hzcioliditas.Erur 184467 ad numerm med furarnm doliy,
fic 2560 ad numeretn wenfurarum qua defluxe ine, Sed nota, ficperarerisper fim-
phicem ﬁ.gm‘uunahirudim:m, q-.'.a:ci'ﬁ::u, tunEnen muimpius eryla parte huius
colligere:, quod eftcertd minus jufto. :

Sit fecundd altitudevacui, maior quam CO» fe. 6, Veavtem 11.ad 100, ficg
ad s4,cum 6 undecimis, Ergoinrabella quafiti, soin frante; & 4 cumappendice
in margioe, exhibeatfegmentum 3468. Auferdeindesi gozreftar 804, quuddic
in 6, fic 5375 , cuius radix 74, minus {exra prrre; dochutesicrrampired in fegmen-
tum, prodit folidiras fegmentiConici gqjgr.fed ulrra truncum coaicumn excoticns
tis, quiaé {operac CO. Ergo z_ufcr—CO{chui-i'é sreftane4{ comhocquareniom
fegmencum orbis lignet. S1 femidiametereivs of ficy 00,4 cuncy L. ficazy cum :riene
te fert : cumajuo ex rabella ervirurfegmentum 2843, qualium arezorbis ‘ignei, gue
minor eft areaventris, haber§710. Dacigitura84; in361, quadratmec 1o  fae
&umdivide per 48_1_,L‘J'uld:amm de2z, prodiczizof. -Etquid fcgmento'toti,cuiug

car nuerus 6 , trabuebatury 4, eius partiycuius elt numerus 4 {. rrtbuendiericpra
aliirudine ¢¢ [ culus fertiam ducinaizof fiet 3022 (. folidirasapicis, defegmenta
excurrentisin conum deficientem. Aunferhanca fegmeatororn, réftaricgmentum
Truncicoaici8r4zg f vacvum, ‘Rurfumigitur,ur 184467 ad rumerutm men Gira-
rum cotiusdolijdic81429 ad numc:umicxhauﬂa:-um menfu arph Sires implicemy
alcitudinem {egmenti dperaveris, ea fuilfer non 74 fed 66, fegmenri folidiras 763124
deficienris vero apicis 3640, folidirasego fegmenti'de Tran-0'72672 5 certo minog
jufto. Nosigita: quod hie mainsinvenimus, provero ampledtiaior,

Atenim excipient A pollonij ;ne ficquidem , hacfoliditate fegmena
torum conicorum concefla; fatisfattum divetfitati indobjs; quippe hxg
{oliditas, cum ex unius formz metatere Computetur, non plus quam uni
fourz doliorum quadrabit? - Scio equidem;: quare utd illisfauisfaciam,
ad Th XXX, partis primz, illosablego; illicinvenient (Apollonijinquam,
quezrentes, invenient) unde {uppleant; quod fcientifice demonftrationy

huiusactificijadhuc deeft,
‘Conclufiolibri.

| Conftitueramerrores aliorum, cum circa doliorum

{ntegrorum, tum etiam circa partis vacuz dimenfiones, de tegere, fun-
‘damentag; Elenchorum monlftrare in Theoremaribus huiuslibri.. Arcum
na veritas fufficiat vel racens, contra cmacs criorum ftrepitus; & jam an-
“.gealiber, vix decem initio- Theoremiatum , preter opinionern excreves
" tit: habeant igitur’fibi‘fuos errores, quicund; ijs delectantur; .
* fruamurnosnoftris commodis; & utfruendi materia,
o falyis corporis animig; "bonis, -affatim
fuppetat, ‘precabi-
nurs
Et clim pocula mille menfi erfrmos,
‘Conturbabimusilla, ne [ciamus.

ForL N I §

<57 S

¥




zSchemaris VI, & VIL
m figure ( aadic utring; axem
& D.r. fie b plicationa & oxe

7ads3 1

In fe
| Smoerenim ferme

Pory

()

* Quaevero eidem linewm jéomenti circularis,

e R S TR S P
b, UL leg tuainis reipondentia.

I —— —— Annulos
MERL0 — —- AtcumAO

diculares fint
KFZXO debebant offe .ggmr!e;
AP ertegre limea parvallela,.

22re

& LUK, M

AIGRE nume-
fumma in trientem alticudins ‘T rune

quoram bafis eft femi circu-
{p.&f:{ino.ar p-eandem ad cy-
um zquealtam, que eft totius
entiad totam aquealrum Cylin-
im locum habet etiam
entls fegment quorum bafis eft circulus,
um hacbafi, fivealtu five

Unile oft C}-'Iifqd:i ﬁ:i-xc.luca_ltidimidium.Qyi—'

MSverd bafesnonfic.e, f.{, a. ¢ feom enta, illis
9afes i o ifte fingl (ingrlas concilions o

tidem agule ingulas conciliant p

Tlones, Itaq; ertam deh.c. £Lv. a. r:.m.q.c‘]..
*&D. q. qinfiftanceidem {comento circuli, { .

z22lt : prolongiore legé breviore
o i

P 1 % 5 . : . .
Erratanonnulla Memoriz vel typographicaqua
fpariminterlegendum occurreruant, ficcorrige.

Pag. G.r.Zona — — Sch.VILfledrin Margine
per KCN
Pag. H. 2. per XXVIE-—— = Baui fine
H. 3. pert ~-delc Atflriac. :
Iz A b una,LC. due. I fehemate XXT hic o
guoties recus 71t 5 ca;f{f:zrzer;xr CT #/4, in E, &
FBRD A ufg, 11 H , in guams, ducantut perperndi-
cxlares €85, TR, EA
Laoduminft— ——-H. GB. pun. LA prop.
Lasliima longior (t CK quam
K, 1.76.CGad GA Trun L ACerit— TC.AV &
K. 2.5t q-—20000.-——20000 /. fumma qua-
dratorum £ Fa&lusi8e66667 /, quadratum AG
/6.8t CT 130, VA £ quibus uiam — minor CT
K. 3. quadrantes — pars differentia ref;

_}’."Z‘AJCT. fic— Cylindd aquealt &inf
oulum CT. AV

£ fob 8ssmul— 35 &F
L.2.fb.plusva—CT.AV. ' L.z altimi, H.B,
M. r.quadratum acclivis lareris FA
bafium Clad CG.
JebBGad v - CHA prop
M. 3. portionis — —__ ﬁ:ttm:ljustcr-
N2 fibenion—— o AYX,AYG
V. 3. fob. Theor XXIX

Sinatlie bz s ficnbioccurrerinty le@orim.
Aseflvvass ipfe corr :'gcr,’




SterEoMmETRIA Do-

tertiam 1oin 256 prodie foliditasfegmenti 2560, Quis e'go altitudo vacciminer
cll,qnam CO: valet tora hzcioliditas. Erur 184467 ad numernm menfurarom doiijy

fic ;gﬁDﬂdnu

serom mesfurarem qua defloxe une, Sednota, ficprraretisper fivi

piicerm frgmendialricudioem, que effer a1, tunenonmulroplus terca parte huics

colll

ad
irl*.
ind
T
£is

Tr
run
alti
defi
juft

tot’
{ohi
fig
~ad .
qua
= hui

—intef
‘dam
J1na

o VAVHAUSLLILIUD LA 5 ML LCLALU VS,

o d A0 F B

e
Fc-
]

- >




	Vorderdeckel
	[Seite 2]
	[Seite 3]
	[Seite 4]
	[Seite 6]

	Titelblatt
	[Seite 7]
	[Seite 8]

	Illustrissimo Domino D. Maximiliano, domino de Liechtenstein [...].
	[Seite]
	[Seite]
	[Seite]
	[Seite]
	[Seite]
	[Seite]

	Praeambulum de ratione figurae dolii vinarii.
	[Seite 15]

	I. Pars. Curuorum regularium stereometria.
	[Seite 16]
	[Seite 17]
	[Seite 18]
	[Seite 19]
	[Seite 20]
	[Seite 21]
	[Seite 22]
	[Seite 23]
	[Seite 24]
	[Seite 25]
	[Seite 26]
	[Seite 27]
	[Seite 28]
	[Seite 29]
	[Seite 30]
	[Seite 31]
	[Seite 32]
	[Seite 33]
	[Seite 34]
	[Seite 35]
	[Seite 36]
	[Seite 37]
	[Seite 38]
	[Seite 39]
	[Seite 40]
	[Seite 41]
	[Seite 42]
	[Seite 43]
	[Seite 44]
	[Seite 45]
	[Seite 46]
	[Seite 47]
	[Seite 48]
	[Seite 49]
	[Seite 50]
	[Seite 51]
	[Seite 52]
	[Seite 53]
	[Seite 54]
	[Seite 55]
	[Seite 56]
	[Seite 57]
	[Seite 58]
	[Seite 59]
	[Seite 60]
	[Seite 61]
	[Seite 62]
	[Seite 63]
	[Seite 64]
	[Seite 65]
	[Seite 66]

	II. Pars. Stereometria dolii Austriaci inspecie.
	[Seite 67]
	[Seite 68]
	[Seite 69]
	[Seite 70]
	[Seite 71]
	[Seite 72]
	[Seite 73]
	[Seite 74]
	[Seite 75]
	[Seite 76]
	[Seite 77]
	[Seite 78]
	[Seite 79]
	[Seite 80]
	[Seite 81]
	[Seite 82]
	[Seite 83]
	[Seite 84]
	[Seite 85]
	[Seite 86]
	[Seite 87]
	[Seite 88]
	[Seite 89]
	[Seite 90]
	[Seite 91]
	[Seite 92]
	[Seite 93]
	[Seite 94]
	[Seite 95]
	[Seite 96]
	[Seite 97]
	[Seite 98]
	[Seite 99]
	[Seite 100]
	[Seite 101]
	[Seite 102]
	[Seite 103]
	[Seite 104]
	[Seite 105]
	[Seite 106]

	III. Pars. Usus totius libri circa dolia.
	[Seite 107]
	[Seite 108]
	[Seite 109]
	[Seite 110]
	[Seite 111]
	[Seite 112]
	[Seite 113]
	[Seite 114]
	[Seite 115]
	[Seite 116]
	[Seite 117]
	[Seite 118]

	Errata nonnulla memoriae vel typographica quae sparsim interlengendum occurerunt, sic corrige.
	[Seite 119]
	[Seite 120]


