
ï ÒÁÚÂÉÅÎÉÑÈ ÍÎÏÖÅÓÔ× ÎÁ ÓÆÅÒÁÈ × R
ná.í. òÁÊÇÏÒÏÄÓËÉÊ÷ ÄÏËÌÁÄÅ ÍÙ ÏÂÓÕÄÉÍ ÁÎÁÌÏÇÉ Ä×ÕÈ ËÌÁÓÓÉÞÅÓËÉÈ ÚÁÄÁÞ | �ÒÏÂÌÅÍÙâÏÒÓÕËÁ É �ÒÏÂÌÅÍÙ îÅÌÓÏÎÁ { èÁÄ×ÉÇÅÒÁ | × ÓÌÕÞÁÅ ÓÆÅÒÙ. ïÓÎÏ×ÎÙÍÉÏÂßÅËÔÁÍÉ ÉÓÓÌÅÄÏ×ÁÎÉÑ ÂÕÄÕÔ ÞÉÓÌÁ âÏÒÓÕËÁ fr(n) É ÈÒÏÍÁÔÉÞÅÓËÉÅ ÞÉÓÌÁ�r(n), ËÏÔÏÒÙÅ Ï�ÒÅÄÅÌÑÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ. ÷ÅÌÉÞÉÎÁ fr(n) { ÜÔÏÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ÞÉÓÌÏ ÞÁÓÔÅÊ ÍÅÎØÛÅÇÏ ÄÉÁÍÅÔÒÁ, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÅ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØÒÁÚÂÉÔÏ �ÒÏÉÚ×ÏÌØÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÄÉÁÍÅÔÒÁ 1, ÌÅÖÁÝÅÅ ÎÁ ÓÆÅÒÅ Sn−1r ÒÁ-ÄÉÕÓÁ r ≥ 1=2. ÷ÅÌÉÞÉÎÁ �r(n) { ÜÔÏ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ ËÏÌÉÞÅÓÔ×Ï �×ÅÔÏ×, ×ËÏÔÏÒÙÅ ÍÏÖÎÏ ÔÁË ÒÁÓËÒÁÓÉÔØ ×ÓÅ ÔÏÞËÉ ÓÆÅÒÙ Sn−1r , ÞÔÏÂÙ ÍÅÖÄÕ ÏÄ-ÎÏ�×ÅÔÎÙÍÉ ÔÏÞËÁÍÉ ÎÅ ÂÙÌÏ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÑ 1. òÁÚÎÉ�Á ÍÅÖÄÕ ×ÅÌÉÞÉÎÁÍÉ�ÒÉÎ�É�ÉÁÌØÎÁÑ. îÁ�ÒÉÍÅÒ, �1=2(n) = 2, Á f1=2(n) = n+ 1.îÁÍ ÕÄÁÅÔÓÑ �ÏÌÕÞÁÔØ ÎÅÔÒÉ×ÉÁÌØÎÙÅ ÎÉÖÎÉÅ Ï�ÅÎËÉ ÄÌÑ ÈÒÏÍÁÔÉÞÅ-ÓËÏÇÏ ÞÉÓÌÁ É ÞÉÓÌÁ âÏÒÓÕËÁ ÄÁÖÅ × ÓÌÕÞÁÑÈ, ËÏÇÄÁ ÒÁÄÉÕÓ ÓÆÅÒÙ ÚÁ×ÉÓÉÔÏÔ ÒÁÚÍÅÒÎÏÓÔÉ É Ó ÒÏÓÔÏÍ ÅÅ ×ÅÌÉÞÉÎÙ ÓÔÒÅÍÉÔÓÑ Ë 1/2. ÷ ÞÁÓÔÎÏÓÔÉ, ÄÌÑËÌÁÓÓÉÞÅÓËÏÊ ÇÉ�ÏÔÅÚÙ âÏÒÓÕËÁ Ï ÔÏÍ, ÞÔÏ ÌÀÂÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔ×Ï ÄÉÁÍÅÔÒÁ 1 ×

R
n ÒÁÚÂÉ×ÁÅÔÓÑ ÎÁ n+1 ÞÁÓÔØ ÍÅÎØÛÅÇÏ ÄÉÁÍÅÔÒÁ, ÓÔÒÏÑÔÓÑ ËÏÎÔÒ�ÒÉÍÅÒÙ,ÌÅÖÁÝÉÅ ÎÁ ÓÆÅÒÁÈ ÒÁÄÉÕÓÁ r ∼ 1=2. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, ÚÎÁÞÉÔÅÌØÎÏ ÕÌÕÞÛÁÀÔÓÑ�ÒÅÖÎÉÅ ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ ì. ìÏ×ÁÓÁ Ï ÈÒÏÍÁÔÉÞÅÓËÉÈ ÞÉÓÌÁÈ ÓÆÅÒ.
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