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term. The Fredholm property of this operator allows us to split the relation into a system of relations
in subspaces of lower dimensions.
Keywords: linear reccurence relation, first order, Fredholm operator, regularization.
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Доказано, что неравенство

ϕ(A) ≤ϕ(|A+ iB |) для всех A ∈A + и B ∈A sa

характеризует следовые функционалы среди всех положительных нормальных функ-
ционалов ϕ на алгебре фон Неймана A . Это усиливает известную характеризацию
Л. T. Гарднера (1979; см. [1]). Как следствие, получен критерий коммутативности ал-
гебр фон Неймана. Также мы даем характеристику следов в широком классе весов на
алгебре фон Неймана с помощью этого неравенства. Каждый точный нормальный по-
луконечный след ϕ на алгебре фон Неймана A удовлетворяет этому соотношению.
Пусть ||| · ||| – унитарно инвариантная норма на унитальной C∗-алгебре A . Тогда
|||A||| ≤ |||A+iB ||| для всех A ∈A + и B ∈A sa. О других характеризациях следа см. [2]–[7]
и библиографию в них.

Ключевые слова: гильбертово пространство, линейный оператор, алгебра фон
Неймана, C∗-алгебра, вес, след, следовое неравенство.
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CHARACTERIZATION OF TRACIAL FUNCTIONALS ON VON NEUMANN ALGEBRAS

Kh. Fawwaz, H. Alhasan

It is proved that the inequality

ϕ(A) ≤ϕ(|A+ iB |) for all A ∈A + and B ∈A sa

characterizes tracial functionals among all positive normal functionals ϕ on a von Neumann algebra
A . This strengthens the L. T. Gardner’s characterization (1979; see [1]). As a consequence, a criterion
for commutativity of von Neumann algebras is obtained. Also we give a characterization of traces in
a wide class of weights on a von Neumann algebra via this inequality. Every faithful normal semifinite
trace ϕ on a von Neumann algebraA satisfies this relation. Let ||| · ||| be a unitarily invariant norm on
a unital C∗-algebraA . Then |||A||| ≤ |||A+ iB ||| for all A ∈A + and B ∈A sa. For other trace character-
izations see [2]–[7] and references therein.
Keywords: Hilbert space, linear operator, von Neumann algebra, C∗-algebra, weight, trace, tracial inequal-
ity.
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В данной работе доказано, что внешность компакта произвольных некомпактных ри-
мановых многообразиях q – массивно тогда и только тогда, когда она является qD
– массивным множеством. Данное утверждение обобщает аналогичную теорему для
гармонических функций на случай стационарного уравнения Шрёдингера.

Ключевые слова: массивные множества, интеграл энергии, стационарное уравне-
ние Шрёдингера, эллиптические уравнения.

Данная работа посвящена изучению свойств q - массивных множеств ассоции-
рованных с стационарным уравнением Шрёдингера

∆u −q(x)u = 0, (1)

здесь q(x) – гладкая, неотрицательная на многообразии функция.
Истоки данной тематики восходят к классификационной теории некомпакт-

ных римановых многообразий. Определение эллиптичности типа риманова мно-
гообразия достаточно просто и заключается в определении компактности много-
образия. Отличительным свойством поверхностей параболического типа является
выполнениенаних теоремытипаЛиувилля–наповерхностипараболического типа
всякая положительная супергармоническая функция является тождественной по-
стоянной. Данное свойство было принято за определение многообразий параболи-
ческого типа.


