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Эффективное равновесное состояние для резонансных
наблюдаемых

@ Сергеев А.Г.
Математический институт им. В.А. Стеклова РАН, г. Москва, Россия

Одной из целей некоммутативной геометрии является перевод основ-
ных понятий анализа на язык банаховых алгебр. Этот перевод осуществ-
ляется с помощью процедуры квантования, устанавливающей соответ-
ствие между функциональными пространствами и алгебрами ограни-
ченных операторов в гильбертовом пространстве 𝐻. Указанное соответ-
ствие, называемое квантовым, сопоставляет дифференциалу 𝑑𝑓 функ-
ции 𝑓 коммутатор ее операторного образа с некоторым оператором сим-
метрии 𝑆, являющимся самосопряженным оператором в 𝐻 с квадратом
𝑆2 = 𝐼. Образ 𝑑𝑓 при этом называется квантовым дифференциалом 𝑑𝑞𝑓
функции 𝑓 и этот дифференциал, в отличие от дифференциала 𝑑𝑓 , кор-
ректно определен даже для негладких функций 𝑓 . Возникающее опера-
торное исчисление называется квантовым.

В докладе будет приведен целый ряд утверждений из этого исчисле-
ния, касающихся интерпретации идеалов Шэттена компактных опера-
торов в гильбертовом пространстве в терминах функциональных про-
странств на окружности и вещественной прямой. Главное внимание уде-
ляется случаю операторов Гильберта–Шмидта. Роль оператора симмет-
рии 𝑆 выполняет при этом преобразование Гильберта. В случае функци-
ональных пространств нескольких вещественных переменных оператор
симметрии удается определить в терминах операторов Рисса и матриц
Дирака.
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