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Ïðåäñêàçàíèÿ

A � ñëó÷àéíîå ñîáûòèå, X � ïðåäñêàçàíèå A, òî åñòü ñëó÷àéíàÿ

âåëè÷èíà âèäà

E(1A| . . . )

äâà ïðåäñêàçàíèÿ X ,Y îäíîãî ñîáûòèÿ A íàçûâàþòñÿ êîãåðåíòíûìè

ñëó÷àéíûìè âåëè÷èíàìè

A: �ìîíåòà âûïàëà ðåøêîé�, X = 1A, Y = 1/2
â ýòîì ïðèìåðå âñåãäà |X − Y | = 1/2 íî Prob(|X − Y | > 1/2) 6 2/3
Ê. Áóðäè, Ñ. Ïàë (2021); Ñ. Öèõîìñêèé, À. Îñåõîâñêèé (2022) :

maxProb(|X − Y | > δ) =

{
1, åñëè 0 6 δ 6 1/2
2(1−δ)
2−δ , åñëè 1/2 < δ 6 1

íà ðàáîòó âçÿëè Áîðþ (âåðîÿòíîñòü p := 1−δ
2−δ ), Âàñþ (òîæå p) èëè Àíþ

(1− 2p), ïîáåäèòåëü çíàåò ÷òî ïîáåäèë. A � ñîáûòèå �âçÿëè Àíþ�

X � ïðåäñêàçàíèå Áîðè, Y � Âàñè. Çíà÷åíèÿ X :

(1−2p
1−p , 0,

1−2p
1−p ) = (δ, 0, δ), Y : (δ, δ, 0).
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Íåçàâèñèìûå ïðåäñêàçàíèÿ

X , Y � êîãåðåíòíûå è íåçàâèñèìûå. n ìàëü÷èêîâ è n äåâî÷åê, Âàñÿ

âûáèðàåò ñëó÷àéíî ìàëü÷èêà b, Àíÿ äåâî÷êó g , ñîáûòèå A: b è g
äðóæàò. X � îæèäàíèå Âàñè, îíî ðàâíî deg(b)/n, îæèäàíèå Àíè
Y = deg(g)/n
Ñ. Öèõîìñêèé, ÔÏ (2021):

max |(b, g) : | deg(b)− deg(g)| > k | =

{
n2, åñëè 0 6 k 6 n/2

2k(n − k), åñëè n/2 < k 6 n

Ïðèìåðû: Kn,k ïðè k 6 n/2 è Kk,k ïðè k > n/2.
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Ïðîèçâîëüíûé ãðàô

n âåðøèí, k 6 n − 1 � òîãäà íàéäóòñÿ k + 1 âåðøèí ñ ðàçáðîñîì

ñòåïåíåé 6 k − 1
d1 6 d2 6 . . . 6 dn, ïóñòü di+k > di + k ïðè k = 1, 2, . . . , n − k
âåðøèíû k + 1, . . . n ïîñûëàþò > d1 + . . .+ dn−k + k(n − k) îòêðûòîê
õîòÿ áû k(n − k) ïðèøëè â âåðøèíû n − k + 1, . . . , n, íî êàæäàÿ

ïîëó÷èëà 6 n − k , è ðàâåíñòâî âåçäå íåâîçìîæíî

P. Erd�os, G. Chen, C.C. Rousseau, R.H. Schelp (1993)
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áîëüøèõ, îñîáàÿ íå äðóæèò ñ áîëüøîé è ìàëåíüêîé ñðàçó

c := max(a, b), ïàð íå áîëüøå ÷åì

ab + c(k + 1) = c(n − c) 6 (n − k − 1)(k + 1)
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Äâóäîëüíûé ãðàô

ìàëü÷èêè, ñòåïåíè d1 > d2 > . . . > dn; ó äåâî÷åê δ1 > δ2 > . . . > δn
õîòèì: |(i , j) : |di − δj | > k | 6 2k(n − k)
Ëåììà. Äëÿ íåêîòîðîãî s ∈ {1, 2, . . . , n − k + 1} èìååì
ds 6 δs+k−1 + k − 1.
èíà÷å ds > δs+k−1 + k è èç ìàëü÷èêîâ 1, . . . , n− k + 1 âûõîäèò õîòÿ áû

δk + . . .+ δn + k(n − k + 1) ð¼áåð, íî â äåâî÷åê k , . . . , n âåä¼ò íå

áîëüøå ÷åì δk + . . .+ δn ð¼áåð, à â äåâî÷åê 1, . . . , k − 1 íå áîëüøå ÷åì

(k − 1)(n − k + 1) ð¼áåð.
Èòàê, ds 6 δs+k−1 + k − 1, àíàëîãè÷íî δt 6 dt+k−1 + k − 1
b, g , |deg(b)− deg(g)| > k . ìóæñêàÿ ïàðà: deg(b) > deg(g), èíà÷å
æåíñêàÿ

∃i0: äëÿ ìóæñêîé ïàðû (b, g) èìååì b < i0, äëÿ æåíñêîé b > i0,
àíàëîãè÷íî j0 äëÿ äåâî÷åê

äëÿ ìóæñêîé ïàðû (b, g): b < s èëè g > s + k − 1, äëÿ æåíñêîé g < t
èëè b > t + k − 1
ýòèõ óñëîâèé õâàòàåò äëÿ íóæíîé îöåíêè
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âûáèðàåì 2n èñõîäîâ v1, . . . , vn, u1, . . . , un íåçàâèñèìî
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