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Bn := îòêðûòûé åäèíè÷íûé øàð â Cn, n ≥ 1; D = B1, T = ∂D.
Äëÿ k ∈ N è nj ∈ N, j = 1, 2, . . . , k , ïîëàãàåì

Ω = Ω[n1, n2, . . . , nk ] = Bn1 × Bn2 · · · × Bnk ⊂ Cn1+n2+···+nk .

Ìîäåëüíûå ïðèìåðû îáëàñòè Ω � ýòî Bn è ïîëèäèñê Dn.
Ïóñòü ∂Ω îáîçíà÷àåò ãðàíèöó Øèëîâà ∂Bn1 × ∂Bn2 · · · × ∂Bnk

îáëàñòè Ω. Äëÿ z = (z1, z2, . . . , zk) ∈ Ω èìååì

CΩ(z , ζ) =
k∏

j=1

1
(1− ⟨zj , ζj⟩)nj

, ζ = (ζ1, ζ2, . . . , ζk) ∈ ∂Ω,

zj = (zj ,1, zj ,2, . . . , zj ,nj ) ∈ Bnj , ζj = (ζj ,1, ζj ,2, . . . , ζj ,nj ) ∈ ∂Bnj .

ßäðî Ïóàññîíà (M-ãàðìîíè÷åñêîå ÿÏ â ñëó÷àå Ω = Bn):

P(z , ζ) =
C (z , ζ)C (ζ, z)

C (z , z)
, z ∈ Ω, ζ ∈ ∂Ω.
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Ïóñòü µ ∈ M(∂Ω). Ïî îïðåäåëåíèþ µ ∈ PM(∂Ω) (µ �
ïëþðèãàðìîíè÷åñêàÿ ìåðà), åñëè èíòåãðàë Ïóàññîíà

P[µ](z) =

∫
∂Ω

P(z , ζ) dµ(ζ), z ∈ Ω,

ÿâëÿåòñÿ ïëþðèãàðìîíè÷åñêîé ôóíêöèåé.

Â ÷àñòíîñòè, µ ∈ PM(Tn) òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà
êîýôôèöèåíòû Ôóðüå ìåðû µ ðàâíû íóëþ âíå ìíîæåñòâà
(−Zn

+) ∪ Zn
+.
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Äëÿ ÷èñëà α ∈ T è ãîëîìîðôíîé ôóíêöèè φ : Ω → D ÷àñòíîå

1− |φ(z)|2

|α− φ(z)|2
= Re

(
α+ φ(z)

α− φ(z)

)
, z ∈ Ω,

ÿâëÿåòñÿ ïîëîæèòåëüíûì è ïëþðèãàðìîíè÷åñêèì.
Ñëåäîâàòåëüíî, ñóùåñòâóåò åäèíñòâåííàÿ ïîëîæèòåëüíàÿ ìåðà
σα = σα[φ] ∈ M(∂Ω) òàêàÿ, ÷òî

P[σα](z) = Re

(
α+ φ(z)

α− φ(z)

)
, z ∈ Ω.

Ïî îïðåäåëåíèþ ìíîæåñòâà PM(∂Ω) èìååì σα ∈ PM(∂Ω).
Ìåðû σα íà îêðóæíîñòè T � êëàññè÷åñêèå îáúåêòû.
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Ïóñòü Σ � íîðìèðîâàííàÿ ìåðà Ëåáåãà íà ∂Ω.
Îïðåäåëåíèå. Ãîëîìîðôíàÿ ôóíêöèÿ I : Ω → D íàçûâàåòñÿ
âíóòðåííåé, åñëè |I (ζ)| = 1 äëÿ Σ-ï.â. ζ ∈ ∂Ω.
Êàê îáû÷íî, I (ζ) îáîçíà÷àåò ïðåäåë limr→1− I (rζ), êîòîðûé
ñóùåñòâóåò Σ-ï.â. Îòìåòèì, ÷òî ïî îïðåäåëåíèþ âíóòðåííÿÿ
ôóíêöèÿ íå ÿâëÿåòñÿ êîíñòàíòîé.

Äëÿ âíóòðåííåé ôóíêöèè I â Ω èìååì

P[σα](ζ) =
1− |I (ζ)|2

|α− I (ζ)|2
= 0 Σ-ï.â.,

ïîýòîìó σα = σα[I ] � ñèíãóëÿðíàÿ ìåðà. Çäåñü è äàëåå ýòî
îçíà÷àåò, ÷òî σα è Σ âçàèìíî ñèíãóëÿðíû; êðàòêî: σα⊥Σ.
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Äàæå äëÿ âíóòðåííåé ôóíêöèè I ñåìåéñòâî (ñèíãóëÿðíûõ) ìåð
Êëàðêà äåçèíòåãðèðóåò ìåðó Ëåáåãà:

Òåîðåìà (î äåçèíòåãðàöèè ìåðû Ëåáåãà)

Ïóñòü φ : Ω → D � ãîëîìîðôíàÿ ôóíêöèÿ è σα = σα[φ], α ∈ T.
Òîãäà ∫

T
σα dm1(α) = Σ,

ò.å. ∫
T

∫
∂Ω

f dσα dm1(α) =

∫
∂Ω

f dΣ

äëÿ âñåõ f ∈ C (∂Ω).
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Ïóñòü Hol(Bn) � ïðîñòðàíñòâî âñåõ ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé â
øàðå Bn. Äëÿ 0 < p <∞ êëàññè÷åñêîå ïðîñòðàíñòâî Õàðäè
Hp = Hp(Bn) ñîñòîèò èç ôóíêöèé f ∈ Hol(Bn) òàêèõ, ÷òî

∥f ∥pHp = sup
0<r<1

∫
Sn

|f (rζ)|p dΣn(ζ) <∞,

ãäå Sn = ∂Bn. Êàê îáû÷íî, ïðîñòðàíñòâî Õàðäè Hp(Bn), p > 0,
ïðîñòðàíñòâî ñîîòâåòñòâóþùèõ ãðàíè÷íûõ çíà÷åíèé Hp(Sn)
îòîæäåñòâëÿþòñÿ.
• Äëÿ ãîëîìîðôíîé ôóíêöèè φ : Bn → D îïåðàòîð êîìïîçèöèè
Cφ : f 7→ f ◦φ ïåðåâîäèò Hp(D) â Hp(Bn). Äåéñòâèòåëüíî, ïóñòü
f ∈ Hp(D). Òîãäà |f |p ≤ h äëÿ ïîäõîäÿùåé ãàðìîíè÷åñêîé
ôóíêöèè h íà D. Èòàê, |f ◦ φ|p ≤ h ◦ φ, ïîýòîìó f ◦ φ ∈ Hp(Bn).
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Ñëåäóþùàÿ òåîðåìà óñòàíàâëèâàåò ñâÿçè ìåæäó
• ñâîéñòâàìè ñ òî÷êè çðåíèÿ òåîðèè ìåðû (äëÿ ìåð Êëàðêà) è
• îïåðàòîðíî-òåîðåòè÷åñêèìè ñâîéñòâàìè (äëÿ êîìïîçèöèè)

Òåîðåìà (Ìåðû Êëàðêà è ñóùåñòâåííûå íîðìû)

Ïóñòü φ : Bn → D � ãîëîìîðôíàÿ ôóíêöèÿ. Òîãäà

ñóùåñòâåííàÿ íîðìà îïåðàòîðà êîìïîçèöèè Cφ : f 7→ f ◦ φ,
Cφ : H2(D) → H2(Bn), ðàâíà ñëåäóþùåé âåëè÷èíå:√

sup{∥σsα∥ : α ∈ T},

ãäå σsα � ñèíãóëÿðíàÿ ÷àñòü ìåðû Êëàðêà σα = σα[φ].

Å. Ñ.Äóáöîâ Ìåðû Êëàðêà



Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

1 Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Áàçîâûå îáúåêòû
Ïëþðèãàðìîíè÷åñêèå ìåðû (PM)

2 Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïðåäåëåíèå
Âíóòðåííèå ôóíêöèè
Òåîðåìà î äåçèíòåãðàöèè

3 Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè
Ïðîñòðàíñòâà Õàðäè
Îñíîâíàÿ òåîðåìà

4 Äîêàçàòåëüñòâà
Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

Å. Ñ.Äóáöîâ Ìåðû Êëàðêà



Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

Äëÿ f ∈ H2(D) âåðíî ñëåäóþùåå ðàâåíñòâî Ëèòòëâóäà�Ïýëè:

∥f ∥2H2(D) = |f (0)|2 + 2
∫
D
|f ′(w)|2 log 1

|w |
dA(w), (1)

ãäå A � íîðìèðîâàííàÿ 2-ìåðà Ëåáåãà íà êðóãå D. Äëÿ
èçó÷åíèÿ îïåðàòîðîâ êîìïîçèöèè, ïîðîæä¼ííûõ ãîëîìîðôíûì
îòîáðàæåíèåì ϕ èç êðóãà â êðóã, Äæ. Øàïèðî (1987)
èñïîëüçîâàë àíàëîãè÷íóþ ôîðìóëó äëÿ f ◦ ϕ íà îñíîâå
ñëåäóþùåé ñ÷èòàþùåé ôóíêöèè Íåâàíëèííû Nϕ:

Nϕ(w) =
∑

z∈D:ϕ(z)=w

log
1
|z |
, w ∈ D \ {ϕ(0)},

ãäå êàæäûé ïðîîáðàç ñ÷èòàåòñÿ ñ êðàòíîñòüþ.

Å. Ñ.Äóáöîâ Ìåðû Êëàðêà



Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

Â ìíîãîìåðíîé ñèòóàöèè èñïîëüçóåì ñëåäóþùèé ðåçóëüòàò.

Ëåììà

Ïóñòü φ : Bn → D, n ≥ 1, � ãîëîìîðôíàÿ ôóíêöèÿ. Òîãäà

∥f ◦φ∥2H2(Bn)
= |f (φ(0))|2+2

∫
D
|f ′(w)|2

(∫
Sn

Nφζ
(w) dΣn(ζ)

)
dA(w).

(2)

Ñðàâíåíèå (2) è (1) ïîäñêàçûâàåò, ÷òî Cφ : H2(D) → H2(Bn) �
ýòî êîìïàêòíûé îïåðàòîð, åñëè N(φ) = 0, ãäå

N(φ) = lim sup
|w |→1−

∫
Sn

Nφζ
(w)

1− |w |
dΣn(ζ).

Ýòî òàê; áîëåå òîãî, âåðíà ñëåäóþùàÿ òåîðåìà.
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Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

Ïóñòü E(φ) îáîçíà÷àåò ñóùåñòâåííóþ íîðìó ∥Cφ∥H2,e

îïåðàòîðà êîìïîçèöèè Cφ : H2(D) → H2(Bn).

Îñíîâíàÿ òåîðåìà

Ïóñòü φ : Bn → D, n ≥ 1, � ãîëîìîðôíàÿ ôóíêöèÿ. Òîãäà

E2(φ) = S(φ) = N(φ),

ãäå

S(φ) = sup
α∈T

∥σsα∥.

Ïëàí äîêàçàòåëüñòâà: E2
(i)

≥ S
(ii)

≥ N
(iii)

≥ E2.
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Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

Ñëåäñòâèå

Ïóñòü 0 < p <∞ è φ : Bn → D, n ≥ 1, � ãîëîìîðôíàÿ

ôóíêöèÿ. Òîãäà ñëåäóþùèå ñâîéñòâà ýêâèâàëåíòíû:

• N(φ) = 0;
• Cφ : Hp(D) → Hp(Bn) � êîìïàêòíûé îïåðàòîð;

• âñå ìåðû σα[φ], α ∈ T, ÿâëÿþòñÿ àáñîëþòíî íåïðåðûâíûìè.

Äîêàçàòåëüñòâî. Åñëè p = 2, òî èñïîëüçóåì îñíîâíóþ òåîðåìó.
Äëÿ çàâåðøåíèÿ äîêàçàòåëüñòâà äîñòàòî÷íî çàìåòèòü, ÷òî
êîìïàêòíîñòü îïåðàòîðà Cφ : Hp(D) → Hp(Bn) äëÿ íåêîòîðîãî
ïàðàìåòðà p > 0 ðàâíîñèëüíà åãî êîìïàêòíîñòè ïðè p = 2.
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Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

1 Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Áàçîâûå îáúåêòû
Ïëþðèãàðìîíè÷åñêèå ìåðû (PM)

2 Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïðåäåëåíèå
Âíóòðåííèå ôóíêöèè
Òåîðåìà î äåçèíòåãðàöèè

3 Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè
Ïðîñòðàíñòâà Õàðäè
Îñíîâíàÿ òåîðåìà

4 Äîêàçàòåëüñòâà
Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2
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Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

Ëåììà

Äëÿ b ∈ D ïîëîæèì

fb(w) =

√
1− |b|2

1− bw
, w ∈ D.

Ïóñòü α ∈ T, n ≥ 1 è φ : Bn → D � ãîëîìîôíàÿ ôóíêöèÿ.

Òîãäà

∥fb ◦ φ∥2H2(Bn)
→ ∥σsα∥ ïðè ðàäèàëüíîé ñõîäèìîñòè b → α,

ãäå σsα � ñèíãóëÿðíàÿ ÷àñòü ìåðû Êëàðêà σα[φ].
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Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

Äîêàçàòåëüñòâî. Ïóñòü b = rα, 0 < r < 1, α ∈ T. Èìååì

∥fb ◦ φ∥2H2(Bn)
=

∫
Sn

1− r2

|α− rφ(ζ)|2
dΣn(ζ)

=

∫
Sn

1− |rφ(ζ)|2

|α− rφ(ζ)|2
dΣn(ζ)− r2

∫
Sn

1− |φ(ζ)|2

|α− rφ(ζ)|2
dΣn(ζ)

= Jr − Kr .

Äëÿ ëþáîé ôèêñèðîâàííîé òî÷êè w ∈ D ôóíêöèÿ r2|1− rw |−2
âîçðàñòàåò ïðè r → 1−. Ïîýòîìó

lim
r→1−

Kr =

∫
Sn

1− |φ(ζ)|2

|α− φ(ζ)|2
dΣn(ζ) = ∥σaα∥.

Ýòî çàâåðøàåò äîêàçàòåëüñòâî, òàê êàê

Jr =
1− |rφ(0)|2

|α− rφ(0)|2
→ ∥σα∥ ïðè r → 1− .
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Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

(i) E2≥S
Ïóñòü fb, b ∈ D, � ôóíêöèÿ, îïðåäåë¼ííàÿ â ëåììå. Çàìåòèì,
÷òî ∥fb∥H2(D) = 1 è fb → 0 ñëàáî â ïðîñòðàíñòâå H2(D) ïðè
|b| → 1−. Ïîýòîìó äëÿ ëþáîãî êîìïàêòíîãî îïåðàòîðà
K : H2(D) → H2(Bn) èìååì ∥Kfb∥H2(Bn) → 0 ïðè |b| → 1−.
Ñëåäîâàòåëüíî,

∥Cφ − K∥2H2(D)→H2(Bn)
≥ lim sup

b→α
∥(Cφ − K )fb∥2H2(Bn)

≥ ∥σsα∥

â ñèëó ëåììû. Òàêèì îáðàçîì, ∥Cφ∥2H2,e ≥ S, ÷òî è
òðåáîâàëîñü äîêàçàòü.
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Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

(ii) S≥N Ïóñòü ϕ � ãîëîìîðôíîå îòîáðàæåíèå èç D â D.
Äëÿ w ∈ D \ {ϕ(0)} è α ∈ T ïîëîæèì

Nϕ(w) =

∫
T
log |ψw ◦ ϕ(ξ)| dΣ1(ξ) + log

1
|ψw (ϕ(0))|

,

ãäå

ψw (λ) =
w − λ

1− wλ
.

Ôîðìóëà Éåíñåíà è ëåììà Ôàòó ãàðàíòèðóþò, ÷òî

Nϕ(w) ≤ Nϕ(w), w ∈ D \ {ϕ(0)}.

Äëÿ λ ∈ D ∪ T \ {α} ïðÿìûå âû÷èñëåíèÿ ïîêàçûâàþò, ÷òî

− lim
w→α

log |ψw (λ)|
1− |w |

=
1− |λ|2

|α− λ|2
.

Å. Ñ.Äóáöîâ Ìåðû Êëàðêà



Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

Ïîýòîìó, èñïîëüçóÿ îïðåäåëåíèå ôóíêöèè Nφζ
, ζ ∈ Sn, è

îáðàòíóþ ëåììó Ôàòó, èìååì

lim sup
w→α

∫
Sn

Nφζ
(w)

1− |w |
dΣn(ζ) ≤ lim sup

w→α

∫
Sn

Nφζ
(w)

1− |w |
dΣn(ζ)

≤
∫
Sn

(
1− |φ(0)|2

|α− φ(0)|2
−
∫
T

1− |φζ(ξ)|2

|α− φζ(ξ)|2
dΣ1(ξ)

)
dΣn(ζ)

=
1− |φ(0)|2

|α− φ(0)|2
−
∫
Sn

1− |φ(ζ)|2

|α− φ(ζ)|2
dΣn(ζ)

= ∥σsα∥.

Èòàê, ïîëó÷àåì N[φ] ≤ S[φ], ÷òî è òðåáîâàëîñü äîêàçàòü.
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Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

(iii) N≥E2

Äëÿ f ∈ H2(D) è 0 < r < 1 ïîëîæèì Tr f (z) = f (rz), z ∈ D.
ßñíî, ÷òî Tr � êîìïàêòíûé îïåðàòîð íà ïðîñòðàíñòâå H2(D).

Èäåÿ äîêàçàòåëüñòâà:
ïðèáëèçèòü Cφ ñ ïîìîùüþ CφTr .
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Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

Ïóñòü f (z) =
∑∞

k=0 akz
k , z ∈ D, � ôóíêöèÿ èç 1-øàðà

ïðîñòðàíñòâà H2(D). Â ÷àñòíîñòè, |ak | ≤ 1. Â ñèëó (2) èìååì

∥(Cφ − CφTr )f ∥2H2 = |(f − fr )(φ(0))|2

+ 2
∫
D
|(f − fr )

′(w)|2
∫
Sn

Nφζ
(w) dΣn(ζ) dA(w).

Âî-ïåðâûõ,
|(f − fr )(φ(0))| ≤

∑∞
k=1(1− rk)|φ(0)|k → 0 ïðè r → 1− .

Âî-âòîðûõ, äëÿ 0 < R < 1 èìååì∫
RD

|(f − fr )
′(w)|2

∫
Sn

Nφζ
(w) dΣn(ζ) dA(w)

≤
∫
D

∫
Sn

Nφζ
(w)dΣn(ζ)dA(w)

( ∞∑
k=1

k(1− rk)Rk−1

)2

→0 ïðè r→1−.
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Ïîñòàíîâêà çàäà÷è
Ìåðû Êëàðêà (AC-ìåðû)
Îïåðàòîðû êîìïîçèöèè

Äîêàçàòåëüñòâà

Ñ÷èòàþùèå ôóíêöèè Íåâàíëèííû
(i) E2≥S
(ii) S≥N
(iii) N≥E2

Òåïåðü çàôèêñèðóåì R ∈ (0, 1) è ïîëîæèì

NR = sup
R≤|w |<1

∫
Sn

Nφζ
(w)

− log |w |
dΣn(ζ).

Ïóñòü ε > 0. Ïîëó÷åííûå îöåíêè íå çàâèñÿò îò f , ∥f ∥H2 ≤ 1,
ïîýòîìó äëÿ ïðè äîñòàòî÷íî áëèçêîì ê 1 ïàðàìåòðå r = r(ε,R)

∥(Cφ − CφTr )f ∥2H2 ≤ ε+ 2
∫
D\RD

|(f − fr )
′(w)|2NR log

1
|w |

dA(w)

≤ ε+ 2NR

∫
D
|(f − fr )

′(w)|2 log 1
|w |

dA(w)

≤ ε+NR∥f − fr∥2H2 ≤ ε+NR

â ñèëó (1). Ñëåäîâàòåëüíî, ∥Cφ∥2H2,e ≤ NR , 0 < R < 1. Òàê êàê
− log |w | ∼ 1− |w | ïðè |w | → 1−, òî äîêàçàòåëüñòâî çàâåðøåíî.

Å. Ñ.Äóáöîâ Ìåðû Êëàðêà
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