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Основываясь на некоторых идеях работы Л. Амброзио [1], Ю. Г. Решет-
няк [2] ввел определение пространств Соболева 𝑊 1

𝑝 (Ω,Y) отображений
(далее мы отождествляем борелевское отображение с его классом экви-
валентности по модулю совпадения почти всюду) из ограниченной обла-
сти Ω ⊂ R𝑛 в произвольное полное сепарабельное метрическое простран-
ство Y. Более точно, при 𝑝 ∈ (1,∞) отображение 𝑢 ∈ 𝐿𝑝(Ω,Y) принад-
лежит пространству 𝑊 1

𝑝 (Ω,Y), если существует такая неотрицательная
функция 𝐺 ∈ 𝐿𝑝(Ω), что для любой липшицевой функции ℎ : Y → R,
пост-композиция ℎ ∘ 𝑢 принадлежит классическому пространству Собо-
леву 𝑊 1

𝑝 (Ω,R), и при этом

|𝐷(ℎ ∘ 𝑢)(𝑡)| ≤ lipℎ(𝑢(𝑡))𝐺(𝑡) при ℒ𝑛-п.в. 𝑥 ∈ Ω,

где ℒ𝑛 – мера Лебега в R𝑛, 𝐷(ℎ ∘ 𝑢) – обобщенный по Соболеву диффе-
ренциал, а lipℎ – локальная константа Липшица функции ℎ.

Оказывается, по крайней мере в одномерном случае, возможно убрать
из этого определения требование наличия мажоранты 𝐺 и получить более
простую характеризацию. Более точно, в совместной работе автора и Р.
Д. Олейника [3] получен следующий результат.

Теорема 1. Пусть X = (X,d) – полное сепарабельное метрическое про-
странство. При 𝑝 ∈ (1,∞) отображение 𝛾 : [𝑎, 𝑏] → X принадлежит

классу 𝑊 1
𝑝 ([𝑎, 𝑏],X) в том и только том случае, если ℎ∘𝛾 принадлежит

пространству 𝑊 1
𝑝 ([𝑎, 𝑏],R) для любой липшицевой на X функции ℎ.
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