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Аннотация

Обозначим M(I) класс всех функций на I := (0,∞), измеримых по Лебегу, M+(I) ⊂
M(I) - подмножество неотрицательных функций. В 1925 Г. Г. Харди доказал неравен-
ство (∫ ∞
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которое выполняется для всех 1 < p < ∞ и где константа p′ := p
p−1 наилучшая из

возможных. Неравенство (1) обобщалось во многих направлениях и оно имеет эквива-
лентную дифференциальную форму(∫ ∞
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где u локально абсолютно непрерывная функция на I (u ∈ AC(I)) такая, что lim inf
t→0

|u(t)| =
0. В работе

[FLW] R. L. Frank, A. Laptev, T. Weidl, An improved one-dimensional Hardy inequality,
J. Math. Sci. 263 (2022) 323–342

рассмотрено следующее улучшение неравенства (2)(∫ ∞
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Неравенство (3) эквивалентно одновременному выполнению двух неравенств(∫ ∞
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В статье [FLW] показано, что (4) и (5) эквивалентны (6) и (7), соответственно, где∫ ∞
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где W ∈ M+(I). Доказательство основано на специфических неравенствах типа Гель-
дера. Именно, (4)⇒(6) следует применением∫ ∞
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для всех f, g ∈ M+(I). Также авторы [FLW] получают двухвесовые обобщения нера-
венств Харди и формулируют проблему: характеризовать

J(g) := sup
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В докладе дается решение указанной проблемы и обобщения для Lp − Lq неравенств
Харди, когда 1 < p < q <∞.
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