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Пусть алгебра фон Нейманаℳ операторов действует в гильбертовом
пространствеℋ,ℳ𝑝𝑟 — решетка проекторов вℳ, 𝜏 — точный нормаль-
ный полуконечный след на ℳ, 𝑆(ℳ, 𝜏) — ∗-алгебра всех 𝜏-измеримых
операторов. Оператор 𝑇 ∈ 𝑆(ℳ, 𝜏) называется гипонормальным, если
𝑇 ∗𝑇 ⩾ 𝑇𝑇 ∗; когипонормальным, если 𝑇 ∗𝑇 ⩽ 𝑇𝑇 ∗. Мы продолжаем ис-
следования, начатые в [3].

Теорема 1. Если оператор 𝑇 ∈ 𝑆(ℳ, 𝜏) гипонормален,𝑃 ∈ ℳ𝑝𝑟 и 𝑇𝑃 =
𝜆𝑃 для некоторого комплексного числа 𝜆, то 𝑇𝑃 = 𝑃𝑇 и оператор 𝑇 |𝑃ℋ
нормален.

Пусть 𝜇(𝑡;𝑋) — функция сингулярных значений оператора
𝑋 ∈ 𝑆(ℳ, 𝜏).

Теорема 2. Оператор 𝑇 ∈ 𝑆(ℳ, 𝜏) гипонормален тогда итолько тогда,
когда 𝜇(𝑡; 𝑇𝑃) ⩾ 𝜇(𝑡; 𝑇 ∗𝑃) для всех 𝑡 > 0 и 𝑃 ∈ ℳ𝑝𝑟 с 𝜏(𝑃 ) < +∞.

Пусть 𝑡𝜏𝑙 — топологиялокальной сходимостипомерена𝑆(ℳ, 𝜏); опре-
деление и свойства 𝑡𝜏𝑙 см. в [1; 2; 4; 5]. Следующее утверждение является
обобщением задачи 226 из книги [6] на неограниченные 𝜏-измеримые
операторы.

Теорема 3. Множество всех 𝜏-измеримых гипонормальных операторов
𝑡𝜏𝑙-замкнуто.

Следствие. Множество всех 𝜏-измеримых когипонормальных операто-
ров 𝑡𝜏𝑙-замкнутотогда итолькотогда, когда алгебра фон Нейманаℳ-
конечна.
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