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Универсальность полугрупповых𝐶∗-алгебр для положительных
конусов рациональных чисел

Р. Н. Гумеров1, А. С. Куклин2

В докладе рассматриваются приведенные полугрупповые𝐶∗-алгебры
𝐶∗
𝑟 (𝐺+) для положительных конусов𝐺+ в упорядоченных абелевых груп-

пах𝐺, которые исследовал Дж. Мерфи [3].
Пусть 𝑃 = (𝑝1, 𝑝2,…) — произвольная последовательность простых

чисел иℚ+
𝑃  — положительный конус в аддитивной группеℚ𝑃 всех раци-

ональных чисел вида 𝑚
𝑝1⋅…⋅𝑝𝑛

, где 𝑛 ∈ ℕ,𝑚 ∈ ℤ. Рассмотрим𝐶∗-алгебру
𝐶∗
𝑟 (ℚ+

𝑃 ), порожденную регулярным представлением полугруппыℚ+
𝑃 . Эта

𝐶∗-алгебра является пределом индуктивной последовательности алгебр
Теплица 𝐶∗

𝑟 (ℤ+) [1]. С использованием этого факта в статье [2] получе-
но следующее описание алгебры𝐶∗

𝑟 (ℚ+
𝑃 ) в качестве универсальной𝐶∗-

алгебры, порожденной наборами образующих элементов и соотношений
для них.

Теорема. Пусть 𝑃 = (𝑝1, 𝑝2,…) — произвольная последовательность
простых чисел,𝑋 = {1, 𝑥𝑛 ∣ 𝑛 ∈ ℕ} — множество элементов, удовлетво-
ряющих набору соотношений𝑅 = {𝑥∗

𝑖𝑥𝑖 = 1, 𝑥𝑖 = 𝑥𝑝𝑖
𝑖+1 ∣ 𝑖 ∈ ℕ}. Тогда

приведенная полугрупповая𝐶∗-алгебра𝐶∗
𝑟 (ℚ+

𝑃 ) является универсальной
𝐶∗-алгеброй, порожденной𝑋 и𝑅.

Доклад посвящен обсуждению этого результата.
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