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Необходимые условия положительности топологической энтропии
непрерывных отображений дендритов

Е. Н. Махрова1

Для одномерных динамических систем, заданных на отрезке, существу-
юткритерииположительности/равенстванулютопологическойэнтропии
(см., например, [1, Глава 3, §3, Теорема 3.11]). Если 𝑓 ∶ 𝐼 → 𝐼 – непрерывное
отображение отрезка 𝐼 в себя, то следующие утверждения эквивалентны:
(1) топологическая энтропия отображения 𝑓 положительная;
(2) 𝑓𝑛 имеет подкову при некотором 𝑛 ∈ ℕ;
(3) существуют гомоклинические траектории;
(4) существует траектория, 𝜔-предельное множество которой содержит,
по-крайней мере, два минимальных множества;
(5) существует периодическая точка периода, не равного 2𝑘, где
𝑘 = 0, 1, 2,….

В докладе изучается связь (1) с (2) – (5) у непрерывных отображений,
заданных на дендритах (локально связных континуумах, не содержащих
дуг, гомеоморфных окружности). Отметим, что для указанных отображе-
ний установлены следующие факты:
(1)⇏ (2), (3), (4), (5) (см. [3]);
(3)⇏ (1), (2), (4), (5) (см. [2]);
(4)⇏ (2) (см. [4]);
(5)⇏ (1), (2), (3), (4) (см. [2]).

В докладе описывается структура дендритов, на которых непрерыв-
ные отображения с положительной топологической энтропией обладают
свойствами (2) – (5). Также будет показана ключевая роль существова-
ния минимального бесконечного множества у заданного отображения на
дендрите при установлении указанных связей.
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