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Эта работа посвящена изучению обратимости операторов, дей-
ствующих в гильбертовой паре. Мы рассматриваем некоторые об-
щие условия обратимости операторов, действующих в регулярной
гильбертовой паре, которая, в свою очередь, представляется в виде
прямой суммы векторзначных последователдьностей.

Определение 1. (см. [1]) Представлением операторной алгеб-
ры A называется пара (�\, \), где �\ некоторое гильбертово про-
странство, называемое пространством представления, а \ — гомо-
морфизм вида

\ : A → �(�\).
Представление называется точным если гомоморфизм \ инъекти-
вен.

Определение 2. (см. [1]) Представление (�\, \) операторной
алгебры A называется топологически неприводимым (или непри-
водимо действует в �\) если инвариантными относительно A под-
пространствами пространства �\ являются только тривиальные
подпространства, т.е. 0 и �\.

Определение 3. (см. [2]) Два банаховых пространства -0 и -1
образуют банахову пару, если они непрерывно вложены в некоторое
отделимое топологическое пространство X. Банахова пара {-0, -1}
называется регулярной, если пересечение пространств -0∩-1 всюду
плотно в пространствах -0 и -1.

Будем рассматривать гильбертову пару

� =
{
:2(2

<
2�<), :2(2−

<
2�<)

}
.
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Эта пара изоморфна паре
{
:2(�<), :2(2−<�<)

}
(см. [3]). Будем рас-

сматривать условия обратимости линейных ограниченных опера-
торов, которые действуют в гильбертовой паре � =

{
:2(2

<
2�<),

:2(2−
<
2�<)

}
. Любой такой оператор можно представить в виде

� = � +
∑
9 6=0

�9, (1)

где �—оператор, соответствующий главной диагонали матричного
представления оператора �, а операторы �9 соответсвуют диагона-
лям, которые «параллельны» главной (см. [4]).

Теорема 1. Пусть оператор � действует в гильбертовой паре
� и имеет представление (1). Будем полагать, что диагональный
оператор � обратим в пространстве :2(�<) и выполняется нера-
венство

‖�−1‖ :2 (�<) <
√
2 − 1

2‖�‖
�(�)

.

Тогда оператор � также будет обратим в пространстве :2(�<).
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