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ÏóñòüG-îáëàñòü ñ óñëîâèåì êîíóñà â n-ìåðíîì åâêëèäîâîì ïðîñòðàíñòâå
Rn (íàïðèìåð, G = (0, 1)n), 1 < p < q < ∞, Lp(G)-ëåáåãîâî ïðîñòðàíñòâî
ôóíêöèé.

Â 30-õ ãîäàõ ïðîøëîãî âåêà Ñ.Ë.Ñîáîëåâûì äîêàçàíà òåîðåìà î âëîæå-
íèè ïðîñòðàíñòâ:

W s
p (G) ⊂ Lp(G), 1 < p < q < ∞, s− n(1/p− 1/q) ≥ 0,

ãäå Lp, Lq-ëåáåãîâû ïðîñòðàíñòâà ôóíêöèé,

∥f |W s
p (G)∥ = ∥f |Lp(G)∥+

∑
|α|=s

∥Dαf |Lp(G)∥,

Dα îïåðàòîð äèôôåðåíöèðîâàíèÿ.
Ïðè s− n(1/p− 1/q) > 0 îïåðàòîð ýòîãî âëîæåíèÿ êîìïàêòåí.
Ã¼ëüäåðîâîé îáëàñòüþ íàçûâàåòñÿ îáëàñòü, ãðàíèöà êîòîðîé ëîêàëüíî

ÿâëÿåòñÿ ãðàôèêîì ôóíêöèè, óäîâëåòâîðÿþùåé óñëîâèþ Ã¼ëüäåðà. Òåîðåìà
âëîæåíèÿ Ñ.Ë.Ñîáîëåâà áûëà îáîáùåíà íà ñëó÷àé ã¼ëüäåðîâîé îáëàñòè ïðè
ñîîòâåòñòâóþùåì ñîîòíîøåíèè ïàðàìåòðîâ s, p, q.

À.Í.Êîëìîãîðîâ â 30-å ãîäû ââ¼ë ïîíÿòèå ìåòðè÷åñêîé ýíòðîïèè êîì-
ïàêòà K ìåòðè÷åñêîãî ïðîñòðàíñòâà. Åñëè Nε(K) äëÿ äàííîãî ε > 0 îáîçíà-
÷àåò ìèíèìàëüíîå ÷èñëî øàðîâ ðàäèóñà ε, ïîêðûâàþùèõ K, òî log2 Nε(K)
íàçûâàåòñÿ ε-ýíòðîïèåé êîìïàêòà K.

Îïðåäåëåíèå 1. Ïóñòü A,B�áàíàõîâû ïðîñòðàíñòâà è ëèíåéíûé íåïðå-
ðûâíûé îïåðàòîð T ∈ L(A,B). Ïóñòü UA = {a ∈ A : ∥a|A∥ ≤ 1}. Òîãäà äëÿ
k ∈ N k-ì ýíòðîïèéíûì ÷èñëîì ek(T ) îïåðàòîðà T íàçûâàåòñÿ

ek(T ) = inf{ε > 0 : T (UA) ⊂
2k−1⋃
j=1

(bj + εUB) ïðè íåêîòîðûõ b1, ..., b2k−1 ∈ B}.

Îöåíêè ýíòðîïèéíûõ ÷èñåë îïåðàòîðà âëîæåíèÿ Ñîáîëåâà íà êóáå (0, 1)n

áûëè ïîëó÷åíû â ðàáîòå Ì.Ø.Áèðìàíà è Ì.Ç.Ñîëîìÿêà 1967ã. Â äîêëàäå
áóäåò èçëîæåíî äîêàçàòåëüñòâî îáîáùåíèÿ ýòîãî ðåçóëüòàòà íà ñëó÷àé ã¼ëü-
äåðîâîé îáëàñòè.
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