
Îáîáù¼ííûå êàíòîðîâñêèå ìíîæåñòâà è ïëîõî ïðè-
áëèæàåìûå òî÷êè.
Ìû íà÷í¼ì äîêëàä ñ îïðåäåëåíèÿ îáîáù¼ííûõ êàíòîðîâñêèõ ìíîæåñòâ
íà çàäàííîì îòðåçêå I ⊂ R. Ïðè îïðåäåë¼ííûõ óñëîâèÿõ îíè îáëàäàþò
ðÿäîì ïðèìå÷àòåëüíûõ ñâîéñòâ. Â ÷àñòíîñòè, ìîæåò áûòü îöåíåíà ñíèçó
èõ ðàçìåðíîñòü Õàóñäîðôà, à òàêæå ïåðåñå÷åíèå ëþáîãî ÷èñëà îáîáù¼í-
íûõ Êàíòîðîâñêèõ ìíîæåòâ ñíîâà ÿâëÿåòñÿ îáîáù¼ííûì Êàíòîðîâñêèì
ìíîæåñòâîì ñî ñâîèìè ïàðàìåòðàìè.

Äàëåå ìû ïîêàæåì, ÷òî ðàçëè÷íûå ìíîæåñòâà ïëîõî ïðèáëèæàåìûõ
÷èñåë â R è òî÷åê â R2 ìîãóò áûòü îïèñàíû â òåðìèíàõ îáîáù¼ííûõ êàí-
òîðîâñêèõ ìíîæåñòâ. Òàêîå îïèñàíèå ïîçâîëÿåò ïîëó÷àòü îöåíêè ñíèçó
äëÿ ðàçìåðíîñòè Õàóñäîðôà òàêèõ ìíîæåñòâ è, â ÷àñòíîñòè, èõ íåïóñòî-
òó.

Íàïðèìåð, ñ ïîìîùüþ äàííîãî ìåòîäà Á. ñîâìåñòíî ñ Âåëàíè è Ïîë-
ëèíãòîíîì äîêàçàëè èçâåñòíóþ ïðîáëåìó Øìèäòà, êîòîðàÿ çâó÷èò ñëå-
äóþùèì îáðàçîì. Îïðåäåëèì ìíîæåñòâà

Bad(i, j) := {(α, β) ∈ R2 | lim inf
q→∞ q ·max{||qα||1/i, ||qβ||1/j} > 0},

ãäå i, j ≥ 0, i+j = 1. Òîãäà ïåðåñå÷åíèå ëþáûõ äâóõ ìíîæåñòâBad(i1, j1)∩
Bad(i2, j2) èìååò ïîëíóþ ðàçìåðíîñòü Õàóñäîðôà.

Äðóãîé ðåçóëüòàò, ïîëó÷åííûé íåäàâíî òåì æå ìåòîäîì, ïîëîæèòåëü-
íî îòâå÷àåò íà âîïðîñ, ïîñòàâëåííûé Äàâåíïîðòîì â 1964 ã. Îí ãîâîðèò,
÷òî ïåðåñå÷åíèå Bad(i, j)∩C èìååò ïîëíóþ ðàçìåðíîñòü Õàóñäîðôà äëÿ
ëþáîé íåâûðîæäåííîé ïëîñêîé êðèâîé C.
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