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Õîðîøî èçâåñòíî, ÷òî ìàêñèìàëüíûé îïåðàòîð Õàðäè-Ëèòëâóäà M èã-
ðàåò êëþ÷åâóþ ðîëü â òåîðèè ñèíãóëÿðíûõ èíòåãðàëüíûõ îïåðàòîðîâ T , â
÷àñòíîñòè, ÿâëÿÿñü íåçàìåíèìûì èíñòðóìåíòîì â ðàçëè÷íûõ îöåíêàõ. Ïî-
ëó÷åííîå îòíîñèòåëüíî íåäàâíî îáîáùåíèå òåîðèè BMO-ðåãóëÿðíîñòè íà
Rn (ñì. [2]) ïîçâîëÿåò ïîëó÷èòü ñëåäóþùèé ðåçóëüòàò, êîòîðûé ãîâîðèò î
òîì, ÷òî ìåæäó M è T , ïî-âèäèìîìó, â äåéñòâèòåëüíîñòè åñòü äîâîëüíî
ñèëüíàÿ ñâÿçü: ñâîéñòâî îãðàíè÷åííîñòè îïåðàòîðîâ Êàëüäåðîíà-Çèãìóíäà
T (âñåõ ñðàçó, èëè êàêîãî-òî îäíîãî, íåâûðîæäåííîãî â íåêîòîðîì åñòåñòâåí-
íîì ñìûñëå) â áàíàõîâîé ðåø¼òêå X è ñâîéñòâî îãðàíè÷åííîñòè M ñðàçó â
X è â X ′ � îäíî è òî æå ñâîéñòâî äëÿ äîâîëüíî øèðîêîãî êëàññà áàíàõîâûõ
ðåø¼òîê X.

Òåîðåìà ([1]). Ïóñòü X � áàíàõîâà ðåø¼òêà èçìåðèìûõ ôóíêöèé íà
Rn × Ω (ãäå èçìåðèìîå ïðîñòðàíñòâî Ω èãðàåò ðîëü âòîðîé ïåðåìåííîé),
îáëàäàþùàÿ ñâîéñòâîì Ôàòó, p-âûïóêëàÿ è q-âîãíóòàÿ äëÿ íåêîòîðûõ
1 < p, q < ∞. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî R � îïåðàòîð Êàëüäåðîíà-Çèãìóíäà,
äåéñòâóþùèé íà L2 (Rn) è òàêîé, ÷òî îïåðàòîðû R è R∗ ÿâëÿþòñÿ A2-
íåâûðîæäåííûìè (íàïðèìåð, R � îäíî èç ïðåîáðàçîâàíèé Ðèññà). Ñëåäó-
þùèå óñëîâèÿ ýêâèâàëåíòíû.

1. Ìàêñèìàëüíûé îïåðàòîð Õàðäè-Ëèòëâóäà M îãðàíè÷åííî äåéñòâóåò
â ðåø¼òêå X è â å¼ ïîðÿäêîâî ñîïðÿæ¼ííîé ðåø¼òêå X ′.

2. Âñå îïåðàòîðû Êàëüäåðîíà-Çèãìóíäà (ñî ñòàíäàðòíûìè ïðåäïîëî-
æåíèÿìè ãëàäêîñòè ÿäðà) äåéñòâóþò îãðàíè÷åííî â ðåø¼òêå X.

3. Îïåðàòîð R äåéñòâóåò îãðàíè÷åííî â ðåø¼òêå X.
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