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Ïóñòü φ : Sn−1 → Cn åñòü íåïðåðûâíîå îòîáðàæåíèå. Îïðåäåëèì êëàññ Mφ çàðÿäîâ (ñ îãðàíè-
÷åííîé âàðèàöèåé) íà ïðîñòðàíñòâå Rn ñîãëàñíî ôîðìóëå
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Íàïðèìåð, åñëè φ(ξ) = iξ, òî êëàññ Mφ ñîâïàäàåò ñ ìíîæåñòâîì ãðàäèåíòîâ ôóíêöèé îãðàíè÷åí-
íîé âàðèàöèè. Èç çíàìåíèòîé òåîðåìû Óêèÿìû ñëåäóåò, ÷òî åñëè φ(ξ) ∦ φ(−ξ), òî âñå çàðÿäû èç
êëàññà Mφ àáñîëþòíî íåïðåðûâíû îòíîñèòåëüíî ìåðû Ëåáåãà. Íàïðîòèâ, óòâåðæäåíèå ñòàíîâèòñÿ
íåâåðíûì äëÿ ñëó÷àÿ φ(ξ) = iξ (íàïðèìåð, îáîáùåííûé ãðàäèåíò õàðàêòåðèñòè÷åñêîé ôóíêöèè êó-
áà èìååò íîñèòåëåì ãðàíè êóáà). Íàñêîëüêî ñèíãóëÿðíûìè ìîãóò áûòü çàðÿäû èç êëàññà Mφ, åñëè
óñëîâèå Óêèÿìû íå âûïîëíåíî?

Ñèìâîëîì dimµ ìû áóäåì îáîçíà÷àòü íèæíþþ ðàçìåðíîñòè Õàóñäîðôà (íàèáîëüøåå ÷èñëî α òà-
êîå ÷òî óñëîâèå dimF < α âëå÷åò âûïîëíåíèå µ(F ) = 0). Ôîëüêëîð ïîäñêàçûâàåò, ÷òî åñëè f ∈ BV,
òî dim∇f > n−1. Ì. Ðîãèíñêàÿ è Ì. Âîé÷åõîâñêèé ïðåäïîëîæèëè, ÷òî åñëè φ ïðèíèìàåò n ëèíåé-
íî íåçàâèñèìûõ çíà÷åíèé, òî dimµ > n − 1. Îíè ïîêàçàëè, ÷òî ïðè òåõ æå ïðåäïîëîæåíèÿõ èìååò
ìåñòî íåðàâåíñòâî dimµ > 1. Íå â ñèëàõ äîêàçàòü ãèïîòåçó, ìû ðàçáåðåì èíòåðåñíûé ÷àñòíûé ñëó-
÷àé. Ðàññìîòðèì ïðîñòðàíñòâî ôóíêöèé f , òàêèõ ÷òî µj =

∂mf
∂xm

j
åñòü çàðÿä îãðàíè÷åííîé âàðèàöèè

ïðè âñÿêîì j. Ìû ïîêàæåì, ÷òî â òàêîì ñëó÷àå dimµ > n − 1. Ìû òàêæå ðàññìîòðèì ñëó÷àé, êî-
ãäà ïî ðàçíûì íàïðàâëåíèÿì áåðåòñÿ ðàçíîå ÷èñëî ïðîèçâîäíûõ; òàêàÿ ñèòóàöèÿ íå îõâàòûâàåòñÿ
ãèïîòåçîé, òåì íå ìåíåå, çàêëþ÷åíèå dimµ > n− 1 ïî ïðåæíåìó èìååò ìåñòî.

Â äîêëàäå áóäóò äàíû äîêàçàòåëüñòâà ðàíåå èçâåñòíûõ ôàêòîâ (êàñàþùèõñÿ ñëó÷àÿ òåîðåìû
Óêèÿìû, ñëó÷àÿ ôóíêöèé îãðàíè÷åííîé âàðèàöèè, îáùåé ãèïîòåçû è íåðàâåíñòâà dimµ > 1). Ïî-
ñëå ìû îáñóäèì äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû àâòîðîâ, êîòîðîå îáúåäèíÿåò òðè ïðåäøåñòâóþùèõ äîêà-
çàòåëüñòâà.
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