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ÂÂÅÄÅÍÈÅ 

Â 1915 ã. Í. Í. Ëóçèíûì (ñì. [15], ñòð. 190) áûëà ñôîðìó­
ëèðîâàíà ñëåäóþùàÿ ïðîáëåìà: 

Ïóñòü f (õ) —ïðîèçâîëüíàÿ èçìåðèìàÿ ôóíêöèÿ *>, îïðåäå­
ëåííàÿ ,íà [0, 2ë]. Ñóùåñòâóåò ëè òðèãîíîìåòðè÷åñêèé ðÿä 

îî 

I "•" 2 àï c o s ïõ + Üà sin fix, (l) 
/ ã = 1 

êîòîðûé ñõîäèòñÿ èëè ñóììèðóåòñÿ òåì èëè èíûì ìåòîäîì ê 
ôóíêöèè f{x) ïî÷òè âñþäó «à [0, 2jt]? 

Í. Í, Ëóçèí äîêàçàë [14, 15], ÷òî åñëè f{x) 'ïî÷òè âåçäå êî­
íå÷íàÿ èçìåðèìàÿ ôóíêöèÿ, òî ñóùåñòâóåò òðèãîíîìåòðè÷åñêèé 
ðÿä (1), êîòîðûé ïî÷òè âñþäó ñóììèðóåòñÿ ê f(x) 'êàê ìåòî­
äîì Àáåëÿ—Ïóàññîíà, òàê è ìåòîäîì Ðèìàíà. 

Â íàèáîëåå èíòåðåñíîì ñëó÷àå ñõîäèìîñòè .ïî÷òè âñþäó 
ïðîáëåìà îêàçàëàñü î÷åíü òðóäíîé è â íàïðàâëåíèè åå ðåøå­
íèÿ äîëãîå âðåìÿ íå áûëî íèêàêîãî ïðîäâèæåíèÿ. 

Íàêîíåö, â 1939 ã. Ä. E. Ìåíüøîâ [17] äîêàçàë ñëåäóþùóþ 
ôóíäàìåíòàëüíóþ òåîðåìó. 

Ò å î ð å ì à I (Ä. E. Ìåíüøîâ). Äëÿ ëþáîé ïî÷òè âåçäå 
êîíå÷íîé íà [0, 2-ÿ] èçìåðèìîé ôóíêöèè ñóùåñòâóåò òðèãîíî­
ìåòðè÷åñêèé ðÿä (1), êîòàðûé ñõîäèòñÿ 'ê -íåé ïî÷òè âñþäó íà 
ÑÎ, 2ÿ]. 

Òàêèì îáðàçîì ïðîáëåìà ïðåäñòàâëåíèÿ ïî÷òè âåçäå êî­
íå÷íûõ èçìåðèìûõ ôóíêöèé ïî÷òè âñþäó ñõîäÿùèìèñÿ òðèãî­
íîìåòðè÷åñêèìè ðÿäàìè ïîëó÷èëà îêîí÷àòåëüíîå ðåøåíèå. 

Â íàñòîÿùåå âðåìÿ îñòàåòñÿ îòêðûòûì âîïðîñ î âîçìîæ­
íîñòè ïðåäñòàâëåíèÿ îáðàùàþùèõñÿ ,â +{infty} èëè —-» íà ìíî­
æåñòâàõ ïîëîæèòåëüíîé ìåðû èçìåðèìûõ ôóíêöèé ïî÷òè âñþ­
äó ñõîäÿùèìèñÿ òðèãîíîìåòðè÷åñêèìè ðÿäàìè. 

*)/, (x) ìîæåò ðàâíÿòüñÿ+{infty} èëè—îî íà ìíîæåñòâàõ ïîëîæèòåëü­
íîé ìåðû. 
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