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ÍÅÑÀÌÎÑÎÏÐßÆÅÍÍÛÅ ÀËÃÅÁÐÛ ÎÏÅÐÀÒÎÐÎÂ 
Â ÃÈËÜÁÅÐÒÎÂÎÌ ÏÐÎÑÒÐÀÍÑÒÂÅ 

Ì. À. Íàéìàðê, Ë« È, Ëîãèíîâ, Â* C. Øóëüìàí 

§ 1. ÂÂÅÄÅÍÈÅ 

Òåîðèé àëãåáð îïåðàòîðîâ •& ãèëüáåðòîâîì ïðîñòðàíñòâå 
-èíòåíñèâíî ðàçâèâàåòñÿ â òå÷åíèå òðåõ ïîñëåäíèõ äåñÿòèëå­
òèé. Äîëãîå âðåìÿ óñèëèÿ .ðàáîòàþùèõ â ýòîé îáëàñòè ìàòå­
ìàòèêîâ áûëè öåëèêîì íàïðàâëåíû íà èçó÷åíèå ñèììåòðè÷­
íûõ àëãåáð, ÷òî îáúÿñíÿåòñÿ êàê âàæíîñòüþ òåîðèè ñèììåò­
ðè÷íûõ àëãåáð â ðàçëè÷íîãî ðîäà ïðèëîæåíèÿõ è å¸ âíóòðåí­
íåé êðàñîòîé> òàê è âèäèìîé íåïðèñòóïíîñòüþ îñíîâíûõ çàäà÷ 
â îáùåì ñëó÷àå. Îäíàêî çà ïîñëåäíèå ãîäû òåîðèÿ íåñèì­
ìåòðè÷íûõ îïåðàòîðíûõ àëãåáð îáîãàòèëàñü ðÿäîì'' ñóùåñò­
âåííûõ äîñòèæåíèé; â ÷àñòíîñòè, áûëè óñòàíîâëåíû èíòå­
ðåñíûå ñâÿçè ýòîé òåîðèè ñ òåîðèåé ôóíêöèîíàëüíû^ àëãåáð, 
òåîðèåé ìåðû, ýðãîäè÷ååêþé òåîðèåé. Áåç 'ÑÎìíåíèÖ, òàêîé 
ïðîãðåññ ñòèìóëèðîâàí óñïåõàìè òåîðèè íåñàìîñîéôÿæåí-
íûõ îïåðàòîðîâ. Â ñâîþ, î÷åðåäü, àëãåáðàè÷åñêèå Ìåòîäû 
îêàçàëèñü âåñüìà ïîëåçíûìè ïðè èçó÷åíèè ïðîáëåì,) îòíî­
ñÿùèõñÿ ê îòäåëüíûì îïåðàòîðàì. Â íàñòîÿùåé; ñòàòüå ïðî­
âîäèòñÿ îáçîð íåêîòîðûõ, êàê íàì êàæåòñÿ, íàèáîëåå!, âàæ­
íûõ ðåçóëüòàòîâ è íàïðàâëåíèé â òåîðèè íåñèììåòðè÷íûõ 
îïåðàòîðíûõ àëãåáð. • 

Ìû èñïîëüçóåì (ïîìèìî ñòàíäàðòíûõ) ñëåäóþùèå îáî­
çíà÷åíèÿ. Ñèìâîë Â (Í) îáîçíà÷àåò àëãåáðó âñåõ îãðàíè­
÷åííûõ îïåðàòîðîâ â ãèëüáåðòîâîì ïðîñòðàíñòâå Í ïðîèç­
âîëüíîé ðàçìåðíîñòè. Ïðÿìàÿ îðòîãîíàëüíàÿ ñóììà ÿ ýêçåìï­
ëÿðîâ ãèëüáåðòîâà ïðîñòðàíñòâà Í (ï — ëþáîå êàðäèíàëüíîå 
÷èñëî) îáîçíà÷àåòñÿ Í{ï). Åñëè Ë, Âá-5(ß), òî À®Â — îïåðà­
òîð â Í , çàäàííûé îïåðàòîðíîé ìàòðèöåé fQ A Äëÿ 

ëþáîãî À£Â{Í) ñèìâîë A(/I) îáîçíà÷àåò ËÔ.. .ÔÀ. Åñëè 
ï ðàç 
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