
Д. X. МУШТАРИ 

НЕКОТОРЫЕ ВОПРОСЫ ТЕОРИИ 
ДУАЛЬНО-РАДОНОВСКИХ ОТОБРАЖЕНИЙ 

Мы будем применять следующие обозначения: {2, Р) — 
метрический компакт с некоторой борелевской вероятностью, 
Ьр{Щ — пространство /?-интегрируемых случайных величин 
на 2, LQ (2) — пространство всех случайных величин на 2 с 
топологией сходимости по вероятности. Непрерывный линей­
ный оператор (в дальнейшем просто оператор) Ф: Е —• Lp (2) 
определяет некоторую цилиндрическую вероятность на Е' 
(Е и F здесь и в дальнейшем — сепарабельные банаховы про­
странства). 

О п р е д е л е н и е . Оператор Т:Е—>Р называется дуально-
/7-радоновским, если для любого оператора Ф:Е-+Ьр (2) опе­
ратор ФТ определяет цилиндрическую вероятность ЦФТ, про­
должающуюся до меры РФТ на Е\ причем (если р > 0) 

С , \\Х'\\РС1РФТ(Х')<ОО. 

В этой заметке мы дадим несколько применений теоремы 
Л. Шварца ([1], следствие 5). 

Теорема . Г —- дуалъно-р-радоновский оператор тогда 
и только тогда, когда имеет место диаграмма 

F'Zu(Q,P)^Lp(Q,P) 

\ /в (1) 
5 >Е\ 

где 9 — канонический оператор, ф — изоморфизм в Lp, BA=Tf. 
При этом 2 может быть отождествлен с некоторым шаром 
в F'\ наделенным топологией a (F", F'). 

П р е д л о ж е н и е ! . Если оператор Ф:£-* Z,2 (2) опреде­
ляет вероятность РФ С интегрируемой нормой, то Ф.— дуаль-
но-1-радоновский оператор. 

Действительно, известно, что существует измеримая функ­
ция /Ф:2—>Е' такая, что (/Ф, Х) И ФХ эквивалентны для всех 
х^Е. При этом 
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j IX' \\ С1РФ (Xf) = j ||/(co) || dP (со) < 06. 

Обозначим: 2„ = {со:| |/(ш)\\^(ц-\, n)\, £ nPQn = С < со, 

A4 = £ яРЛ2„/С. Тогда (1) выполняется с D: U{Q, Р)-+ 
П 

--»1оо(2, Р) — каноническим отображением. 
З а м е ч а н и е . Отсюда следует, что для Е существует 

система {%] дуально-Ьрадоновских операторов такая, что 
любой Ф, определяющий РФ С интегрируемой нормой в Е', 
факторизуется через один из операторов-{Ж}. Топология в Е 
с аналогичным свойством существует, однако, не всегда [2]. 

Далее мы рассмотрим случай: Е=1и Е=с0, Т(еп) = 
— H'^ifi (eh fi~~ базисные элементы lx и с0). 

/=1 
П р е д л о ж е н и е 2. Если 0 < Хп < C/ln2/z, я > 1 , то Т — 

•дуально-1-радоновский оператор. 
Д о к а з а т е л ь с т в о . Для п > 2fe, ln<C/k. Примем N{k) = 

= [2\ 2*+1), Nl% = [2k + (m - 1) 2l, 2* + m2l) \<m< 2k~\ 0 < 
</<&, la ... a —независимые при различных значениях ин-

1 п 
дексов двузначные случайные величины, с равной вероят­
ностью принимающие значения ±1 , gn = ^nkfn, n£N{k\ Опре­
делим Ф :F'—>ii(2). 

lm 

cp(*} = cp)̂  с вероятностью l/k+ 1, <p = 2 ?*<рл. 
k 

Ф равна ср или ср с равной вероятностью. Мера РФ , опреде­
ленная Ф, сосредоточена в шаре радиуса 2С в F". Далее 

j7"(S*«^)|=suP|2 
2Г+5 * 2^+s 

| 2 * л | < 2 | 2 V/| + | 2*л|. 
/•=1 • * = l , e v v ( * ) 2< 

£ | £ *л | < const-т/ 2 (2 V/*)* < 
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Const- §\(Yoij'n,x")\dPx(x"); 

|sV|<i]/s(s wf< 
1=0 m ie N(t) 

Im 
< Const. П <£*„/*, x*)\dP~(x"). 

E" n 

Из предложения 4 непосредственно вытекает следующее 
обобщение теоремы Радемахера — Меньшова: 

С л е д с т в и е . Если ряд Хп в Lx сходится безусловно, то 
ряд Х ^ Л , где Хл = 0 (l/log/г), сходится почти наверное. 

Квапин и Пелчинский [3] доказали это утверждение в 
предположении \ = 0 (l/log1+£ft). 

П р е д л о ж е н и е 3. Если Хл<C/log2^, то оператор Т — 
введенный в предложении 2, дуально-О-радоновский. 

Д о к а з а т е л ь с т в о аналогично, лишь в определении y{k) 

*=1 
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