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А Л Г Е Б Р А и Л О Г И К А 
Семинар 

Том Ш 
Выпуски 5-6 Руководитель А.И.Мальцев 1964 г . 

ОПРЕДЕЛЕНИЕ АРИФМЕТИЧЕСКИХ ОПЕРАЦИЙ В МОДЕЛИ 
АККЕРМАНА 

Jan MyoielsfcL 

Пусть <УУ^€> есть модель Aokermann'a для теории конечных 
множеств, т . е . SJ={o}i}2, . . . } и х е у. означает, что х яв­
ляется одним из показателей в разложении числа у на сумму раз­
личных степеней двойки, иными словами 

Beth заметил ( [ I ] , § 5 ) , что в модели <УУ^е> отношение 
является формульным, так как 

2= у—- Vu [и е у-—- и = х] 

и поставил вопрос, являются ли такие формульными отношения 
и лгу = Z . Мы покажем, что, вопреки ожиданиям Beth'a, ответ на 
этот вопрос положительный. Отсюда, очевидно, вытекает, что все об­
щерекурсивные функции представимы в модели <JV, £ > . 

Поскольку отношение £ вполне фундировано, что означает , 
4io(VXQ/\/)[X*0— (Зу € X)(Vx е X)[jx еу]] , т о следующая 
формула является корректным индуктивным определением некоторой фун­
кции ^ : 

Стандартным методом устранения индуктивных определений (ом. [2] ) 
можно показать, что отношение у. €/ (х) является формульным. Лег­
ко видеть, что ye.f(x) -—**у < х , следовательно, и отношение 
у < х тоже формульное. Поэтому стандартный метод устранения ин­
дуктивных определений позволяет доказать, что функции х-+-у и зсу 
представимы в модели <Л/

1 е > , поскольку их можно описать извест­
ными индуктивными определениями: 

I <х —-(z <xvJu[u<yA Z = x-hu]) ; 

£ < эсу -—*3uv\u<3:Av-<y= (xv)+u\ • 
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