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§ 0. ÂÂÅÄÅÍÈÅ 

0.1. Íàñòîÿùèé îáçîð ïîñâÿùåí ðàáîòàì, â êîòîðûõ ïðèíöèï 
äâîéñòâåííîñòè Ë. C. Ïîíòðÿãèíà äëÿ êîììóòàòèâíûõ ëîêàëü­
íî êîìïàêòíûõ (ë. ê.) ãðóïï [83] ðàñïðîñòðàíÿåòñÿ íà ðàçëè÷­
íûå êëàññû, âîîáùå ãîâîðÿ, íåêîììóòàòèâíûõ îïåðàòîðîâ îá­
îáùåííîãî ñäâèãà (î. î. ñ.) Æ. Äåëüñàðòà — Á. Ì. Ëåâèòàíà 
[60—67, 104—106]. Íàèáîëåå ïîëíûì è ñèììåòðè÷íûì îáðàçîì 
ýòî óäàëîñü ñäåëàòü äëÿ ïðîñòåéøåãî êëàññà î. î .ñ.-îïåðàòîðîâ 
ñäâèãà íà ë. ê. ãðóïïàõ — ñ ïîìîùüþ ââåäåííûõ Ã. È. Êàöåì â 
[40—44] êîëüöåâûõ ãðóïï, íàçâàííûõ âïîñëåäñòâèè àëãåáðàìè 
Êàöà (AK)*). Ïîÿñíèì êîíñòðóêöèþ AK íà ïðèìåðå. Åñëè G— 
êîíå÷íàÿ ãðóïïà, ñâÿæåì ñ íåé äâå *-àëãåáðû: Ì1-êîììóòàòèâ­
íóþ *-àëãåáðó êîìïëåêñíûõ ôóíêöèé íà G ñ îáû÷íûìè îïåðà­
öèÿìè è .Ìã-ãðóïïîâóþ *-àëãåáðó (êîììóòàòèâíóþ òîãäà è òîëü­
êî òîãäà, êîãäà êîììóòàòèâíà G). Ïîñêîëüêó Ìõ åñòåñòâåííûì 
îáðàçîì îòîæäåñòâëÿåòñÿ ñ -Ì2*, óìíîæåíèå â Ì2 ïî ñîïðÿæåí­
íîñòè ïîðîæäàåò êîóìíîæåíèå â Ìè ò. å. ëèíåéíîå îòîáðàæåíèå 
Ô :Mi-+Mi<8>Mu äëÿ êîòîðîãî (<£<8>id)<l>= (id®<D)<D (çäåñü id — 
òîæäåñòâåííîå îòîáðàæåíèå) [75]. Íàèáîëåå ñóùåñòâåííàÿ ñâÿçü 
ìåæäó îïåðàöèÿìè â Mi è Ì2 ñîñòîèò â òîì, ÷òî êîóìíîæåíèå 
ïåðåâîäèò ïðîèçâåäåíèå ýëåìåíòîâ â ïðîèçâåäåíèå, ò. å. íà Mi 
çàäàíà ñòðóêòóðà àëãåáðû Õîïôà [75]. Àíàëîãè÷íî àëãåáðîé 
Õîïôà ÿâëÿåòñÿ è Ì2. Äðóãèå ñîîòíîøåíèÿ ìåæäó îïåðàäèÿìè 
â Ìõ è Ì2 îïèñàíû â [49]. t 

Îñíîâíûå ôàêòû òåîðèè ïðåäñòàâëåíèé è ãàðìîíè÷åñêîãî 
àíàëèçà íà G ÿâëÿþòñÿ ñëåäñòâèÿìè ýòèõ ñâÿçåé. Îäíàêî çà­
ìå÷àòåëüíûì îáñòîÿòåëüñòâîì ÿâëÿåòñÿ òî, ÷òî ñòîëü æå ñî­
äåðæàòåëüíàÿ òåîðèÿ ñîõðàíÿåòñÿ è äëÿ ïàðû àáñòðàêòíûõ êî­
íå÷íîìåðíûõ *-àëãåáð â äâîéñòâåííîñòè, ïðè÷åì Ìü âîîáùå ãî­
âîðÿ, íåêîììóòàòèâíà, íî ñîõðàíÿþòñÿ òå æå ñâÿçè ìåæäó îïå­
ðàöèÿìè â Mi è Ì2) ÷òî è â ñëó÷àå êîíå÷íîé ãðóïïû G. Ýòî òåì 
áîëåå âàæíî, ÷òî â êàòåãîðèè òàêèõ îáúåêòîâ — êîíå÷íûõ àë-

*) Òåðìèí «àëãåáðà Êàöà» ââåäåí â [ Ø ] , Ýêâèâàëåíòíîñòü ìåæäó êîëü--
öåâûìè ãðóïïàìè è àëãåáðàìè Êàöà îáñóæäàåòñÿ â [154]. 
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