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1972 

И З В Е С Т И Я В Ы С Ш И Х У Ч Е Б Н Ы Х З А В Е Д Е Н И Й 

МАТЕМАТИКА № 2 (117) 

У Д К 5 1 7 . 5 3 5 
| С. Я. Алъпер | 

О П Р И Б Л И Ж Е Н И И Ф У Н К Ц И Й , А Н А Л И Т И Ч Е С К И Х 

Н А С О В Е Р Ш Е Н Н Ы Х М Н О Ж Е С Т В А Х , М Н О Г О Ч Л Е Н А М И 

С Ц Е Л Ы М И К О Э Ф Ф И Ц И Е Н Т А М И 

П у с т ь Е — о г р а н и ч е н н о е с о в е р ш е н н о е м н о ж е с т в о с к о н е ч н о -
с в я з н ы м д о п о л н е н и е м К. И з в е с т н о , ч т о о д н о з н а ч н о с т ь и л о к а л ь н а я 
а н а л и т и ч н о с т ь ф у н к ц и и f(z) н а Е я в л я ю т с я н е о б х о д и м ы м и и д о с т а ­
т о ч н ы м и у с л о в и я м и д л я в о з м о ж н о с т и п р и б л и ж е н и я f(z) н а Е м н о г о ­
ч л е н а м и с т е п е н и < п с о с к о р о с т ь ю г е о м е т р и ч е с к о й п р о г р е с с и и , т . е . 
д л я с у щ е с т в о в а н и я п р и к а ж д о м / г = 0 , 1 , 2 , . . . т а к о г о м н о г о ч л е н а 
Pn(z) с т е п е н и < п, ч т о б ы д л я в с е х п в ы п о л н я л о с ь н е р а в е н с т в о 
( 1 1 ] , § § 4 . 5 , 4 . 6 ) 

\f(z)-pn(z)\<Cq'\ ( 1 ) 
г д е # — н е к о т о р о е ч и с л о , 0 < < ? < 1 , и п о с т о я н н а я С н е з а в и с и т о т 
И И Z. 

М ы р а с с м о т р и м в о п р о с о в о з м о ж н о с т и п р и б л и ж е н и я f{z) с о 
с к о р о с т ь ю г е о м е т р и ч е с к о й п р о г р е с с и и м н о г о ч л е н а м и , к о э ф ф и ц и е н т ы 
к о т о р ы х п р е д с т а в л я ю т ц е л ы е а л г е б р а и ч е с к и е ч и с л а и з м н и м о г о к в а д ­
р а т и ч н о г о п о л я P(yi), п о р о ж д е н н о г о у р а в н е н и е м -ц2 + ai\ + b — 0 , г д е 
а и b — ц е л ы е р а ц и о н а л ь н ы е ч и с л а и а2 — 4 6 < 0 . 

Д л я в о з м о ж н о с т и с к о л ь у г о д н о т о ч н о г о п р и б л и ж е н и я н е п р е р ы в ­
н о й ф у н к ц и и н а з а м к н у т о м и о г р а н и ч е н н о м м н о ж е с т в е Е м н о г о ­
ч л е н а м и с ц е л ы м и к о э ф ф и ц и е н т а м и и з п о л я Р(п), н е о б х о д и м о , к а к 
д о к а з а л М . Ф е к е т е , ч т о б ы т р а н с ф и н и т н ы й д и а м е т р х ( £ ) м н о ж е с т в а 
Е б ы л м е н ь ш е 1 . М ы б у д е м д а л ь ш е п р е д п о л а г а т ь , ч т о э т о у с л о в и е 
д л я м н о ж е с т в а Е в ы п о л н я е т с я . 

А л г е б р а и ч е с к и м я д р о м N = N(E , Р Н ) ) з а м к н у т о г о и , о г р а н и ч е н ­
н о г о м н о ж е с т в а Е п о о т н о ш е н и ю к п о л ю P(fj) н а з ы в а е т с я п о д м н о ­
ж е с т в о м н о ж е с т в а Е , о б р а з о в а н н о е к о р н я м и к а ж д о г о у р а в н е н и я 

zm + lxz™~1 + ... + lm = 0 с ц е л ы м и а л г е б р а и ч е с к и м и к о э ф ф и ц и е н т а м и 
и з P ( T J ) , к о т о р о е н е п р и в о д и м о в э т о м п о л е и в с е к о р н и к о т о р о г о 
п р и н а д л е ж а т Е . М . Ф е к е т е д о к а з а л , ч т о в с л у ч а е , х ( Я * ) < 1 я д р о N 
л и б о п у с т о , л и б о с о с т о и т и з к о н е ч н о г о ч и с л а т о ч е к , п р и н а д л е ж а ­
щ и х Е . О н д о к а з а л т а к ж е , ч т о в с л у ч а е з а м к н у т о г о о г р а н и ч е н н о г о 
м н о ж е с т в а Е с у с л о в и е м ?(Е ) < 1 с у щ е с т в у е т т а к о й м н о г о ч л е н 
г(z) = z~ + rxzx~x + ... + гх с ц е л ы м и к о э ф ф и ц и е н т а м и и з п о л я P ( T J ) , 

ч т о | r ( z ) ] < l д л я z£E*. С с ы л к и н а с т а т ь и Ф е к е т е п р и в е д е н ы в р а ­
б о т е [ 2 ] . О т м е т и м е щ е , ч т о в с е т о ч к и я д р а N(E , P(i])) я в л я ю т с я 
к о р н я м и м н о г о ч л е н а r(z). 



\ 
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П у с т ь р о > 1 — т а к о е б л и з к о е к 1 ч и с л о , ч т о л и н и я у р о в н я I V 
ф у н к ц и и Г р и н а с п о л ю с о м н а б е с к о н е ч н о с т и д л я о б л а с т и К, д о п о л ­
н и т е л ь н о й к с о в е р ш е н н о м у о г р а н и ч е н н о м у м н о ж е с т в у Е с к о н е ч н о -
с в я з н ы м д о п о л н е н и е м и у с л о в и е м ъ(Е)<1, с о с т о и т и з к о н е ч н о г о -
ч и с л а з а м к н у т ы х а н а л и т и ч е с к и х к р и в ы х Ж о р д а н а б е з о б щ и х т о ч е к , , 
к а ж д а я и з к о т о р ы х с о д е р ж и т в н у т р и о д н у и з с в я з н ы х к о м п о н е н т 
м н о ж е с т в а Е, a f(z) о с т а е т с я а н а л и т и ч е с к о й ф у н к ц и е й в н у т р и и 
н а Г р о . П у с т ь Е о б о з н а ч а е т с о в е р ш е н н о е м н о ж е с т в о , с о с т о я щ е е и з к р и ­
в ы х Г р 5 и о г р а н и ч и в а е м ы х и м и в н у т р е н н и х о б л а с т е й , EZDE. П р и 
д о с т а т о ч н о й б л и з о с т и р 0 к 1 б у д е м и м е т ь д л я у к а з а н н о г о р а н е е м н о ­
г о ч л е н а r(z) с у с л о в и е м | r ( z ) | < 1 н а Е н е р а в е н с т в о \r(z) \ < 1 н а Ё, 
и к о р н и r(z), н е в х о д я щ и е в Е, н е б у д у т в х о д и т ь и в Ё. Т а к и м 
о б р а з о м , N(E, P(n)) = N(E, 

М н о г о ч л е н r(z) м о ж н о п р е д с т а в и т ь в в и д е п р о и з в е д е н и я м н о г о ­
ч л е н о в с ц е л ы м и к о э ф ф и ц и е н т а м и и з Я ( ^ ) и с т а р ш и м и к о э ф ф и ц и е н ­
т а м и , р а в н ы м и 1 , г(z) = Sj(z)s 2(z)s 3(z), д л я к о т о р ы х в ы п о л н я ю т с я 
с л е д у ю щ и е у с л о в и я : 1 ) s , (z) — н е п р и в о д и м ы й м н о г о ч л е н в п о л е Р ( т ) ) , 
в с е к о р н и к о т о р о г о п р и н а д л е ж а т я д р у N, и л и п р о и з в е д е н и е т а к и х 
м н о г о ч л е н о в ; 2 ) s 2 (z) — н е п р и в о д и м ы й м н о г о ч л е н в п о л е Р ( т ? ) , с р е д и 
к о р н е й к о т о р о г о и м е ю т с я т о ч к и , п р и н а д л е ж а щ и е м н о ж е с т в у Е, и 
т о ч к и , н е п р и н а д л е ж а щ и е Е, и л и п р о и з в е д е н и е т а к и х м н о г о ч л е н о в ; 
3 ) s3(z) — м н о г о ч л е н , в с е к о р н и к о т о р о г о н е п р и н а д л е ж а т Е. М н о ­
ж е с т в о в с е х к о р н е й м н о г о ч л е н а sx (z) о б р а з у е т , с о г л а с н о о п р е д е л е ­
н и ю , в в е д е н н о м у в [ 2 J , в н у т р е н н е е я д р о NQ = N0(E, Р ( - > ] ) ) м н о ж е ­
с т в а Е. 

М ы б у д е м с ч и т а т ь д а л ь ш е , ч т о s2(z) = \; д р у г и м и с л о в а м и , м ы 
п р е д п о л а г а е м , ч т о м н о г о ч л е н r(z) с т р е б у е м ы м и с в о й с т в а м и м о ж н о 
в ы б р а т ь д л я м н о ж е с т в а Е т а к , ч т о б ы в ы п о л н я л о с ь у с л о в и е 

r(z) = sl(z)s3(z). ( 2 ) 
Т а к о е п р е д п о л о ж е н и е о с у щ е с т в л я е т с я , н а п р и м е р , в с л у ч а е , к о г д а 
с о в е р ш е н н о е м н о ж е с т в о Е, л е ж а щ е е в н у т р и о б л а с т и , о г р а н и ч е н н о й 
л е м н и с к а т о й \r(z)\ = l, с о д е р ж и т в с е к о р н и м н о г о ч л е н а г (г). О б о ­
з н а ч и м ч е р е з г , , z2,..., zk в с е т о ч к и я д р а N = N(Е, Р ( т , ) ) . 

Т е о р е м а 1 . Пусть Е — ограниченное совершенное множество-
с условием х (Е) < 1 и с конечно-связным дополнением, и, пусть вы­
полняется условие ( 2 ) . Для того чтобы для функции f(z), опреде­
ленной на Е и отличной от многочлена с целыми коэффициентами 
из Р ( т | ) , при каждом п = 0, 1 , 2 , . . . существовал многочлен рп ( г ) 
степени < п, коэффициенты которого являются целыми числами 
из поля Р ( / ; ) , удовлетворяющий на Еусловию ( 1 ) при некотором q, 
0 < # < 1 , необходимо и достаточно, чтобы' f (г) была однозначной 
и локально-аналитической функцией на Е и чтобы при каждом 
натуральном р многочлен S(z) степени < / е / > — 1 , удовлетворяющий 
интерполяционным условиям 

S ( V ) ( Z ; ) = / ( V ) ( Z ; . ) ( v = 0 ) 1,...,р-1; j=\, k), ( 3 ) 
имел в качестве всех своих коэффициентов целые числа из Р ( ^ ) . 

Д о к а з а т е л ь с т в о . Н е о б х о д и м о с т ь . А н а л и т и ч н о с т ь f(z) 
н а Е, к а к у ж е б ы л о о т м е ч е н о , в ы т е к а е т и з у с л о в и я ( 1 ) н а о с н о в а н и и 
и з в е с т н о й т е о р е м ы . И з н е р а в е н с т в а ( 1 ) и у с л о в и я т е о р е м ы с л е д у е т 
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{[1], § 4 . 7 ) о ц е н к а \f(z) — рп (г) | < С , ( с / р ) " н а л и н и и у р о в н я Г р ф у н к ­
ц и и Г р и н а д л я о б л а с т и К, г д е р в ы б р а н о т а к , ч т о 1 < р < р 0 и < 7 р < 1 . 
Т а к и м о б р а з о м , п о с л е д о в а т е л ь н о с т ь м н о г о ч л е н о в pn(z) с ц е л ы м и 
к о э ф ф и ц и е н т а м и и з Р{-ц) с х о д и т с я р а в н о м е р н о к f(z) н а и в н у т р и 
л и н и и у р о в н я Г р . О т с ю д а , в с и л у т е о р е м ы 1 и з р а б о т ы [ 2 ] , с л е д у е т , 
ч т о и н т е р п о л я ц и о н н ы е м н о г о ч л е н ы S(z), у д о в л е т в о р я ю щ и е у с л о ­
в и я м ( 3 ) , и м е ю т в к а ч е с т в е в с е х с в о и х к о э ф ф и ц и е н т о в ц е л ы е ч и с л а 
и з Р{-ц)., 

Д о с т а т о ч н о с т ь . П у с т ь а о б о з н а ч а е т н а и б о л ь ш у ю и з к р а т -
н о с т е й к о р н е й zx, z 2 , . . . , zk м н о г о ч л е н а r{z). В д а л ь н е й ш е м ч и с л о , р. 
п р е д п о л а г а е т с я ф и к с и р о в а н н ы м с у с л о в и е м 0 < { л < 1 . . 

И н т е р п о л я ц и о н н ы й м н о г о ч л е н Sn(z), о п р е д е л я е м ы й р а в е н с т в о м 
S(n\zj)=f{v)(Zj) ( v = 0, 1 , . . . , а[яа] - 1; у = 1 , 2 , . . . , к), с т е п е н ь к о ­
т о р о г о < k o [ г а и ] — 1 , и м е е т с о г л а с н о у с л о в и ю т е о р е м ы с в о и м и к о э ф ­
ф и ц и е н т а м и ц е л ы е ч и с л а и з Р(У\) п р и л ю б о м т а к о м н а т у р а л ь н о м п, 
ч т о [щ>] > 1; [а] о б о з н а ч а е т к а к о б ы ч н о ц е л у ю ч а с т ь ч и с л а а > 0. 

к 
ПуСТЬ (й (z) = П (Z — Zj). 

J=l 
С о г л а с н о ф о р м у л е Э р м и т а д л я ф у н к ц и й < p „ ( z ) = / ( z ) — Sn(z) и z 

в н у т р и и м е е м 
2т J С — г |_ а (С) j 

г. 

со (z) > 

( 4 ) 
/г 

где R > р 0 > 1 выбрано так, что / ( z ) остается еще аналитической 
на и внутри линии уровня Г ^ , которая состоит из конечного числа 
внешних друг к другу замкнутых аналитических кривых Жордана. 
Пусть y W = m a x j / ( C ) | , р — max (со (z) \, а = min | со (С) | ; тогда 

R Ро Л 

\шп(г)\<МА(№Г["г\ zCTh, (5) 

и п о с т о я н н а я А з а в и с и т т о л ь к о о т м н о ж е с т в а Е и ч и с е л R и р 0 . Н а 
в ы б о р ч и с л а R(R> р 0 ) м ы е щ е н а л о ж и м т р е б о в а н и е , ч т о б ы к о р н и 
м н о г о ч л е н а r(z), о т л и ч н ы е о т т о ч е к я д р а N(E, Я ( ^ ) ) , н а х о д и л и с ь 
в о б л а с т и , в н е ш н е й к Г ^ . О б р а з у е м т е п е р ь ф у н к ц и ю 

b(z) = <?n(z)/(r(z)f»]. (6) 

П у с т ь а 0 = min | г (z) |; н а л и н и и п р и т = 3 ( а с £ 3 ) - 1 и м е е м 

| t „ ( z ) | < A f ^ w . ( 7 ) 
П р и в с е х д о с т а т о ч н о б о л ь ш и х п м о ж н о о п р е д е л и т ь д л я ф у н к ­

ц и и <Ьп (z) и н т е р п о л я ц и о н н ы й м н о г о ч л е н Pn"\z) с т е п е н и < п т а к , к а к 
э т о с д е л а н о в [1] ( с . 100—101); п о л о ж и в i ? ' = p 0 , R = qQ ( р 0 > 4о > 1) 
и в ы б р а в ч и с л а Rx и R2, у д о в л е т в о р я ю щ и е т е м ж е н е р а в е н с т в а м , 
д л я z£E и в с е х п > N0 п о л у ч и м 

I W ^ - ^ ^ K ^ m a x |ф я(г)1, 

г д е п о с т о я н н а я Л 0 н е з а в и с и т о т z и у к а з а н н ы х з н а ч е н и й п. Е с л и 
п о л о ж и т ь Я „ я ) ( z ) = 0 д л я в с е х п < / V 0 и в ы б р а т ь Л 1 = m a x ( ^ ° , Л 0 ) , 
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т о д л я в с е х п — 0, 1 , 2 , . . . и z£E б у д е м и м е т ь 

| U * ) - ^ ( z ) | < ^ m a x | < M 2 ) l , (8) 
<7л г Ро 

г д е At н е з а в и с и т о т z и п. С п о м о щ ь ю н е р а в е н с т в а ( 7 ) п о л у ч и м . 

и л и 

| ф Д г ) ~ Р < ^ ) | < М Л 2 < Г , z £ £ . О) 
М ы п о л а г а е м з д е с ь d = i"v'q-^ п р и т > 1 и в ы б и р а е м р. > 0 н а с т о л ь к о 
м а л ы м , ч т о # " < 1 ; п р и т < 1 м ы п о л а г а е м d = q~l; п о с т о я н н а я Л 2 н е 
з а в и с и т о т п и г . 

л 

П у с т ь / > я

( я ) ( 2 ) = 5><,»>2* и G = m a x | z ; ' | (j = 0, 1 , . . . , X — 1 ) , г д е 
X — с т е п е н ь м н о г о ч л е н а r(z). Д е л е н и е м м н о г о ч л е н а Рп (z) н а г ( z ) 
п р е д с т а в и м е г о в в и д е РпП) (z) = aQ(z) + a{(z) r(z) + a2(z) г2 (z) + ..., 
г д е а г ( г ) — м н о г о ч л е н ы с т е п е н и < X — 1 . 

З а м е т и м , ч т о с у щ е с т в у е т ч и с л о Т=Т(ч\) с т а к и м с в о й с т в о м , 
ч т о д л я к а ж д о г о к о м п л е к с н о г о ч и с л а а н а й д е т с я ц е л о е ч и с л о а и з 
п о л я P(ji) с у с л о в и е м \а — а | < Т. З а м е н я я к а ж д ы й к о э ф ф и ц и е н т 
м н о г о ч л е н а а Д г ) н е к о т о р ы м ц е л ы м ч и с л о м и з Р(ч\) т а к , ч т о б ы м о д у л ь 
р а з н о с т и э т и х ч и с е л б ы л < Т, о б р а з у е м н о в ы й м н о г о ч л е н (z)> 
с ц е л ы м и к о э ф ф и ц и е н т а м и и з P(-q): Q « n ) (z) = а 0 (z) + а{ (z) г (z) + 
+ а 2 (z) г 2 ( г ) + ... П у с т ь m a x | г (z) \ = 5 < 1 ; т о г д а 

т а х | г ( г ) | [ ^ | Р „ ( й ) ( г ) - Q < , n ) ( * ) I < § М Х О Г ( 1 + S + В 2 + . . . ) < 
Е 

о (1 — о) 

И з ( 6 ) , ( 9 ) и ( 1 0 ) с л е д у е т | < р я ( г ) - ( г ( z ) ) l n ! l 1 Q „ n ) ( г ) | < МА2 dnb"* + 
+ Л 3 3 И ( 1 < Л 4 § Л 1 Х и л и 

| / ( z ) - Sn (z) - ( г {z)t* Q < " > (z) ! < А4Ь"\ ( 1 1 > 
П о л о ж и м p=l/N1, г д е 7 V X — т а к о е б о л ь ш о е н а т у р а л ь н о е ч и с л о , 

ч т о о ! < 1 , и р а с с м о т р и м с н а ч а л а н а т у р а л ь н ы е ч и с л а в и д а n = N1s 
(s = 0, 1 , 2 , . . . ) . М н о г о ч л е н , в ы ч и т а е м ы й и з f(z) в л е в о й ч а с т и ( 1 1 ) , 
и м е е т ц е л ы е к о э ф ф и ц и е н т ы и з P(-q), а с т е п е н ь е г о н е п р е в о с х о д и т 
ч и с л а kas + Is + Nts = Is; о б о з н а ч и в э т о т м н о г о ч л е н ч е р е з Lls(z), 
д л я г£Е и м е е м \f{z)-Lu(z)\<A$ (s = 0 , 1 , 2 , . . . ) , г д е 8 0 = 3 1 , 7 < 1 . 

Е с л и н а т у р а л ь н о е то и м е е т в и д m = Is + г, г д е г = 0 , 1 , . . . , / — 1 , ' 
т о , р а с с м а т р и в а я Lls(z) к а к м н о г о ч л е н с т е п е н и , н е п р е в о с х о д я щ е й 

Js —I lS+p 

ls + г, и и с п о л ь з у я о ц е н к у о 0 < о 0 о 0 , п о л у ч и м д л я к а ж д о г о ц е ­
л о г о пг > 0 м н о г о ч л е н Rm (z) с т е п е н и н е в ы ш е m с ц е л ы м и к о э ф ф и ­
ц и е н т а м и и з P(f)), д л я к о т о р о г о п р и z£E к m = 0, 1 , 2 , . . . 

\f(z)-Rm(z)\<A5qm, (12) 
г д е <7 = 8 0 < 1 , а п о с т о я н н а я Л 5 н е з а в и с и т о т то и z . 
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Р а с с м о т р и м ч а с т н ы й с л у ч а й д о к а з а н н о й т е о р е м ы . П у с т ь Е е с т ь 
с е г м е н т [ 0 , 1 ] ; д л я э т о г о с л у ч а я х ( £ ) = 1 / 4 < 1 , в к а ч е с т в е м н о г о ­
ч л е н а г(х) м о ж н о в з я т ь х(\ — х) и я д р о T V с о с т о и т и з т о ч е к 0 и 1 . 
С о п о с т а в л я я д о к а з а н н у ю т е о р е м у д л я э т о г о с л у ч а я с т е о р е м о й 3 
и з р а б о т ы [ 2 ] , п о л у ч и м т а к о й р е з у л ь т а т : 

Т е о р е м а 2 . Для того чтобы функция f(z), аналитическая 
внутри некоторого эллипса с фокусами 0 s I s отличная от много­
члена с целыми коэффициентами из Р(у\), могла быть приближена 
согласно ( 1 2 ) многочленами Rm(z) степени <т с целыми коэффи­
циентами из P(fj) на сегменте [ О , 1 ] , необходимо и достаточно,, 
чтобы все числа / ( f t ) ( 0 ) / k ! и f(k)(l)/kl (k = 0, 1 , 2 , . . . ) были целыми 
числами из P(yi). 

Д о с т а т о ч н о с т ь у к а з а н н ы х у с л о в и й в т е о р е м е 2 д л я с л у ч а я , 
к о г д а f(x) — в е щ е с т в е н н а я ф у н к ц и я п р и 0 < х < 1 и п р и б л и ж е н и е 
п р о и с х о д и т м н о г о ч л е н а м и с ц е л ы м и р а ц и о н а л ь н ы м и к о э ф ф и ц и е н т а м и , 
б ы л а р а н е е у с т а н о в л е н а с о в е р ш е н н о д р у г и м м е т о д о м А . О . Г е л ь -
ф о н д о м [ 3 ] . О т м е т и м , ч т о в р а б о т е [ 3 ] д а е т с я н е к о т о р а я о ц е н к а * 
с н и з у д л я ч и с е л q в н е р а в е н с т в е в и д а ( 1 2 ) , з а в и с я щ а я о т о с е й э л л и п с а , 
в н у т р и к о т о р о г о f(z) я в л я е т с я а н а л и т и ч е с к о й ф у н к ц и е й . В р а б о т е [ 3 J 
р а с с м а т р и в а е т с я т а к ж е п р и б л и ж е н и е н а с е г м е н т е [ — 1 , + 1 ] . 

З а м е ч а н и е 1 . Т е о р е м а 1 о с т а е т с я с п р а в е д л и в о й д л я б о л е е 
о б щ е г о с л у ч а я , к о г д а Е — з а м к н у т о е о г р а н и ч е н н о е м н о ж е с т в о п л о ­
с к о с т и z, д о п о л н е н и е к о т о р о г о К с в я з н о и р е г у л я р н о ( в т о м с м ы с л е , 
ч т о К и м е е т ф у н к ц и ю Г р и н а с п о л ю с о м н а б е с к о н е ч н о с т и ) . Э т о 
с л е д у е т и з р е з у л ь т а т о в , и з л о ж е н н ы х в [ 1 ] ( г л . 4 ) . 

З а м е ч а н и е 2 . М ы п р е д п о л а г а л и д о с и х п о р , ч т о д л я р а з л о ­
ж е н и я г (z) в ы п о л н я е т с я у с л о в и е ( 2 ) , т . е . s2(z) = \. Е с л и о т к а з а т ь с я 
о т э т о г о у с л о в и я , т о м о ж н о у к а з а т ь о д н о д о с т а т о ч н о е у с л о в и е в о з ­
м о ж н о с т и п р и б л и ж е н и я ф у н к ц и и f(z) м н о г о ч л е н а м и с ц е л ы м и к о э ф ­
ф и ц и е н т а м и и з P(-q) с о с к о р о с т ь ю г е о м е т р и ч е с к о й п р о г р е с с и и . 

П у с т ь С], С 2 , . . . , С г — к о р н и s2(z), н е п р и н а д л е ж а щ и е Е, и п р е д ­
п о л о ж и м , ч т о м о ж н о п о с т р о и т ь ф у н к ц и ю F(z), у д о в л е т в о р я ю щ у ю 
с л е д у ю щ и м у с л о в и я м : 1 ) F(z)=f(z) н а м н о ж е с т в е Е\ 2 ) F(z) — а н а ­
л и т и ч е с к а я ф у н к ц и я в н е к о т о р о м д о с т а т о ч н о м а л о м з а м к н у т о м к р у г е о г 

с ц е н т р о м в к а ж д о й т о ч к е С , (1 = 1, 2 , . . . , г ) ; 3 ) и н т е р п о л я ц и о н н ы й 
м н о г о ч л е н S(z), о п р е д е л я е м ы й у с л о в и я м и в и д а ( 3 ) п о ф у н к ц и и F(z) 

г 

и н о в с е м т о ч к а м я д р а м н о ж е с т в а Е0 = Е + ^ ° ( - , д л я B c e x v = 0 , 1,... 
»=1 

..., р — 1 п р и к а ж д о м н а т у р а л ь н о м р и м е е т в к а ч е с т в е в с е х с в о и х 
к о э ф ф и ц и е н т о в ц е л ы е ч и с л а и з Я ( - * ) ) . Т о г д а f(z) м о ж е т б ы т ь п р и ­
б л и ж е н а н а Е м н о г о ч л е н а м и с ц е л ы м и к о э ф ф и ц и е н т а м и и з Р(-ц) т а к , 
ч т о б ы у д о в л е т в о р я л о с ь у с л о в и е ( 1 2 ) . 
г. Ростов-на-Дону Поступило 
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