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ÂÂÅÄÅÍÈÅ 

Îðòîíîðìèðîâàííàÿ íà îòðåçêå [0, 1] ïîëíàÿ â ïðîñòðàíñò­
âå L [0, 1] ñèñòåìà ôóíêöèé i%n(t)} áûëà ïîñòðîåíà Õààðîì 
[134] â 1909 ã. Íåïîñðåäñòâåííûì ïîâîäîì äëÿ ýòîãî ïîñëó­
æèëî õîðîøî èçâåñòíîå ñâîéñòâî òðèãîíîìåòðè÷åñêîé ñèñòå­
ìû, ñîñòîÿùåå â òîì, ÷òî ñóùåñòâóþò ðÿäû Ôóðüå îò íåïðå­
ðûâíûõ ôóíêöèé, ðàñõîäÿùèåñÿ â îòäåëüíûõ òî÷êàõ (Äþ 
Áóà — Ðåéìîí, 1876 ã.). Æåëàíèå âûÿñíèòü, ÿâëÿåòñÿ ëè ýòî 
ñâîéñòâî îáùèì äëÿ âñåõ îðòîíîðìèðîâàííûõ ïîëíûõ ñèñòåì, 
ïðèâåëî Õààðà ê ïîñòðîåíèþ ñèñòåìû {%n(t)h êîòîðàÿ îáëà­
äàåò òåì ñâîéñòâîì, ÷òî ðÿä Ôóðüå ïî ýòîé ñèñòåìå îò ëþáîé 
íåïðåðûâíîé ôóíêöèè ñõîäèòñÿ ê íåé ðàâíîìåðíî. Ýòà ñèñòå­
ìà îáëàäàåò è ðÿäîì äðóãèõ çàìå÷àòåëüíûõ ñâîéñòâ, î êîòî­
ðûõ áóäåò èäòè ðå÷ü íèæå. Õîòÿ ôóíêöèè ýòîé ñèñòåìû ÿâëÿ­
þòñÿ ñòóïåí÷àòûìè è åå íåëüçÿ ðàññìàòðèâàòü êàê íàñòîÿùèé 
áàçèñ â ïðîñòðàíñòâå Ñ [0, 1] íåïðåðûâíûõ ôóíêöèé, îäíàêî 
(ïåðâûé áàçèñ â C [0, 1] áûë ïîñòðîåí èìåííî ñ ïîìîùüþ ýòîé 
ñèñòåìû. Ýòî áûëî ñäåëàíî Ôàáåðîì [130] â 1910 ã.*), êîòîðûé 
ïîêàçàë, ÷òî ëþáàÿ íåïðåðûâíàÿ íà [0, 1] ôóíêöèÿ åäèíñòâåí­
íûì îáðàçîì ïðåäñòàâëÿåòñÿ ðàâíîìåðíî ñõîäÿùèìñÿ ðÿäîì 

õ 

ïî ñèñòåìå (1, \ %n(t)dt}. Ñëåäóåò çàìåòèòü, ÷òî ýòî áûëî 
á 

ñäåëàíî çà 17 ëåò äî Øàóäåðà f 159], êîòîðîìó îáû÷íî ïðèïè­
ñûâàåòñÿ ïðèîðèòåò â ïîñòðîåíèè ïåðâîãî áàçèñà â ïðîñòðàí­
ñòâå Ñ (0, 1], ïðè÷åì íàèáîëåå «ïîïóëÿðíûé» áàçèñ Øàóäåðà 
ïîëó÷àåòñÿ èç áàçèñà Ôàáåðà ñ ïîìîùüþ íîðìèðîâêè â ïðî­
ñòðàíñòâå Ñ [0, 1]. 

Îòìåòèì, ÷òî ÷åðåç ôóíêöèè Õààðà äîâîëüíî ïðîñòî âû­
ðàæàþòñÿ ôóíêöèè îðòîíîðìèðîâàííûõ ñèñòåì Ðàäåìàõåðà è 

*)Õîòÿ îïðåäåëåíèÿ áàçèñà òîãäà åùå íå áûëî. 
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