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В.А.Лифшиц 

НЕКОТОРЫЕ КЛАССЫ СВЕДЕНИЯ И НЕРАЗРЕШИМЫЕ 

ТЕОРИИ5^ 

Ф о р м у л о й i в п а Е А будем называть проиэ -

вольную формулу исчисления предикатов с равенством и функцио-

\ нальными символами, имеющую вид 

где -х. - предметная переменная, Яу) - дизъюнкция элементарных 

формул 5 ^. 

Теорема 1 . М н о ж е с т в о в с е х з а м к н у ­

т ы х ф о р м у л т и п а Е Д , н е с о д е р ж а ­

щ и х п р е д и к а т н ы х п е р е м е н н ы х , с о д е р ­

ж а щ и х д в а о д н о м е с т н ы х ф у н к ц и о -

'Результаты настоящей заметки были доложены на Ленинград­

ском семинаре по математической логике 15 декабря 1966 г . 

^Формула называется э л е м е н т а р н о й , если она 

есть атомарная формула или отрицание атомарной формулы. 
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н а л ь н ы х с и м в о л а и н е с о д е р ж а щ и х 

н и к а к и х д р у г и х ф у н к ц и о н а л ь н ы х 

с и м в о л о в , я в л я е т с я к л а с с о м с в е д е ­

н и я д л я к л а с с и ч е с к о г о и с ч и с л е н и я 

п р е д и к а т о в . 

Пусть А - предикатная формула*). Обозначим посредством 

с) (А") ннохество всех предикатных формул вида 

A v <Й, 

где *К) - дизъюнкция элементарных формул, содержащих только 

те предикатные переменные, которые входят в А 

Теорема 2. М о ж н о п о с т р о и т ь п р е д и ­

к а т н у ю ф о р м у л у А , с о д е р ж а щ у ю т о л ь 

к о д в у м е с т н ы е п р е д и к а т н ы е п е р е м е н 

в н е , и п р и т о м т а к у ю , ч т о S ( А ) е с т ь 

к л а с с с в е д е н и я д л я к л а с с и ч е с к о г о 

и с ч и с л е н и я п р е д и к а т о в . 

Под т е о р и е й д в у х в з а и м н о - о д н о ­

з н а ч н ы х п р е д и к а т о в мы понимаем теорию, фор­

мулы которой строятся с помощью логического символизма исчисле­

ния предикатов с равенством из двух двуместных предикатных сим­

волов Р i Р г , постулатами которой являются постулаты 

классического исчисления предикатов с равенством и следующие 

четыре специфические аксиомы9*) : 

*>Сы. С* : § 31] . 
**)CM. [ I : § « 1 . 
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Теорема 3 . Т е о р и я д в у х в з а и м н о - о д н о ­

з н а ч н ы х п р е д и к а т о в н а с л е д с т в е н н о 

н е р а з р е ш и м а*) . 

Эта теорема представляет собой усиление теоремы А.Яничака 

о неразрешимости теории взаимно-однозначного предиката и одно­

местной функции (см. С З 1 ) . 

Теоремы I , 2, 3 доказываются одним и тем же методом, осно­

ванным на использовании ассоциативных исчислений с алгоритмичес­

ки неразрешимой проблемой эквивалентности слов. 

Под т е о р и е й с л о ж е н и я ц е л ы х ч и с е л 

с д о п о л н и т е л ь н ы м п р е д и к а т о м мы 

понимаем теорию, отличающуюся от теории сложения целых чисел 

М.Пресбургера (см. [ 4 ] ) тем, что ее формулы могут содержать 

кроме символов системы из работы [ 4 ] одну одноместную предикат­

ную букву. 

Теорема 4. Т е о р и я с л о ж е н и я ц е л ы х 

ч и с е л с д о п о л н и т е л ь н ы м п р е д и к а -

т о м н а с л е д с т в е н н о н е р а з р е ш и м а . 

Теорему 4 можно доказать при помощи метода интерпретации 

(см. Г 2 ] ) . 

ж ) С м . [ 2 ] . 
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