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Â ÒÅÎÐÈÈ ÎÏÅÐÀÒÎÐÎÂ È ÒÅÎÐÈÈ ÔÓÍÊÖÈÈ 

ß- Ê. Íèêîëüñêèé 

, Èíâàðèàíòíûå ïîäïðîñòðàíñòâà áûëè îïðåäåëåíû ôîí 
Íåéìàíîì*) â 1935 ãîäó â ñâÿçè ñ âíóòðåííèìè çàäà÷àìè 
ñïåêòðàëüíîé òåîðèè, íî èõ ýïèçîäè÷åñêîå èñïîëüçîâàíèå íà­
÷àëîñü çíà÷èòåëüíî ðàíüøå. Âñêîðå ñòàëî ÿñíî, ÷òî ýòîò îáú-
•ejKT ïðèçâàí çàìåíèòü â ñàìûõ ðàçíîîáðàçíûõ çàäà÷àõ îñíîâ­
íîå ïîíÿòèå êîíå÷íîìåðíîãî ëèíåéíîãî àíàëèçà — ñîáñòâåí­
íûé âåêòîð. Îäíàêî äåñêðèïòèâíî-ãåîìåòðè÷åñêèå èññëåäîâà­
íèÿ èíâàðèàíòíûõ ïîäïðîñòðàíñòâ äîëãîå âðåìÿ íå ïðèâîäèëè 
ê çàìåòíûì ðåçóëüòàòàì. Óìåñòíî íàïîìíèòü, ÷òî óæå â êî­
íå÷íîìåðíîé òåîðèè «àíàëèòè÷åñêóþ îñíîâó» âñåõ ðåçóëüòà­
òîâ ñîñòàâëÿåò èçó÷åíèå ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé À,1-*- (ß/—Ë)~1, 
Ë."-* det (À—Ì), À — çàäàííàÿ, / — åäèíè÷íàÿ ìàòðèöû. Ïî­
äîáíûé àíàëèç èíâàðèàíòíûõ ïîäïðîñòðàíñòâ çàñòàâèë ñåáÿ 
.çàäàòü äî 50-õ — 60-õ ãîäîâ, êîãäà áûë íàéäåí àäåêâàòíûé 
áåñêîíå÷íîìåðíûì ïðîáëåìàì ÿçûê ôóíêöèîíàëüíîé ìîäåëè 
è. õàðàêòåðèñòè÷åñêîé ôóíêöèè. 

Ñ äðóãîé ñòîðîíû, ïîíÿòèå èíâàðèàíòíîãî ïîäïð îñòðàÿ 
ñòâà îêàçàëîñü íåïîñðåäñòâåííî ñâÿçàííûì ñ ðÿäîì äèñöèï 
äèí, âïîëíå ñëîæèâøèõñÿ ê 50-ì ãîäàì- Ìû èìååì â âèäó 
òåñíûå ñâÿçè èíâàðèàíòíûõ ïîäïðîñòðàíñòâ ñ àïïðîêñèìà-
ùèîííûìè ïðîáëåìàìè òåîðèè ôóíêöèé, òî÷íåå, ñ èññëåäî­
âàíèåì ïîëíîòû â òåõ èëè èíûõ ôóíêöèîíàëüíûõ ïðîñòðàí­
ñòâàõ X ñåìåéñòâ âèäà &õ = {Àõ?À£Ù, ãäå õ£Õ, $ —íåêî­
òîðàÿ ñîâîêóïíîñòü îïåðàòîðîâ â X. Ýòè ïðîáëåìû ïðè­
âîäÿò ê ñïåöèàëüíûì òåîðåìàì îá èíâàðèàíòíûõ ïîäïðî­
ñòðàíñòâàõ («èíäèâèäóàëüíûì» â ñìûñëå § 10), ïåðâóþ èç 
êîòîðûõ, íåñîìíåííî, äîêàçàë åùå Ê. Âåéåðøòðàññ 

*) Ïîäïðîñòðàíñòâî, èíâàðèàíòíîå îòíîñèòåëüíî ëèíåéíîãî îòîáðàæåíèÿ 
À, —ýòî ëèíåéíîå ìíîæåñòâî E, êîòîðîå îòîáðàæåíèå À ïåðåâîäèò â ñå­
áÿ (õ^Å^-Àõ^Å). 
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