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Рассматривается категория Π , где объектами являются пары топологических пространств
(X,Y ) , а морфизмами пары (X,Y ) в пару (E,Z) – пары непрерывных отображений
(ϕ,ψ) , где ϕ : E 7→ X , ψ : Y 7→ Z . Каждой паре (X,Y ) соответствует пространство
непрерывных отображений CLim(X,Y ) с ограниченной топологией (Limitation Topology),
определенной Торунчиком. В работе показано, что такое соответствие задает ковариант-
ный функтор CLim из категории Π в категорию Top топологических пространств и
непрерывных отображений. Найдены необходимое и достаточное условия для выделения
подкатегории K ⊂ Π , на которой функтор CLim непрерывен.

Введение. Предлагаемая работа примыкает к работам [1] − [4], где исходным объектом
рассмотрений является множество непрерывных отображений C(X,Y ) (X и Y − топологи-
ческие пространства) с некоторой топологией τ (кратко Cτ (X,Y ) ) и является непосредствен-
ным продолжением работы [4] . В [1], [2] описаны некоторые основные свойства инфимальной
τinf и супремальной τsup топологий (на множестве C(X,Y ) ), являющихся инфимумом и,
соответственно, супремумом (в полной решетке всех топологий на C(X,Y ) ) семейства всех
топологий равномерной сходимости, порожденных допустимыми (т.е. согласованными с то-
пологией) метриками на метризуемом пространстве Y . В [3], [4] изучаются ковариантные
функторы вида Cτ со значениями в категории Top всех топологических пространств и непре-
рывных отображений, возникающие на подкатегориях категории Π всех упорядоченных пар
(X,Y ) топологических пространств, когда паре (X,Y ) ставится в соответствие пространство
Cτ (X,Y ) . В качестве τ рассмотрены топологии τsup , поточечной сходимости τp , компактно-
открытая τκ и топология графика τΓ . В частности, для топологий τp , τκ и τΓ в [4] иссле-
дуется вопрос о непрерывности соответствующих функторов.

Здесь мы рассмотрим ограниченную топологию τLim (на C(X,Y ) ), которая обобщает
супремальную топологию τsup на случай произвольного пространства Y . Ограниченная то-
пология (Limitation Topology [5] , русскоязычное название [6] ), как инструмент исследова-
ния бесконечномерных многообразий, появилась в работе Торунчика [5] . Описание близких к
τLim топологий (модификаций τLim ), а также основных свойств τLim можно найти в [7], [8] .
В частности , в [7] доказано, что в случае метризуемого пространства Y , топология τLim
совпадает с супремальной топологией τsup (это совпадение отмечено уже в [5] ). Здесь будет
показано. что соответствие (X,Y ) −→ CLim(X,Y ) (C(X,Y ) с топологией τLim ) определяет
ковариантный функтор из категории Π в категорию Top . Мы также рассмотрим вопрос о
непрерывности этого функтора. Определения необходимых в дальнейшем понятий (с соответ-
ствующими ссылками) см. в [4] . Здесь ограничимся краткими пояснениями.
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Под пространством будем понимать произвольное (если это не оговорено особо) топологиче-
ское пространство. Пусть X – пространство, A ⊂ X, α и β – семейства некоторых множеств
в X . Обозначим: |A|, [A] и intA – мощность, замыкание и, соответственно, внутренность мно-
жества A ( [A]X и intXA при необходимости уточнения), D(A) = {B ⊂ A | 1 ≤ |B| ≤ 2},
α ∧ β = {U ∩ V | U ∈ α, V ∈ β}, St(x, α) = ∪{V ∈ α | V 3 x}, Cov(X) – семейство всех
открытых покрытий пространства X ; и будем писать A ⊂

op
X (A ⊂

cl
X), если A открыто

(соответственно, замкнуто) в X , α ≺ β , если β вписано в α . Пространство X называют:
изокомпактным [9] , если любое счетно компактное замкнутое множество в X компактно; δ -
хаусдорфовым [10] , если X хаусдорфово и из каждого бесконечного замкнутого дискретного
(как подпространство) множества A можно выбрать бесконечное B ⊂ A , которое допускает
раздутие до дискретного семейства {Ub | b ∈ B}, где b ∈ Ub ⊂

op
X, b ∈ B (характеристику спо-

собом расположения в волменовском компактном расширении см. в [11] ). Все нормальные, а
также все регулярные счетно паракомпактные пространства δ -хаусдорфовы.

Ковариантный функтор F из категории A в категорию B называется непрерывным,
если для любого обратного спектра {Xt, π

s
t ,Σ} в A , имеющего в A предел L = lim

←
Xt с

каноническими проекциями L
πt−→ Xt , соответствующий оъект F (L) с морфизмами F (πt) в

качестве канонических проекций является пределом в B соответствующего обратного спек-
тра {F (Xt), F (πst ),Σ} . Через Π обозначаем категорию, где объект – любая упорядоченная
пара (X,Y ) топологических пространств, а морфизм из пары (X,Y ) в пару (E,Z) – лю-
бая упорядоченная пара (ϕ,ψ), где ϕ ∈ C(E,X), ψ ∈ C(Y,Z) . В Π любой обратный
спектр {(Xt, Yt), (ϕ

s
t , ψ

s
t ),Σ} имеет предел (K,L) = lim

←
(Xt, Yt) с каноническими проекциями

(K,L)
(ιt,πt)−→ (Xt, Yt), где K = lim

→
Xt – предел (в категории Top ) прямого спектра {Xt, ϕ

s
t ,Σ}

с проекциями Xt
ιt−→ K, L = lim

←
Yt – предел (в категории Top ) обратного спектра {Yt, ψst ,Σ}

с проекциями L
πt−→ Yt [4]. Всякому морфизму (X,Y )

(ϕ,ψ)−→ (E,Z) в Π соответствует отоб-

ражение Cτ (X,Y )
C(ϕ,ψ)−→ Cτ (E,Z) : f → f = ψ ◦ f ◦ ϕ ( τ – топология, заданная на множе-

ствах вида C(X,Y ) ). Если в рамках некоторой подкатегории K ⊂ Π все отображения вида
C(ϕ,ψ) непрерывны, т.е. определен ковариантный функтор Cτ из K в категорию Top , то
каждому обратному спектру {(Xt, Yt), (ϕ

s
t , ψ

s
t ),Σ} в K , имеющему в K предел (K,L) с про-

екциями (ιt, πt) , соответствуют в Top обратный спектр {Cτ (Xt, Yt), C(ϕst , ψ
s
t ),Σ} , его предел

Λ = lim
←
Cτ (Xt, Yt) с проекциями Λ

Πt−→ Cτ (Xt, Yt) и пространство Cτ (K,L) с непрерывной ка-

нонической биекцией Cτ (K,L)
h−→ Λ : f → (ft | t ∈ Σ), где ft = πt ◦ f ◦ ιt [4]. Непрерывность

функтора Cτ равносильна непрерывности h−1 (там же).
1. Топология τLim .
Пусть f, g ∈ C(X,Y ), α, β ∈ Cov(Y ) . Отображения f и g называют α -близкими, если

{{f(x), g(x)} | x ∈ X} � α. Обозначим B(f, α) = {g ∈ C(X,Y ) | f и g α -близки }. Очевидно,
что f ∈ B(f, α), g ∈ B(f, α)⇔ f ∈ B(g, α), B(f, β) ⊂ B(f, α) при β � α, B(f, α)∩B(f, β) =
B(f, α ∧ β). Ясно также, что g ∈ B(f, α) ⇔ g(x) ∈ St(f(x), α) для любой точки x ∈ X .
Ограниченная топология τLim на C(X,Y ) задается следующим образом.

Определение 1.1 [5] . Множество U ⊂ C(X,Y ) назовем открытым, если для каждого
f ∈ U найдется α ∈ Cov(Y ) такое, что B(f, α) ⊂ U . Полученное таким образом тополо-
гическое пространство обозначим через CLim(X,Y ) .

Замечание. В [7] показано, что семейство ν = {B(f, α) | f ∈ C(X,Y ), α ∈ Cov(Y )}
является окрестностной базой в CLim(X,Y ) (в смысле Бурбаки, т.е. intB(f, α) 3 f для любых
f ∈ C(X,Y ) и α ∈ Cov(Y ) ), если Y – паракомпакт (т.е. хаусдорфово и паракомпактно). В
общем случае это не так (см. пример 1.5).

58



Лемма 1.2. Семейство ν – окрестностная база (в смысле Бурбаки) в CLim(X,Y ) тогда
и только тогда, когда ν удовлетворяет условию (*): при любом выборе f ∈ C(X,Y ) и α ∈
Cov(Y ) найдется β ∈ Cov(Y ) такое, что для каждого g ∈ B(f, β) можно подобрать γ ∈
Cov(Y ) так, чтобы B(g, γ) ⊂ B(f, α) .

Необходимость следует непосредственно из определения топологии τLim . Докажем доста-
точность. Обозначим H = {g ∈ C(X,Y ) | B(g, γ) ⊂ B(f, α) при некотором γ ∈ Cov(Y )}.
Очевидно, что f ∈ H ⊂ B(f, α) . Покажем, что H ∈ τLim . Пусть g ∈ H и B(g, γ) ⊂ B(f, α) . В
силу (*) можно выбрать δ ∈ Cov(Y ) , затем для каждого h ∈ B(g, δ) покрытие ε(h) ∈ Cov(Y )
таким образом, что

⋃
{B(h, ε(h)) | h ∈ B(g, δ)} ⊂ B(g, γ). Но тогда B(g, δ) ⊂ H , откуда

H ∈ τLim . Лемма доказана.
Теорема 1.3. Следующие условия равносильны: (a) Семейство ν – окрестностная база

(в смысле Бурбаки) в CLim(X,Y ) при любом пространстве X ; (b) пространство Y удовле-
творяет условию (**): для любого α ∈ Cov(Y ) можно подобрать δ ∈ Cov(Y ) так, чтобы
D(St(y, δ)) � α для любой точки y ∈ Y.

Доказательство. (a) ⇒ (b) . Воспользуемся 1.2. Положим: X – множество Y 3 с дис-
кретной топологией, f : X 7→ Y, f(x, y, z) = x. По α и f подберем β ∈ Cov(Y ) , как указано в
(*), и положим g(x, y, z) = y, если y ∈ St(x, β) , g(x, y, z) = x, если y ∈ Y \St(x, β). Очевидно,
что g ∈ B(f, β). Далее выберем γ ∈ Cov(Y ), указанное в (*), и положим h(x, y, z) = z, если
z ∈ St(g(x, y, z), γ), h(x, y, z) = g(x, y, z), если z ∈ Y \ St(g(x, y, z), γ). Ясно, что h ∈ B(g, γ).
Обозначим δ = β ∧ γ и рассмотрим все возможные случаи расположения пары точек {x, z}
в множестве вида St(y, δ).

1){x, z} ⊂ U = V ∩ W, где V ∈ β,W ∈ γ. Поскольку z ∈ St(x, β), то g(x, z, z) = z .
Соотношения f(x, z, z) = x , g(x, z, z) = z и g ∈ B(f, α) влекут {{x, z}} � α (см.(*)).

2)x ∈ U1 = V1 ∩ W1, z ∈ U2 = V2 ∩ W2, где V1, V2 ∈ β , W1,W2 ∈ γ , и U1 ∩ U2 3 y.
Отмечаем, что y ∈ St(x, β) и z ∈ St(y, γ), откуда g(x, y, z) = y и h(x, y, z) = z. Соотношения
f(x, y, z) = x, h(x, y, z) = z и h ∈ B(f, α) влекут (см. (*)) {{x, z}} � α . Таким образом условие
(**) выполняется.

(b) ⇒ (a) . Покажем, что условие (**) влечет (*) из 1.2. Несложно проверить, что при
любом выборе f ∈ C(X,Y ) и α ∈ Cov(Y ) , в качестве покрытий β и γ (см. (*)) можно взять
δ из (**). Теорема доказана.

В силу известного критерия паракомпактности [12. с.449] из 1.3 тотчас вытекает
Следствие 1.4. [7]. Если пространство Y – паракомпакт, то семейство ν – окрест-

ностная база (в смысле Бурбаки) в CLim(X,Y ) .
Пример 1.5. В множестве Y = [0; 1] фиксируем: убывающую последовательность

(xn)∞n=1 ⊂ Y, 1 > x1 > x2 > ... > 0 и xn → 0, и на каждом отрезке [xn+1;xn] последо-
вательность (ynk )∞k=1 ⊂ [xn+1;xn], xn > yn1 > yn2 > ... > xn+1 и ynk → xn+1 (при k → ∞ ).
Обозначим A = {xn | n ∈ N}

⋃
{ynk | n ∈ N, k ∈ N}. Топологию на Y зададим базой, которую

образуют все множества вида: [0;x) \ A и полуинтервалы (1− x; 1], где 0 < x < 1, и интер-
валы (x; y) , где 0 < x < y < 1. Положим X = N (с дискретной топологией), f0(X) = {0},
α = {U0, U1} ∈ Cov(Y ), U0 = [0; 1) \ A, U1 = (0; 1]. Допустим, что существует множе-
ство H ⊂

op
CLim(X,Y ) , f0 ∈ H ⊂ B(f0, α). Выберем состоящее из элементов базы покрытие

β ∈ Cov(Y ) такое, что B(f0, β) ⊂ H, затем [0;x)\A ∈ β , далее xn < x и подберем последова-
тельность (zk)

∞
k=1 так, чтобы ynk+1 < zk < ynk для любого k ∈ N, и положим g(k) = zk, k ∈ N.

Очевидно, что g(X) ⊂ [0;x) \A , откуда g ∈ B(f0, β) , и следовательно B(g, γ) ⊂ H для неко-
торого γ ∈ Cov(Y ) . Можно считать, что γ состоит из элементов базы и содержит интервал
(y; z) ∈ γ, 0 < y < xn+1 < z < 1. Выберем m ∈ N такое, что zk < z при k ≥ m , и положим
h(k) = zk при 1 ≤ k < m и h(k) = xn+1 при k ≥ m . Ясно, что h ∈ B(g, γ) , и следователь-
но h ∈ H . Так как H ⊂ B(f0, α) , h ∈ B(f0, α) , и тогда h(k) ∈ U0 при k ≥ m . Получили
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противоречие. Таким образом f0 /∈ intB(f0, α).

Ради полноты приведем уже упомянутый выше результат.
Теорема 1.6. [7]. Если пространство Y метризуемо, то на C(X,Y ) топологии τLim и

τsup совпадают.
2. Функтор CLim .

В категории Π рассмотрим произвольный морфизм (X,Y )
(ϕ,ψ)−→ (E,Z) (ϕ ∈ C(E,X),

ψ ∈ C(Y, Z)) и соответствующее отображение CLim(X,Y )
C(ϕ,ψ)−→ CLim(E,Z) : f 7→ f = ψ◦f ◦ϕ .

Теорема 2.1. Отображение CLim(X,Y )
C(ϕ,ψ)−→ CLim(E,Z) непрерывно при любых

X,Y,E, Z, ϕ ∈ C(E,X) и ψ ∈ C(Y, Z) .
Доказательство. Фиксируем произвольные f ∈ C(X,Y ) и β ∈ Cov(Z) . Рассмотрим

покрытие α ∈ Cov(Y ) , α = {ψ−1(V ) | V ∈ β} . Ясно, что если g ∈ B(f, α) , то g ∈ B(f, β),
т.е. C(ϕ,ψ)(B(f, α)) ⊂ B(f, β). Но тогда легко проверяется, что C(ϕ,ψ)−1(H) ⊂

op
CLim(X,Y )

для любого H ⊂
op
CLim(E,Z) . Теорема доказана.

Следствие 2.2. CLim – функтор из Π в категорию Top .
Обратный спектр {(Xt, Yt), (ϕ

s
t , ψ

s
t ),Σ} в Π назовем простым, если Xt = X и ϕst = idX

для всех t ≤ s. Ясно, что при этом K = lim−→Xt = X , ιt = idX , и морфизмы (X,L)
(idX ,πt)−→

(X,Yt) (L = lim←−Yk) и (X,Ys)
(idX ,ψ

s
t )

−→ (X,Yt) можно обозначать просто πt и ψst соответствен-
но.

Теорема 2.3. Пусть K – полная подкатегория в Π (т.е. в K морфизмы определены
так же, как и в Π ), в K для каждого объекта (X,Y ) пространство Y δ -хаусдорфово
и изокомпактно, вместе с (X,Y ) в K присутствует и любой объект вида (N, Y

∐
F ) ,

где F конечно (Y
∐
F – дискретная сумма), в K имеет предел любая простая обратная

последовательность, и функтор CLim непрерывен на K . Тогда для любого объекта (X,Y ) в
K пространство Y компактно.

Доказательство. Допустим от противного, что (X,Y ) – объект в K и Y не компактно.
Тогда в Y можно выбрать точки an ∈ Y , n ∈ N , и их окрестности Vn 3 an так, что семей-
ство {Vn | n ∈ N} дискретно. Привлечем счетное дискретное пространство D = {zn|n ∈ N}
(zi 6= zj при i 6= j ), D

⋂
Y = ∅, и положим Dn = {z1, ..., zn−1} (D1 = ∅), Yn = Y

∐
Dn ,

ψnn = idYn , ψn+1
n |Y = idY , ψn+1

n (zk) = zk при 1 ≤ k < n и ψn+1
n (zn) = an (при m >

n+ 1 ψmn – композиция соответствующей последовательности отображений вида ψk+1
k ). Да-

лее рассмотрим простую обратную последовательность {(N, Yn), ψmn ,N} с пределом (N, L)
(L = lim←−Yn) . Отметим, что пространство L состоит из нитей вида y = (y, y, ...), где y ∈ Y,
и zn = (an, ..., an︸ ︷︷ ︸

n

, zn, zn, ...). Определим покрытие α ∈ Cov(L) , α = {π−1
1 (Y \ {an | n ∈ N})} ∪

{π−1
n+1(Vn) | n ∈ N} ∪ {π−1

n+1({zn}) | n ∈ N} и отображение f ∈ C(N, L) , f(n) = an, n ∈ N . За-
метим, что π−1

n+1(Vn) – единственный элемент α , содержащий нить f(n) . Пусть g ∈ B(f, α) .
Тогда g(n) ∈ π−1

n+1(Vn) , и следовательно g(n) = bn, где bn ∈ Vn , n ∈ N . Определим покрытие
β ∈ Cov(L) , заменив в α множество Y \{an | n ∈ N} на Y \{bn | n ∈ N}. Легко проверить (см.
рассуждение выше), что B(g, β) ⊂ B(f, α) . Таким образом B(f, α) ⊂

op
CLim(N, L). Рассмотрим

нить h(f) = (fn)∞n=1 ∈ Λ = lim
←
CLim(N,Yn). Непрерывность h−1 позволяет выбрать m ∈ N и

β ∈ CovYm так, чтобы h−1(
∏−1
m (B(fm, β))) ⊂ B(f, α) . Отметим, что fm(k) = πm(f(k)) = ak .

Определим g ∈ C(N, Ym) , g(k) = ak при 1 ≤ k < m и g(k) = zk при k ≥ m . Несложно прове-
рить, что gm ∈ B(fm, β) (gm = fm!) , и следовательно h(g) ∈

∏−1
m (B(fm, β)) , но g /∈ B(f, α) .

Получили противоречие. Теорема доказана.
Пример 2.4. Обратный спектр {(XA, YA), (ϕBA , ψ

B
A ),Σ} в Π определим следующим об-
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разом. Положим: I = [0; 1]; Σ = {A ⊂
cl
I | 1 ≤ |A| ≤ ω} (ω = |N|); A ≤ B , если A ⊂ B ;

XA = A (с евклидовой топологией); ϕBA : XA → XB – обычное вложение при A ≤ B ;
YA = I и ψBA = idI приA ≤ B . Ясно, что K = lim−→XA = I (с евклидовой топологией)
и ιA : XA → K – обычное вложение,L = lim←−YA = I и πA = idI для любого A ∈ Σ .

Морфизмы (I, I)
(ιA,idI)−→ (XA, I) и (XB, I)

(ϕB
A ,idI)
−→ (XA, I) обозначаем просто ιA и ϕBA соот-

ветственно. Рассмотрим f ∈ C(I, I), f(I) = {0} , и покрытие α ∈ Cov(I) , α = {[0; 1
2), (1

4 ; 1]} .
Несложно проверить, что B(f, α) ⊂

op
CLim(I, I) . В Λ = lim←−CLim(XA, I) рассмотрим нить

h(f) = (fA | A ∈ Σ) . Поскольку fA = f ◦ ιA, fA(XA) = {0} для любого A ∈ Σ . Допу-
стим, что h−1 непрерывно. Тогда h−1(

∏−1
P (B(fP , β))) ⊂ B(f, α) при некоторых P ∈ Σ и

β ∈ Cov(I) . Но поскольку P компактно и I \ P 6= ∅ , можно выбрать функцию g ∈ C(I, I),
g(P ) = {0} и g(I) 3 1 . Очевидно, что h(g) ∈

∏−1
P (B(fP , β)) , но g /∈ B(f, α) . Получили

противоречие, что доказывает разрывность h−1 .
Теорема 2.3 и последний пример мотивируют следующий выбор категории K в "области

непрерывности"функтора CLim .
Теорема 2.5. Пусть K – подкатегория в Π , в которой для любого объекта (X,Y )

пространство Y – компакт (т.е. хаусдорфово компактное), и для любого морфизма (ϕ,ψ)
отображение ϕ сюрьективно. Тогда функтор CLim непрерывен на K .

Доказательство. Пусть в K для обратного спектра {(Xt, Yt), (ϕ
s
t , ψ

s
t ),Σ} определен пре-

дел (K,L) , K = lim−→Xt , L = lim
←
Yt , f ∈ C(K,L) и α ∈ Cov(L) . Поскольку L – компакт [12,

с. 222] , можно считать, что покрытие α конечно и состоит из множеств π−1
t1

(V1), ..., π−1
tn (Vn) ,

где Vi ⊂
op

Yti , 1 ≤ i ≤ n . Выберем s ∈ Σ , s ≥ t1, ..., s ≥ tn , заметим, что π−1
ti

(Vi) =

π−1
s ((ψsti)

−1(Vi)) , обозначим Wi = (ψsti)
−1(Vi) , и получаем α = {π−1

s (W1), ..., π−1
s (Wn)} . Пе-

рейдем к нити h(f) ∈ Λ = lim
←
CLim(Xt, Yt) , h(f) = (ft | t ∈ Σ), ft = πt ◦ f ◦ ιt, t ∈ Σ . Отметим,

что множества Wi покрывают компактное множество πs(L) , и определим β ∈ Cov(Ys) , β =
{W1, ...,Wn, Ys \ πs(L)} . Ясно, что h(f) ∈ Π−1

s (B(fs, β)) . Покажем, что h−1(Π−1
s (B(fs, β))) ⊂

B(f, α) . Пусть g ∈ C(K,L) , h(g) = (gt | t ∈ Σ) и h(g) ∈ Π−1
s (B(fs, β)) (т.е. gs ∈ B(fs, β) ).

Так как все отображения ϕst сюрьективны, любой элемент ξ ∈ K имеет вид ξ = ιs(xs) , где
xs ∈ Xs . А поскольку (πs ◦ g)(ξ) = gs(xs) и gs ∈ B(fs, β) , точки (πs ◦ g)(ξ) и (πs ◦ f)(ξ)
лежат обе в некотором множестве Wi , и следовательно нити (в L ) g(ξ) и f(ξ) лежат обе в
π−1
s (Wi) . Таким образом g ∈ B(f, α) . Остается учесть, что Ys – компакт, и воспользоваться

следствием 1.4. Теорема доказана.
Через ΠM обозначим полную подкатегорию в Π , в которой объект – любая пара (X,Y )

из Π с метризуемым пространством Y . Каждой такой паре соответствует пространство
Csup(X,Y ) (C(X,Y ) с топологией τsup ). Непосредственно из 1.6 и 2.2 вытекает

Следствие 2.6. [3] Csup− функтор из ΠM в категорию Top .
С учетом 1.6 и 2.6, из 2.5 вытекает
Следствие 2.7. Функтор Csup непрерывен на любой подкатегории K ⊂ ΠM , в которой

для любых объекта (X,Y ) и морфизма (ϕ,ψ) пространство Y компактно, а отображение
ϕ сюрьективно.
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H. O. Kukrak, V. L. Timokhovich
The Limitation Topology and the Functor C(X,Y )

Summary
We consider the category Π where the objects are pairs of topological spaces (X,Y ) and the morphisms

of a pair (X,Y ) to a pair (E,Z) are pairs of continuous maps (ϕ,ψ) where ϕ : E 7→ X , ψ : Y 7→ Z .
The space of continuous maps CLim(X,Y ) with the limitation topology defined by H.Torunczyk is assigned
to each pair (X,Y ) . It is proved that this correspondence determines a covariant functor CLim from the
category Π to the category Top of topological spaces with continuous maps. Necessary and sufficient
conditions are found to distinguish the subcategory K ⊂ Π on which the functor CLim is continuous.
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