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Все рассмотренные здесь определения и результаты можно переформулировать для функции 
точки, определив функцию отрезка как приращение функции точки. 

Теоремы 1 и 2 являются усилением соответствующих результатов работы [4], где мера Vp пред­
полагается абсолютно непрерывной относительно меры Лебега. 

Работа выполнена при поддержке Р Ф Ф И , грант № 96-01-00332. 
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О Д И О Ф А Н Т О В О М У Р А В Н Е Н И И х 3 + у 3 + z 3 = n xyz 

М . З . Гараев 

Настоящая работа посвящена исследованию разрешимости диофантова уравнения 

х г + у3 + z3 = nxyz. (1) 

Первые результаты здесь были получены еще в 1856 г. Д.Д. Сильвестром (см. [1, с. 589-600]). Он 
доказал, что при п — - 6 уравнение (1) не имеет решений в ненулевых целых числах. 

В начале века А. Гурвиц и Л.Д. Морделл показали, что единственными с точностью до переста­
новки и общего множителя решениями уравнения (1) при п = — 1 и п = 5 в целых ненулевых числах 
являются тройки ( 1 , 1 , - 1 ) и (1,1,2) соответственно (см. [2, с. 465-468;3]). 

В 1960 г. Д.В.С. Касселс доказал, что уравнение (1) при п — 1 не имеет решений в целых 
ненулевых числах (см. [4, 5]). 

Основными результатами настоящей работы являются следующие утверждения. 
Т е о р е м а 1. Если п е {4fc,8fc - l , 2 2 m + 1 ( 2 f c - 1) + 3} для тик, пробегающих все натуральные 

числа, то уравнение (1) не имеет решений в натуральных числах. 
Т е о р е м а 2. Для любого г € {1,2 ,3 ,5 ,6} существует бесконечно много натуральных чисел п 

вида 8к + г, для которых уравнение 
хг + у3 + 1 = пху 

разрешимо в натуральных числах. 
Т е о р е м а 3 . Уравнение 

х3 + 64у 3 + 1 = 8xyz 

не имеет решений в натуральных числах. 
Доказательство теоремы 1 опирается на следующие леммы. 
Л е м м а 1. Пусть п — целое число и уравнение (1) разрешимо в ненулевых целых (натуральных) 

числах. Тогда для любого натурального числа N существует тройка ненулевых целых (натураль­
ных) чисел {x]y,yN,ZN), являющаяся решением уравнения (1) с условиями 

{XN,VN) = {VNZN,N) = 1. 

Л е м м а 2. Пусть п — целое число, (x,y,z) — натуральные числа, удовлетворяющие уравне­
нию (1), (ж,у) = (yz, 2п) = 1. Далее, положим d — (х + y , z ) , т.е. 

х + у = da, z = db, (a, b) = 1. 
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Тогда существует натуральное число а, такое, что 

a(z2 + п(х - у)2) = (nb - а ) ( п а 2 - 3 6 2 ) , 

а ( 4 г 2 + п{х - у)2) = а{п2 + 12Ь2 - па2), 
причел* 

(а , а) = (а , Ь) = 1, 4 = 0 (mod (а, пЬ - а)) , пЬ - а > 0 . 

Л е м м а 3. 5 условиях леммы 2 система сравнений 

{ a(z2 + п(х - у)2) = 0 (mod (nb - а)), 

a ( 4 z 2 + п(я - у ) 2 ) = 0 (mod a ) , 

не имеет места при п Е {4fc, 8fc - 1 , 2 2 m + 1 ( 2 k - 1) + 3}. 
Теорема 2 вытекает из следующей леммы. 
Л е м м а 4. Если скя натуральных чисел хо,уо,щ выполнено равенство 

яо + Уо + 1 = пояоУо , 

т о имеет место равенство 
хг + У? + 1 = n i s iVi 1 

где 

xi = п 0 яо ~ Уо > 

У1 = , 
n i = п§ж 0 - щуо - уо^о 

— натуральные числа. При этом если XQ ^ уо, т о #i > у\, щ > по. 
Теорема 3 является следствием леммы 4 и теоремы 1. 
В заключение автор выражает глубокую благодарность профессору В.Н. Чубарикову за научное 

руководство. 
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О С Л О Ж Н О С Т И С Х Е М В Н Е П О Л Н Ы Х Б А З И С А Х 

А . Б . Угольников 

Рассматривается задача о сложности реализации булевых функций из замкнутых классов схемами 
из функциональных элементов в неполных базисах. Получены верхние оценки для функций Шеннона, 
соответствующих некоторым замкнутым классам (определения см. в [1-5]). 

Обозначим через Fg1 множество всех монотонных булевых функций, сохраняющих константу 0 и 
удовлетворяющих условию ( a m ) , т = 2 , . . . , оо. Положим 

Qoo = {xVyz}, Qm = {х V y £ , d m + i ( x i , . . . j X m + i ) } , 


