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КОММУТАТИВНЫХ БАНАХОВЫХ АЛГЕБР 

В данной заметке приведено новое доказательство одного 
(по существу известного) результата о представлении вещест -
венных алгебр с нормой. В несколько менее общей форме этот 
результат следует из предложения 2 . 3 [ I ] , доказательство к о ­
торого, однако, использует порядковые свойства алгебр £ 2 ] • 
Предложенное здесь доказательство использует лишь теорему 
1Ъльфанда-Баймарка для коммутативных С* - алгебр . 

Т е о р е м а . Вещественная коммутативная алгебра Л 
с нормой, относительно которой Л является 'банаховш про -
странством, изометрически изоморфна C f (T 7 ) - веществен -
ной алгебре всех непрерывных вещественных функщй на некого^-
ром локально компактном пространстве Т , обращающихся в 
нуль на бесконечности,- тогда и только тогда, когда норма в 
Л удовлетворяет условиям: 

(О l |a*1(4[af ( а е Л , 

Си) laxl6la^€xt (а,«* Л) . 
ЕСЛИ, в частности, Д обладает единицей, то Т компак­
тное пространство. 

Д о к а з а т е л ь с т в о . Нужно доказать лишь необ­
ходимость. Для этого следует лишь убедиться, что Л изомет­
рически изоморфна эрмитовой части некоторой С* - алгебры. 
Пусть с*,£ej\ , J / a | f , K ( « Y . Из оценки 

следует, что ' | | a € M / / a f K f f для любых <x,i ej , т.е. J-
банахова алгебра . Положим Ь = Л+1Л . Очевидно, 3 "" 
кошутативная * -алгебра над С относительно естественных 
векторных операций, умножения, а также инволюции ( a + Li*f= 
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^ a - i £ (ct^ej).Положим 

..14 

Заметим, что для элемента x=a+i£ (<*,€* J) : //a//f=r//a*+£*//4 
Далее, для любых a } v ^ 6 имеем 

I *У //i - « f** *2 " % = " / ? *** 'I *** (2) 

±lf]fliyiix**llVl = 

Покажем, что (I) определяет в В структуру коммутативной 
С*- алгебры. Прежде всего ||.J[ - норма в В . Действитель­
но, пусть -x^a+ii . Тогда \\х\\.-о влечет (см. ( I ) , 
{II ) ) 

№ = // « г / / П * //«*+ *** Х=1хЦ1 = о, 

т.е. а = о . Аналогично £ = о и, следовательно, х- о . 
Убедимся, чго //.// - зьшуклая функция. Пусть x=a+i€, 
y=c+iJ (a,4, e,J ej). Тогда с учетом (2) 

Hau+tclK^lKai + tcl ?ЦУг< i(ac +€Jf+ 

+ (ао1-€ъ)111УХ=11(ас-ео1)1+(а^+€с?1/К 

и значит (см. (3)) 

II *+?1*= // (x*+i?*)(*+3)ll = // *** + # > + ^^^хц< 

tl'xlf + IIM* + Цх<Ъ+?х1! = 

= llxl?+llyll1
t+a.ll**i-<clll * 

(3) 
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так что fla+yl^ £11*1̂ +К 2ff-i • Алгебра 8 с нормой //•//., яв­
ляется С* -алгеброй, так как 

Наконец, для любого осе Л ||х|| ^Цас1// г- ||oc|f . Теорема дока­
зана. 

С л е д с т в и е . Если J\ - 3 8 " " алгебра и JH -
замкнутая ассощативвая подалгебра, содержащая I , то М изо­
метрически изоморфна алгебре С**(Т) для некоторого компакт­
ного отделимого пространства Т • 

Отметим также, что доказанная выше теорема позволяет 
также упростить доказательство теоремы 2.1 работы £ i ] . 

Л и т е р а т у р а 
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