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А.А.Золотарев 

О КОНУСЕ ПОЛОЖИТЕЛЬНЫХ ЭЛЕМЕНТОВ В ПРОСТРАНСТВЕ 
4 t ОТНОСИТЕЛЬНО ВЕСА НА АЛГЕБРЕ НЕЙМАНА. 

Пусть ^ - точный нормальный полуконечный вес на а л г е ­
бре Неймана J H . В данной работе доказывается, что конус 
L±{w) положительных элементов пространства L±(^f) , по -
строенного А.Н.Шерстневым и Н.В.Труьювш в работах [ 1 - 4 ] , 
совпадает о замыканием конуса JU* положительных элементов 
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алгебры JIL . Сведения по теории пространств Lj^i) содержат­
ся в [1 - 4] и обзорной работе [5] , мы будем пользоваться тер-*-
Минологией и обозначениями [3 - 5], не оговаривая этого особо. 

Установим предварительно следующую лемму, являющуюся уточ­
нением следствия из теоремы 3 в [3^ . 

Л е м м а , Пусть а е A1(SP)i" , тогда (1^!!^= 4>(а) . 
Д о к а з а т е л ь с т в о . По теореме 2.1 в [б] имеет 

место равенство #(х)(1) = ЧЧ*) , * € Yft^ , где % осуще­
ствляет канонический изометрический изоморфизм L±(<f) —> JH* 
[3]. Так как в обеих частях равенства стоят функционалы, не­
прерывные по норме пространства L± (v) * то У(л)(1) =^( а) , 
a e i ^ ) . Так как a e / ^ f , то #(a)<rjl£ и ЦаЦ^ЩаЩ= 
= Jf(a)(i) , что и требовалось доказать. * 

Т е о р е м а . Элемент a 6 L±{^) положителен тогда и 
только тогда, когда существует последовательность ( х ^ с ) ^ * 
такая, что \\*хк - а | | ^ —>0 . 

Д о к а з а т е л ь с т в о . Достаточность очевидна. Для 
доказательства необходимости возьмем любую определяющую после­
довательность (^гОсШ.(о- Можно считать, что (x^cj'ft пос­
кольку инволюция Xv-> ос*, х €771^ , продолжается до антшш -
нейной изометрии пространства Ь±{ч) на себя, и из сходимо­
сти х^^сх в силу положительности а следует сходимость 
х £ - ^ а и .* (x^-f-x*)—> а по норме пространства £A(v) • 

По определению нормы для элемента ,ТП^ для любого натураль­
ного )г существует разложение 

х* = < - х ~ , асГ,х~ *yft + , 

Мы имеем 

Так как Ц> непрерывен по норме пространства L±[4) t то 
при х ^ а в L±(y) имеем ЧЧхк}-^ У>(а) . По лемме, 
доказанной выше, urn |(х,Л^ =//<*/(^ ~ 4>(a) t поэтому 
крайние члены неравенства (1) имеют в пределе Sf(a) » откуда 
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У ( * 0 сходится к V(a)«//a//y . Но tff**)-**(»), 
отсюда У(х^) сходится к нулю. Так как j / ^ j L - y f * * ) , то 
И^лЛу""*0- ^к™ ^Разом, || ос J - cti/y—> О , и утвервдение 
доказано. 

С л е д с т в и е [4 ] . Положительный функционал на LL(4), 
полученный продолжением по непрерывности функционала .̂*77? -> 
-* (Г, точен. 

Д о к а з а т е л ь с т в о . Пусть <ZGLx(<f) , У ( о ) - 0 , 
тогда существует последовательность (эсл)с77££ ,//Яи~<*|| ~*0 • 
Но тогда 1|осл|| -ср(хл)—> У>(а)=гО, т.е. <х=0 . * 
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